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Об одной формуле логарифмического вычета в С1»! ее приложении 
к изучению однолистных отображений.

(Представлено академиком АН Армянской ССР М М Джрбашяком 22/1X 1978)

Г. Обобщение логарифмического вычета для функций од
ного комплексного переменного на функции многих комплексных 
переменных происходит в двух направлениях. Первое: меняется раз
мерность области интегрирования (см. (’) там размерность меняется 
от п до 2л—1) и второе: варьируется дифференциальная форма фи
гурирующая под интегралом (см. (’) подобно интегральной формуле 
. !ерс). В этой раб »тс мы получаем формулу логарифмического вы
чета в случае, когда область интегрирования имеет размерность 
2п в С՜՞ . ГЗй

С помощью этой формулы для одного класса однолистных ото
бражении получено необходимое условие однолистности и оценки 
для коэффициентов.

2 . Пусть в области задана система п голоморфных функ
ций (голоморфное отображение)

=fi (Zi.....2* ), /=1..... п.
которое для краткости будем обозначать w=f(z). (I)

Точка а—(а1.....an)£G называется нулём системы (1), если
//(л)=0, /=!»..., л. •'-«у-д *

Будем предполагать в дальнейшем, что Е^дО=0, где Ef — 
==;z^G;/J(z)=Qj. Из этого следует, что Ef дискретно и 
якобиан системы (1)-^^-^ 0.

d(z)
Пусть w=/(z) собственно и голоморфно отображает G на пол

ную л-круговую область Г, причём так, что лебегов 2л-мерный объем 
-nV(T) оо. Если АСГ любая л-круговая область*, то через А обоз
начим прообраз F при отображении (1), т. е. A—f \F). Справедлива 
следующая

Теорема 2. 1. Пусть /:О-*Г, Eff\dG=0 и АСГ любая п-кру- 
говая область в О'. Тогда для любой функции <?, голоморфной л 
G, непрерывной в G имеет место следующая формула

В работе всюду предполагается, что рассматриваемые л «круговые области яц- 
ляются л-круговые относительно начала координат.
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(2-/)лУ(Л)
4 л

V т^(аи), (2)

где т։. кратность нуля а”, и й/^д/\/\... а}л.
Следствие 2. I. При условиях теоремы 2. 1, если положить 

то формула (2) дает общее число нулей системы (I) вб с 
учётом кратности.

3 . Пусть задано голоморфное отображение /области О, содер
жащей нуль, на «-круговую область 2 сС". Предположим, что 
\(2)<: и рассмотрим ограниченную «-круговую область Л содер
жащуюся в С).

Из условия на О следует:
а)

//(2) = V д/,2*', 1..... п,
II»/ |»-0

где ||Л'| |=А{ + ...-ЬА'։, целые числа, а г‘‘

6)
_1

(2п/)”
*о

для любого .....Ь„), /««=1.....п, где dz=dzl/' ... </г„,|г։*|֊
м**.

Отображение / называется однолистным, если оно голоморфно и
каждую точку из образа принимает ровно один раз.

Теорема 3.1. Пусть / отображает область Ц на п—кру
гоеую область 2, причем \'(2)<оо и /(0)=0.

для того чтобы отображение / было однолистным необхо
димо следующее условие

где ^-|«(/х֊1....... /я—1), 

а числа

’(I) четность перестановки 1в(/1։...,/я ). 

Из теоремы 3.» получаем

15



Следствие 3. I. В случае, когда У(2)^1 и (2=|г£С"; |с( | 
1։(=1то получаем следующую оценку дли коэффициентов

IQ-'J < //,..7,,. (3)

для всех ։==!..... «.
Следствие 3. 2. В предположении следствия 3.1 потребуем 

еще. что однолистное отображение /=(<։...../«) имеет следующий
вид

* Л (*) = 2

_/ п (— ) % п .

Тогда неравенство (3) превратится в следующее неравенство

(4)

Отметим, что неравенство (4) по существу есть у Бибербаха (։) 
В многомерном случае оценки для коэффициентов п неявном виде есть 
н работе (4), где для голоморфного отображения / единичного поли- 
круга в единичный поликруг получена оценка для каждого

,/Д*^՜- 2 ^** • ։-.л.
11*11-0
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1.п<|шг|1 |>մակսւն մնա<յք|ւ բանաձևի մասին С —ում և նրա կ|ւրաոււէ|»յունր միաթերբ արտաս|աւոկերումն1>րի ուսումնասիրության մԼք

Աշխատանքում ապացուցվում է լոգարիթմական մնացրի մի բանաձև 
(Հո-ումլ I՛ տարբերություն անցյալում հայտնի բանաձևերից, այստեղ ինտեգ
րումը կատարվում է տիրույթով։ Այգ բանաձևի օգնությամբ միաթերթ ար
տապատկերման մի դասի համար ստացվել I, մ ի ա թ ե ր թ ո լ թ յ ան անհրաժեշտ 
պայման և գործակիցների համար գնահատական։
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