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Группоид будем называть /--наследственным (^-наследственным), 
если каждый его истинный подгруппоид есть группа (соответственно 
квазигруппа) и слабо /--наследственным (слабо ^-наследственным), 
если каждый его истинный неидемпотентный подгруппоид есть груп­
па (квазигруппа).

Описание /--наследственных полугрупп (под названием г-полу- 
групп) дано в работе (’). Аналогичная тематика достаточно развита 
также и в теории колец и модулей, где исследуются кольца и мо­
дули ио тем или иным свойствам нх подколец и подмодулей. Однако 
уже строение наследственных квазигрупп оказывается сложным (։).

Группоид (в частности квазигруппу) (?( • ) будем называть:
/) моноассоциатнвным, если подгруппоид (о), порожденный каж­

дым его элементом является полугруппой;
И) биассоцнативным, если подгруппоид (а, 6), порожденный 

каждыми двумя элементами а, является полугруппой.
Лемма 1. Любая биассоциативная квазигруппа является 

лупой.
Покажем, что в каждой биассоцнативной квазигруппе (Д • ) су­

ществует единичный элемент. Для любого элемента существуют 
локальные единицы еа, т. е.

/д - а=а • еа֊а.

Покажем, что каждый из элементов /а и еа— идемпотент. На­
пример,

,1 . ея = л, 

(<» • еп)еа = а ’ еа> 

а ♦ е- = а ■ еа.
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С другой стороны, если элементы х, являются идемпотен­
тами биассоцнативной квазигруппы (?( • ), то

х • у = г >֊г • у = (х ■ у)у—х • у* = х • у.

Таким образом, х = г и, следовательно, х = у. Иначе говоря 
бнассоциагивная квазигруппа обладает лишь одним идемпотентом.

Лемма 2. Каждая бнассоцнативная периодическая лупа ц- 
наследственна.

Пусть (?( • )—произвольная периодическая бнассоцнативная лупа 
с единичным элементом и (/( • ) —некоторый подгруппоид. По­
кажем, например, что уравнение

а • х = Ь

разрешимо в ф'( • ) для любых а, Если а е, то существует
натуральное число такое, что

а*о =е.

Следовательно:

х — а*» • .г = (я*а՜1 ■ а)х = а*а~՝(а . х) =«*п՜՛ • А

Теорема 1 Бнассоцнативная квазигруппа д-наследственна, если 
и только если она—периодическая лупа.

Порождаемое™ квазигрупп будем понимать в смысле порождае­
мое™ группоидов.

Предложение 1. Не конечно-порожденная квазигруппа явля­
ется г-наследствсиной, если и только если она—периодическая группа.

Для конечно-порожденных группоидов (квазигрупп) (2( • ) будем 
рассматривать минимальное множество порождающих /И с наимень­
шим числом элементов ш. В случае т=1 группоид-циклический.

II редложен не 2. Квазигруппа с условием /и5*4 является 
г — наследственной, если и только если она — периодическая группа.

П р е д л о ж е и и е 3. Если при /л=3 квазигруппа является 
г—наследственной, то она — периодическая бнассоцнативная лупа.

Предложение 4. Если при т=3 коммутативная квазигруппа 
является г — наследственной и существует пара элементов из Л1 
с взаимно-простыми порядками, то она — периодическая группа.

П редложен ие 5. Если г — наследственная квазигруппа при 
ш -3 обладает такой парой а,Ь£М элементов с взаимно-простыми 

порядками, что отображения

: х •-л-16։

являются эндоморфизмами, то она периодическая группа.
Эндоморфизм » группоида <д( • ) назовем идемпотентным, если 

для любого х(Ц справедливо равенство
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♦х = (мг

отображение р действует инъективно на множестве всех идемпо- 
ентон.

Теорема 2. Если слабо г-наследственный группоид (бел едини- 
,ы!) в случае гп = 2 обладает идемпотентным эндоморфизмом, то он 
сть объединение непересекающихся периодических групп.

Следствие I. Если моноассоциативный слабо г-наследс таенный 
руппоид (без единицы) обладает идемпотентным эндоморфизмом, то

он есть объединение непересекающихся периодических групп.
Следствие 2. Если нециклический слабо г-наследственны:'

руппоид (без единицы) обладает идемпотентным эндоморфизмом, то
он есть объединение непересекающихся периодических групп

Теорема 3. Если моноассоциативный слабо у-наследственный
группоид (без единицы) обладает идемпотентным эндоморфизмом, то
он есть объединение непересекающихся периодических луп

Очевидно, что для циклического группоида, обладающего хотя бы
вумя идемпотентами, не существует идемпотентного эндоморфизма 
‘ассмотрпм пример конечной квазигруппы обладающей идемпотен­

тным эндоморфизмом.

2345678 9

1 12 3 7

2 2 3 18

8 9 4 6 5

9 7 6 5-1

3 3 1 2 9 7 8 5 4 6 

4 7894 5 6123 

5 897564 2 3 1

6 978645312 

7 4 6 5 12 3 7 8 9

8 6542318 9 7

9 54631 2 978

В построенной квазигруппе существуют всего три идемпотента:

Е= (1. 4, 7|.

Отображение

П, 2. 31-1

14, 5, 6|—7 

|7, 8, 9|-4

является идемпотентным эндоморфизмом Периодические группы, 
дизъюнктивно покрывающие всю квазигруппу, будут:
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-|1, 2. 31,

£?<-, 1=|4, 5. 6].

(?.. 7 = Г. 8. 91:

Изменяя умножение идемпотентных элементов получаем квазигрупп), 
которая по-прежнему дизъюнктивно покрывается периодическими 
группами, хотя она уже не будет обладать идемпотентным эндоморфиз­
мом.

Эндоморфизм ® группоида <2( • I называется нулевым, если об­
раз элемента обладающего локальной единицей

а . еа = еа ■ а = а.

определяется по правилу

<?а=еа.

В частности, нулевой эндоморфизм действует тождественно на множест­
ве всех идемпотентов.

Теорема 4. Если моноассоциативный слабо г-наследственный 
группоид (без единицыI обладает нулевым эндоморфизмом, то он есть 
объединение непсресекающихся периодических групп.

Следствие. Если нециклический слабо г-ниследственный груп­
поид (без единицы) обладает нулевым эндоморфизмом, то он есть 
объединение непсресекающихся периодических групп.

Теорема 5. Если слабо г -наследственный циклический груп 
поид обладает нулевым эндоморфизмом, то дополнение множества 
всех ее одноэлементных образующих есть объединение непересекаю- 
щихся периодических групп.

Теорема 6. Если слабо у-наследственный моноассоциативный 
циклический группоид обладает нулевым эндоморфизмом, то дополне 
ние множества всех ее одноэлементных образующих есть объединение 
непсресекающихся периодических луп.
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tILU niJb wu/iptjnuf ЬЪ /tlif ptulfbptyljp L pbp/uJpLp ( plj Ш q/t/u nuf p ), ПрпЪр iU/b 
qfiuwbntJ Lb fuJpbp/i (fniJujpbhpi Hju ntqqntfljujtfp JtuuiuJp ршдш^ш juii] mJ 

/ ЬшЬ (/шпшЬ qiu Ijmli /uJpwl{LptqLpli L fl L p fttJ pLp /» IjUJit ntgi/ шдрр (uinpinlj֊ 

utntpwbjt Qbq npniif /utf pwljliptqp l, Г • d Ш пшЪ qut Ipub ( q - Ш ншЪ дш -

If tub LfiL Ърш дшЪ^шдшд LLffui JtiJpw Ijltptq tub q fiu шЪ m if / /и fit J p ( fi L p -

fiinufp )i
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