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МОДУЛЬ СОДЕРЖАЩИЕ УРАВНЕНИЯ С ПАРАМЕТРАМИ 

К. Григорян, Р.Арутюнян 
Â ñòàòüå ðàññìàòðèâàþòñÿ ðåøåíèÿ íåêîòîðûõ ìîäóëü ñîäåðæàùèõ óðàâíåíèé ñ ïàðàìåòðàìè. Äëÿ 

íàõîæäåíèÿ ðåøåíèé óðàâíåíèÿ ïðè âñåõ äîïóñòèìûõ çíà÷åíèÿõ ïàðàìåòðà èñïîëüçîâàëñÿ  ãðàôè÷åñêèé ìåòîä 
ðåøåíèÿ, ñóòü êîòîðîãî â óñëîâíîì ðàçáèåíèè êîîðäèíàòíîé ïëîñêîñòè íà îáëàñòè, â êàæäîì èç êîòîðûõ 
âûðàæåíèÿ, ñîäåðæàùèåñÿ ïîä çíàêîì ìîäóëÿ, ñîõðàíÿþò ñâîé çíàê, è ïîñëåäóþùåãî ïîñòðîåíèÿ 
ñîîòâåòñòâóþùèõ ãðàôèêîâ. Ìíîæåñòâî ðåøåíèé óðàâíåíèÿ îïðåäåëÿåòñÿ ïî ãðàôèêó â çàâèñèìîñòè îò çíà÷åíèé 
ïàðàìåòðà. 

 

MODULE CONTAINING EQUATIONS WITH PARAMETERS 
K.Grigoryan, R. Harutyunyan 

 The article examines the solution of some module containing equations with parameters. For finding 
solutions of the equation for all permissible parameter values used graphical method of solution, the 
essence of which is conditional splitting the coordinate plane into regions in each of which the expressions 
under the sign of the module, retain their sign, and the subsequent creation of appropriate graphs. Many 

solutions of the equation are determined by graphics depending on parameter values. 
 

Ðá¹í³ÍáõÙ ¹Çï³ñÏíáõÙ »Ý Ùá¹áõÉ å³ñáõÝ³ÏáÕ å³ñ³Ù»ïñáí Ñ³í³ë³ñáõÙÝ»ñÇ ÉáõÍáõÙÝ»ñÁ: ²Ûë 

ï»ëùÇ Ñ³í³ë³ñáõÙÝ»ñ ÉáõÍ»ÉÇë å³ñ³Ù»ïñÇ µáÉáñ ÃáõÛÉ³ïñ»ÉÇ ³ñÅ»ùÝ»ñÇ Ñ³Ù³ñ ÏÇñ³éí»É ¿ ·ñ³ýÇÏ³Ï³Ý 

»Õ³Ý³ÏÁ, áñÇ ¿áõÃÛáõÝÁ Ïááñ¹ÇÝ³ï³ÛÇÝ Ñ³ñÃáõÃÛ³Ý ïñáÑáõÙÝ ¿ Ù³ë»ñÇ, áñáÝóÇó Ûáõñ³ù³ÝãÛáõñáõÙ Ùá¹áõÉÇ 

Ýß³ÝÇ Ù»ç ·ïÝíáÕ ³ñï³Ñ³ÛïáõÃÛáõÝÝ»ñÁ å³Ñå³ÝáõÙ »Ý Çñ»Ýó Ýß³ÝÁ: Î³éáõó»Éáí Ñ³Ù³å³ï³ëË³Ý 

·ñ³ýÇÏÁ, áñáßíáõÙ ¿ ÉáõÍáõÙÝ»ñÇ µ³½ÙáõÃÛáõÝÁ Ï³Ëí³Í å³ñ³Ù»ïñÇ ³ñÅ»ùÝ»ñÇó »ÉÝ»Éáí ·ñ³ýÇÏÇó: 

 

Ø³Ã»Ù³ïÇÏ³ÛÇ ¹åñáó³Ï³Ý ¹³ëÁÝÃ³óáõÙ å³ñ³Ù»ïñ å³ñáõÝ³ÏáÕ ËÝ¹ÇñÝ»ñÁ 

Ñ³Ù³ñíáõÙ »Ý ¹Åí³ñ³íáõÝÝ»ñÇó: ÈáõÍ»É å³ñ³Ù»ïñ å³ñáõÝ³ÏáÕ Ñ³í³ë³ñáõÙÁ 

Ýß³Ý³ÏáõÙ ¿ ÉáõÍ»É Ñ³í³ë³ñáõÙÁ å³ñ³Ù»ïñÇ µáÉáñ ³ñÅ»ùÝ»ñÇ Ñ³Ù³ñ: ä³ñ³Ù»ïñ 

å³ñáõÝ³ÏáÕ ËÝ¹ÇñÝ»ñÇ ÉáõÍáõÙÁ ¹Åí³ñáõÃÛáõÝÝ»ñ ¿ ³é³ç³óÝáõÙ ëáíáñáÕÝ»ñÇ Ùáï, ù³ÝÇ 

áñ ·áÛáõÃÛáõÝ ãáõÝÇ áñ¨¿ ³É·áñÇÃÙ, áñÇ û·ÝáõÃÛ³Ùµ Ï³ñ»ÉÇ ¿ ÉáõÍ»É ËÝ¹ÇñÁ: Úáõñ³ù³ÝãÛáõñ 

³Û¹åÇëÇ ³é³ç³¹ñ³Ýù å³Ñ³ÝçáõÙ ¿ ïñ³Ù³µ³Ý³Ï³Ý, ëï»ÕÍ³·áñÍ³Ï³Ý Ùáï»óáõÙ: 

Øá¹áõÉ å³ñáõÝ³ÏáÕ å³ñ³Ù»ïñáí Ñ³í³ë³ñáõÙÝ»ñÇ ÉáõÍÙ³Ý ¹»åùáõÙ ÏÇñ³éíáõÙ ¿ 

Ùá¹áõÉÇó ³½³ïÙ³Ý Ï³ÝáÝÁª Áëï ë³ÑÙ³ÝÙ³Ýª 

| ( )|  {
    ( )       ( )   

  ( )       ( )   
 

²Û¹åÇëÇ Ñ³í³ë³ñáõÙÝ»ñÁ ÉáõÍ»Éáõ Ñ³Ù³ñ, ß³ï ¹»åù»ñáõÙ, Ý³ËÁÝïñ»ÉÇ ¿ 

·ñ³ýÇÏ³Ï³Ý »Õ³Ý³ÏÁ, ù³ÝÇ áñ ³Ý³ÉÇïÇÏ ÉáõÍáõÙÁ ³í»ÉÇ µ³ñ¹ ¨ Í³í³ÉáõÝ ¿: 

Դիտարկենք օրինակներ: 

úñÇÝ³Ï 1. Կախված   պարամետրից քանի± արմատ ունի հավասարումը. 
    (   )   |   |      

 

ÈáõÍáõÙ: 

³).²Ý³ÉÇïÇÏ »Õ³Ý³Ï. 

ºÃ»    , ëï³ÝáõÙ »Ýù                            
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²Ûë ¹»åùáõÙ Ñ³í³ë³ñáõÙÝ áõÝÇ »ñÏáõ ³ñÙ³ï, »ñµ    
  

 
,  ³ñÙ³ï ãáõÝÇ, »ñµ 

   
  

 
 ¨ ÙÇ³Ï ³ñÙ³ï, »ñµ    

  

 
: 

ºÃ»    , ëï³ÝáõÙ »Ýù                          
îíÛ³É Ñ³í³ë³ñáõÙÁ áõÝÇ »ñÏáõ ³ñÙ³ï, »ñµ     , Ù»Ï ³ñÙ³ï, »ñµ      ¨ 

³ñÙ³ï ãáõÝÇ, »ñµ     :  
²ÛëåÇëáí, ³Ù÷á÷»Éáí »ñÏáõ ¹»åù»ñÁ, ëï³ÝáõÙ »Ýùª 

»ñµ  
  

 
     , Ñ³í³ë³ñáõÙÝ áõÝÇ »ñÏáõ ³ñÙ³ï, 

»ñµ      Ï³Ù    
  

 
, Ñ³í³ë³ñáõÙÝ áõÝÇ Ù»Ï ³ñÙ³ï, 

»ñµ    
  

 
 Ï³Ù     , Ñ³í³ë³ñáõÙÝ ³ñÙ³ï ãáõÝÇ: 

µ). ¶ñ³ýÇÏ³Ï³Ý »Õ³Ý³Ïª 

Oxa Ïááñ¹ÇÝ³ï³ÛÇÝ Ñ³ñÃáõÃÛ³Ý íñ³ å³ïÏ»ñ»Ýù µáÉáñ ³ÛÝ (   ) Ï»ï»ñÁ, áñáÝù 

µ³í³ñ³ñáõÙ »Ý ïíÛ³É Ñ³í³ë³ñÙ³ÝÁ (ÝÏ. 1): 

 ºÃ»    , ³å³   
 

 
(       ), »Ã»    , ³å³    

 

 
(       ): 

¶ïÝ»Ýù ³Û¹ å³ñ³µáÉÝ»ñÇ Ñ³ïÙ³Ý Ï»ï»ñÁ  

{
  
 

 
(       )

   
 

 
(       )

 

Ñ³Ù³Ï³ñ·Ç ÉáõÍáõÙÇó` (     ),  (     ),  áñáÝù ·ïÝíáõÙ »Ý     áõÕÕÇ íñ³: 

 
ÜÏ. 1 

¶ñ³ýÇÏÇó »ñ¨áõÙ ¿, áñ 

»ñµ      Ï³Ù    
  

 
 Ñ³í³ë³ñáõÙÁ áõÝÇ Ù»Ï ÉáõÍáõÙ,  

»ñµ  
  

 
     , Ñ³í³ë³ñáõÙÁ áõÝÇ »ñÏáõ ÉáõÍáõÙ,  

»ñµ    
  

 
           Ñ³í³ë³ñáõÙÁ ÉáõÍáõÙ ãáõÝÇ, ù³ÝÇ áñ å³ñ³Ù»ïñÇ ³Û¹ 

³ñÅ»ùÝ»ñÇÝ Ñ³Ù³å³ï³ëË³ÝáÕ ÑáñÇ½áÝ³Ï³Ý áõÕÕÇÝ, Ñ³ïáõÙ ¿ ·ñ³ýÇÏÁ Ýßí³Í 

ù³Ý³Ïáí Ï»ï»ñáõÙ: 

úñÇÝ³Ï 2. ÈáõÍ»É Ñ³í³ë³ñáõÙÁ 

    |   |   |   | 
ÈáõÍáõÙ:     ¨     áõÕÇÕÝ»ñÁ ïñáÑáõÙ »Ý Ïááñ¹ÇÝ³ï³ÛÇÝ Oxa Ñ³ñÃáõÃÛáõÝÁ 4 

Ù³ëÇ, áñáÝóÇó Ûáõñ³ù³ÝãÛáõñáõÙ Ùá¹áõÉÇ Ýß³ÝÇ Ù»ç ·ïÝíáÕ ³ñï³Ñ³ÛïáõÃÛáõÝÝ»ñÁ 
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å³Ñå³ÝáõÙ »Ý Çñ»Ýó Ýß³ÝÁ: Ð³ßíÇ ³éÝ»Éáí ¹³, Ï³ñáÕ »Ýù ³½³ïí»É Ùá¹áõÉÝ»ñÇ 

Ýß³ÝÝ»ñÇó, ³ÛÝáõÑ»ï¨ Ûáõñ³ù³ÝãÛáõñ Ù³ëáõÙ Ï³éáõó»É ëï³óí³Í ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ·ñ³ýÇÏÁ (ÝÏ. 

2): 
 

 

ÜÏ. 2 

1)        : ²½³ïí»Éáí Ùá¹áõÉÝ»ñÇ Ýß³ÝÝ»ñÇó, ëï³ÝáõÙ »Ýù         : 

²ñï³Ñ³Ûï»Éáí    
 

 
     Ï³éáõóáõÙ »Ýù ·ñ³ýÇÏÁ (å³ñ³µáÉÁ) 1)-ÇÝ Ù³ëáõÙ:  

¶ïÝ»Ýù  –Áª 

{ 
       
   

    √      

Ð³Ý·áõÝáñ»Ý ¹Çï³ñÏáõÙ »Ýù ÙÛáõë ¹»åù»ñÁ. 
2)         

               
  

 
      

{ 
         
   

  {    √   
   

       √    

3)         

             
  

 
   

{   √    
   

     √      

4)          

                 
  

 
        

{ 
           

   
  {     √    

   
        √     

 

ºÉÝ»Éáí ·ñ³ýÇÏÇó (ÝÏ.2) ¨ Ñ³Ù³å³ï³ëË³Ý  –Ç ³ñÅ»ùÝ»ñÇó Ñ³Ý·áõÙ »Ýù 

í»ñçÝ³Ï³Ý å³ï³ëË³ÝÇÝ` 
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»ñµ         √      √        
»ñµ          Ñ³í³ë³ñáõÙÁ ³ñÙ³ï ãáõÝÇ, 

»ñµ          √    , 

»ñµ         √          √    : 
úñÇÝ³Ï 3. ÈáõÍ»É Ñ³í³ë³ñáõÙÁ 

(     )     | |      

ÈáõÍáõÙ:  ²ÏÝÑ³Ûï ¿, áñ »ñµ   
  

 
 Ñ³í³ë³ñáõÙÁ ÉáõÍáõÙ ãáõÝÇ: 

²ÛÝ ¹»åùáõÙ, »ñµ   
  

 
  Ýß³Ý³Ï»Éáí | |   , ëï³ÝáõÙ »Ýù 

(     )            áñï»Õ    : 
¸Çóáõù    ( )  (     )        : 
ø³ÝÇ áñ  ( )      ³å³  ( ) ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ·ñ³ýÇÏÁ Ñ³ïáõÙ ¿ ûñ¹ÇÝ³ïÝ»ñÇ 

³é³ÝóùÁ í»ñÇÝ ÏÇë³Ñ³ñÃáõÃÛáõÝáõÙ (   ) Ï»ïáõÙ: Ð³ßíÇ ³éÝ»Éáí, áñ     ¹Çï³ñÏ»Ýù 

Ïááñ¹ÇÝ³ï³ÛÇÝ Ñ³ñÃáõÃÛ³Ý íñ³ ·ñ³ýÇÏÇ ¹³ë³íáñí³ÍáõÃÛ³Ý ÑÝ³ñ³íáñ ¹»åù»ñÁ. 

1. ä³ñ³µáÉÇ ×ÛáõÕ»ñÁ áõÕÕí³Í »Ý í»ñ¨ (ÝÏ.3) 

 

 

ÜÏ.3 

ä³ñ³µáÉÁ Ñ³ïáõÙ ¿    ³é³ÝóùÁ ¹ñ³Ï³Ý ³µëóÇëÝ»ñáí »ñÏáõ Ï»ïáõÙ Ï³Ù ßáß³÷áõÙ 

¿    ³é³ÝóùÁ ¹ñ³Ï³Ý ³µóÇë áõÝ»óáÕ ÙÇ Ï»ïáõÙ: ²ÛëÇÝùÝª ëï³ÝáõÙ »Ýù Ñ»ï¨Û³É 

Ñ³Ù³Ï³ñ·Á. 

 

{

   
   

 (     )
  

       

   

{
 
 

 
 
  (    ]  [    )

    
  

 

  
  

 

      

 
2. ä³ñ³µáÉÇ ×ÛáõÕ»ñÁ áõÕÕí³Í »Ý Ý»ñù¨ (ÝÏ.4) 

 



  

~ 37 ~ 

     ¶Çï³Ï³Ý ï»Õ»Ï³գÇñ                                                  Учёные записки                                                   Proceedings 

 
ÜÏ.4 

 

²Ûë ¹»åùáõÙ å³ñ³µáÉÁ ³Ýå³ÛÙ³Ý Ñ³ïáõÙ ¿    ³é³ÝóùÁ ¹ñ³Ï³Ý ³µóÇë áõÝ»óáÕ 

ÙÇ Ï»ïáõÙ: ºñµ             
  

 
, ³å³ 

  
  √         

     
   

àñï»ÕÇó ¿Éª 

 

   
  √         

     
 

 

ä³ï³ëË³Ý: ºñµ   
  

 
, Ñ³í³ë³ñáõÙÁ ³ñÙ³ï ãáõÝÇ, »ñµ   

  

 
,  

   
  √         

     
  

 
úñÇÝ³Ï 4.ÈáõÍ»É Ñ³í³ë³ñáõÙÁ 

|   |  |     |    

ÈáõÍáõÙ:     ¨        áõÕÇÕÝ»ñÁ ïñáÑáõÙ »Ý Ïááñ¹ÇÝ³ï³ÛÇÝ Oxa Ñ³ñÃáõÃÛáõÝÁ 

4 Ù³ëÇ, áñáÝóÇó Ûáõñ³ù³ÝãÛáõñáõÙ Ùá¹áõÉÇ Ù»ç ·ïÝíáÕ ³ñï³Ñ³ÛïáõÃÛáõÝÁ å³Ñå³ÝáõÙ ¿ 

Çñ Ýß³ÝÁ: àñáß»Éáí ³Û¹ Ýß³ÝÁ ¨ ³½³ïí»Éáí Ùá¹áõÉÝ»ñÇ Ýß³ÝÝ»ñÇó, Ûáõñ³ù³ÝãÛáõñ Ù³ëáõÙ 

Ï³éáõóáõÙ »Ýù ëï³óí³Í ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ·ñ³ýÇÏÁ (ÝÏ.5): 

ºñµ           , ëï³ÝáõÙ »Ýù                  : 
ºñµ           , ëï³ÝáõÙ »Ýù                 : 
ºñµ           , ëï³ÝáõÙ »Ýù                 : 
ºñµ           , ëï³ÝáõÙ »Ýù                  : 
Î³éáõó»Ýù Ñ³Ù³å³ï³ëË³Ý ·ñ³ýÇÏÁ. 
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ÜÏ.5 

 

ºÉÝ»Éáí ·ñ³ýÇÏÇó, Ñ³Ý·áõÙ »Ýù Ñ»ï¨Û³É å³ï³ëË³ÝÇÝª 

ºñµ     Ï³Ù     ,        :  
ºñµ                  : 
úñÇÝ³Ï 5. ÈáõÍ»É Ñ³í³ë³ñáõÙÁ. 

 |   |    

ÈáõÍáõÙ: Î³éáõó»Ýù  ( ) ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ·ñ³ýÇÏÁ.   ( )  {
               

                
 

¸Çóáõù        ëï³ÝáõÙ »Ýù       :      àñï»ÕÇóª 

  
 

 
(   √    ): 

ºñµ     , ³å³ ëï³ÝáõÙ »Ýù –              
 

 
(   √    )  

¶ïÝ»Ýù å³ñ³µáÉÇ ·³·³ÃÇ Ïááñ¹ÇÝ³ïÝ»ñÁ ¨ Ï³éáõó»Ýù  ( ) ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ·ñ³ýÇÏÁ 

(ÝÏ. 6):  
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ÜÏ.6 

ºÉÝ»Éáí ·ñ³ýÇÏÇó Ñ³Ý·áõÙ »Ýù å³ï³ëË³ÝÇÝ. 

ºñµ       
 

 
(   √    ): 

ºñµ             : 

ºñµ  
 

 
       

 

 
(   √    )   

 

 
(   √    ) : 

ºñµ     
 

 
   

 

 
(   √    ) : 

º½ñ³Ï³óáõÃÛáõÝ: 

Øá¹áõÉ å³ñáõÝ³ÏáÕ å³ñ³Ù»ïñáí Ñ³í³ë³ñáõÙÝ»ñÁ ß³ï ¹»åù»ñáõÙ Ñ³ñÙ³ñ ¿ 

ÉáõÍ»É ·ñ³ýÇÏ³Ï³Ý »Õ³Ý³Ïáí, áñÇ ¹»åùáõÙ Ïááñ¹ÇÝ³ï³ÛÇÝ Ñ³ñÃáõÃÛáõÝÁ ïñáÑíáõÙ ¿ 

Ù³ë»ñÇ, áñáÝóÇó Ûáõñ³ù³ÝãÛáõñáõÙ Ùá¹áõÉÇ Ù»ç ·ïÝíáÕ ³ñï³Ñ³ÛïáõÃÛáõÝÝ»ñÁ 

å³Ñå³ÝáõÙ »Ý Çñ»Ýó Ýß³ÝÝ»ñÁ: ²½³ïí»Éáí Ùá¹áõÉÝ»ñÇ Ýß³ÝÝ»ñÇó ¨ Ï³éáõó»Éáí 

ëï³óí³Í ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ·ñ³ýÇÏÁ, áñáßíáõÙ ¿ Ñ³í³ë³ñÙ³Ý ÉáõÍáõÙÁ, Ï³Ëí³Í å³ñ³Ù»ïñÇ 

ÃáõÛÉ³ïñ»ÉÇ ³ñÅ»ùÝ»ñÇó: 
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