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²ßË³ï³ÝùÁ ÝíÇñí³Í ¿ Ù»Ï ÷á÷áË³Ï³ÝÇ ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ³Í³ÝóÛ³ÉÇ ÏÇñ³éáõ-

ÃÛ³ÝÁ áñáß ïÝï»ë³·Çï³Ï³Ý ËÝ¹ÇñÝ»ñÇ ÉáõÍÙ³Ý Ñ³Ù³ñ: ´»ñí³Í »Ý ûñÇÝ³ÏÝ»ñ, 
áñáÝù í»ñ³µ»ñáõÙ »Ý ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³ÛÇ, »Ï³ÙïÇ ýáõÝÏóÇ³ÛÇ Ù³ùëÇÙáõÙÇ, ÙÇçÇÝ 
Í³ËëÇ Ù³ùëÇÙáõÙÇ ¨ å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛ³Ý ËÝ¹ÇñÝ»ñÇÝ: 

 
ÐÇÙÝ³µ³é»ñ. ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ³Í³ÝóÛ³É, Í³ËëÇ ýáõÝÏóÇ³, »Ï³ÙïÇ ýáõÝÏóÇ³, 

ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³, å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ³é³Ó·³Ï³Ýáõ-
ÃÛáõÝ 

JEL: C02, C20 
 
 
üáõÝÏóÇ³ÛÇ ³Í³ÝóÛ³ÉÇ ·³Õ³÷³ñÁ Ù»Í Ýß³Ý³ÏáõÃÛáõÝ áõÝÇ ·Çïáõ-

ÃÛ³Ý ï³ñµ»ñ ×ÛáõÕ»ñáõÙ, Ù³ëÝ³íáñ³å»ë` ïÝï»ë³·ÇïáõÃÛ³Ý Ù»ç: 
§´³ñÓñ³·áõÛÝ Ù³Ã»Ù³ïÇÏ³¦ ¹³ëÁÝÃ³óÇ Ýå³ï³ÏÁ ³å³·³ ïÝï»ë³-
·»ïÇÝ Í³ÝáÃ³óÝ»ÉÝ ¿ áñáß³ÏÇ Ù³Ã»Ù³ïÇÏ³Ï³Ý ¹ñáõÛÃÝ»ñÇ, áñáÝó ß³ñ-
ùáõÙ Çñ áõñáõÛÝ ï»ÕÝ áõÝÇ ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ³Í³ÝóÛ³ÉÇ ·³Õ³÷³ñÁ: 

¸Çï³ñÏ»Ýù y=f(x) ýáõÝÏóÇ³Ý, áñÁ áñáßí³Í ¿ áñ¨¿ X ÙÇç³Ï³ÛùáõÙ, ¨ 
x0∈X: Ü»ñÙáõÍ»Ýù Ñ»ï¨Û³É Ýß³Ý³ÏáõÙÝ»ñÁ` ∆x=xx0 (³ñ·áõÙ»ÝïÇ ³×), 
∆y=∆f=f(x+x0)f(x0) (ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ³×):  
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¸Çï³ñÏ»Ýù Ñ»ï¨Û³É ë³ÑÙ³ÝÁ` 

݈݅݉
∆௫→଴

∆݂

ݔ∆
: 

ê³ÑÙ³ÝáõÙ 1: ºÃ» ·áÛáõÃÛáõÝ áõÝÇ (í»ñç³íáñ Ï³Ù ³Ýí»ñç) ¹Çï³ñÏ-
íáÕ ë³ÑÙ³Ý, ³å³ ³ÛÝ ÏáãíáõÙ ¿ y=f(x) ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ³Í³ÝóÛ³É  x0  Ï»ïáõÙ ¨ 
Ýß³Ý³ÏíáõÙ ¿  f '(x0) ëÇÙíáÉáí՝ 

݂ᇱሺݔ଴ሻ ൌ ݈݅݉
∆௫→଴

݂ሺݔ ൅ ଴ሻݔ െ ݂ሺݔ଴ሻ

ݔ∆
, 

Ï³Ù  

݂ᇱሺݔ଴ሻ ൌ ݈݅݉௫→௫బ

௙ሺ௫ሻି௙ሺ௫బሻ

௫ି௫బ
: 1 

 

ÆÝãå»ë ·Çï»Ýù, ýáõÝÏóÇ³ÛÇ Ù³ùëÇÙáõÙÇ ¨ ÙÇÝÇÙáõÙÇ Ï»ï»ñÁ ¨ ¿ùë-
ïñ»ÙáõÙÝ»ñÁ ·ïÝ»Éáõ ËÝ¹ÇñÁ áõëáõÙÝ³ëÇñíáõÙ ¿ ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ³Í³ÝóÛ³ÉÇ 
ÙÇçáóáí: Ò¨³Ï»ñå»Ýù ¿ùëïñ»ÙáõÙÝ»ñ ·ïÝ»Éáõ ³é³çÇÝ ¨ »ñÏñáñ¹ Ï³ÝáÝ-
Ý»ñÁ: 

¾ùëïñ»ÙáõÙÝ»ñ ·ïÝ»Éáõ ³é³çÇÝ Ï³ÝáÝÁ2:  
¸Çóáõù` f(x) ýáõÝÏóÇ³Ý ¹Çý»ñ»Ýó»ÉÇ ¿ (áõÝÇ í»ñç³íáñ ³Í³ÝóÛ³É)  

(x0δ, x0+δ) ÙÇç³Ï³Ûù»ñáõÙ, ÇëÏ  x0  Ï»ïáõÙ ³ÝÁÝ¹Ñ³ï ¿: ²Û¹ ¹»åùáõÙ` 
1. ºÃ» f '(x0)>0, »Ã» x∈( x0δ, x0) ¨ f '(x0)<0, x∈(x0, x0+δ), ³å³ x0 

Ï»ïÁ Ù³ùëÇÙáõÙÇ Ï»ï ¿: 
2. ºÃ» f '(x0)<0, »Ã» x∈(x0δ, x0) ¨ f '(x0)>0, x∈( x0, x0+δ), ³å³ x0 

Ï»ïÁ ÙÇÝÇÙáõÙÇ Ï»ï ¿: 
3. ºÃ» f '(x0)-Á Ýß³ÝÁ ãÇ ÷áËáõÙ (x0δ, x0) ¨ (x0, x0+δ) ÙÇç³Ï³Û-

ù»ñáõÙ, ³å³ x0-Ý ¿ùëïñ»ÙáõÙÇ Ï»ï ã¿: 
¾ùëïñ»ÙáõÙÝ»ñ ·ïÝ»Éáõ »ñÏñáñ¹ Ï³ÝáÝÁ3: 
¸Çóáõù` f '(x0)=0, ¨ x0  Ï»ïáõÙ f(x) ýáõÝÏóÇ³Ý áõÝÇ »ñÏñáñ¹ Ï³ñ·Ç í»ñ-

ç³íáñ ³Í³ÝóÛ³É: ²Û¹ ¹»åùáõÙ՝ 
1. ºÃ» f '' (x0)>0, ³å³ x0 Ï»ïÁ Ù³ùëÇÙáõÙÇ Ï»ï ¿: 
2. ºÃ» f '' (x0 )<0, ³å³ x0 Ï»ïÁ ÙÇÝÇÙáõÙÇ Ï»ï ¿: 

²ÛÅÙ Ý»ñÙáõÍ»Ýù áñáß ïÝï»ë³·Çï³Ï³Ý ¹ñáõÛÃÝ»ñ: 
ê³ÑÙ³ÝáõÙ 2: ¸Çóáõù` C(x) ýáõÝÏóÇ³Ý x ÙÇ³íáñ ³åñ³Ýù ³ñï³¹-

ñ»Éáõ Í³ËëÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ¿: ²Û¹ ¹»åùáõÙ C'(x0)-Ý ÏÝ»ñÏ³Û³óÝÇ x0 ÙÇ³íáñ 
³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ Í³ËëÁ: ê³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ Í³ËëÇ ýáõÝÏ-
óÇ³Ý Ùáï³íáñ³å»ë Ñ³í³ë³ñ ¿ Ù»Ï ÙÇ³íáñ Éñ³óáõóÇã ³åñ³Ýù ³ñï³¹-
ñ»Éáõ Í³ËëÇÝ. 

C'(x0)≈C(x0+1)C(x0)4: 
ê³ÑÙ³ÝáõÙ 3: ¸Çóáõù` R(x) ýáõÝÏóÇ³Ý x ÙÇ³íáñ ³åñ³Ýù ³ñï³¹-

ñ»Éáõ å³ñ³·³ÛáõÙ ëï³óí³Í »Ï³ÙïÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ¿: ²Û¹ ¹»åùáõÙ R'(x0)-Ý 
ÏÝ»ñÏ³Û³óÝÇ x0 ÙÇ³íáñ ³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ ¹»åùáõÙ ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ »Ï³-
ÙáõïÁ: ê³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ »Ï³ÙïÇ ýáõÝÏóÇ³Ý Ùáï³íáñ³å»ë Ñ³í³ë³ñ ¿ Ù»Ï 
ÙÇ³íáñ Éñ³óáõóÇã ³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ »Ï³ÙïÇÝ` 

R'(x0)≈R(x0+1)-R(x0)5: 

                                                 
1 î»°ë ì.Ê. ØáõëáÛ³Ý, Ø³Ã»Ù³ïÇÏ³Ï³Ý ³Ý³ÉÇ½, Ù³ë 1, º., 2009, ¿ç 93: 
2 î»°ë ÝáõÛÝ ï»ÕÁ., ¿ç 124: 
3 î»°ë ÝáõÛÝ ï»ÕÁ., ¿ç 125: 
4 î»°ë Hoffman L.D., Bradley G.L., Calculus for Bussines, Economics and Social and Life Scineces, 

McGraHill 2010, ¿ç 156: 



  

´²Ü´ºð ÐäîÐ 2019.3 
 

 

142

ê³ÑÙ³ÝáõÙ 4: ¸Çóáõù` P(x) ýáõÝÏóÇ³Ý x ÙÇ³íáñ ³åñ³Ýù ³ñï³¹-
ñ»Éáõ å³ñ³·³ÛáõÙ ëï³óí³Í ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ¿: ²Û¹ ¹»åùáõÙ P'(x0)-Ý 
ÏÝ»ñÏ³Û³óÝÇ x0 ÙÇ³íáñ ³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ ¹»åùáõÙ ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ 
ß³ÑáõÛÃÁ: ê³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³Ý Ùáï³íáñ³å»ë Ñ³í³ë³ñ ¿ 
Ù»Ï ÙÇ³íáñ Éñ³óáõóÇã ³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ ß³ÑáõÛÃÇÝ` 

P'(x0)≈P(x0+1)-P(x0)6:  
 
úñÇÝ³Ï 1. ºÝÃ³¹ñ»Ýù` ³ñï³¹ñáÕÁ Ñ³ßí³ñÏ»É ¿, áñ x ÙÇ³íáñ 

³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ Ñ³Ù³ñ Í³ËëÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ÏáõÝ»Ý³ Ñ»ï¨Û³É ï»ëùÁ՝ 

ሻݔሺܥ ൌ
ଵ

ସ
ଶݔ ൅ ݔ7 ൅ 65, ¨ ³Û¹ ÝáõÛÝ ù³Ý³Ïáí ³ñï³¹ñ»Éáõ ¹»åùáõÙ ·ÇÝÁ 

ÏÉÇÝÇ՝ ݌ሺݔሻ ൌ
ଵ

ଶ
ሺ100 ൅   :ሻݔ

ä³Ñ³ÝçíáõÙ ¿ ·ïÝ»É ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ Í³ËëÇ ¨ ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ »Ï³ÙïÇ 
ýáõÝÏóÇ³Ý»ñÁ, 10-ñ¹ ÙÇ³íáñ ³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ Í³ËëÁ ¨ »Ï³ÙáõïÁ: 

ê³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ Í³ËëÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ·ïÝ»Éáõ Ñ³Ù³ñ ³Í³Ýó»Ýù C(x) 
ýáõÝÏóÇ³Ý` 

ሻݔᇱሺܥ ൌ
ଵ

ଶ
ݔ ൅ 7: 

10-ñ¹ ÙÇ³íáñ ³åñ³ÝùÇ ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ Í³ËëÁ 9 ÙÇ³íáñ ³åñ³Ýù 
³ñï³¹ñ»Éáõ ¹»åùáõÙ Ù»Ï ÙÇ³íáñ Éñ³óáõóÇã ³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ ë³Ñ-
Ù³Ý³ÛÇÝ Í³ËëÝ ¿: Ð³ßí»Ýù` 

ᇱሺ9ሻܥ ൌ
ଽ

ଶ
൅ 7 ൌ 11.5, 

áñÁ ÏÝ»ñÏ³Û³óÝÇ 10-ñ¹ ÙÇ³íáñ ³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ 
Í³ËëÁ: 

Î³½Ù»Ýù »Ï³ÙïÇ ýáõÝÏóÇ³Ý`  

ܴሺݔሻ2݌ݔሺݔሻ ൌ
ଵ

ଶ
ሺ100ݔ ൅ ሻݔ ൌ

ଵ

ଶ
ଶݔ ൅  :ݔ50

ê³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ »Ï³ÙïÇ ýáõÝÏóÇ³Ý Ï³½Ù»Éáõ Ñ³Ù³ñ ³Í³Ýó»Ýù »Ï³Ù-
ïÇ ýáõÝÏóÇ³Ý` 

ܴᇱሺݔሻ ൌ ݔ ൅ 50	:	
ÖÇßï ÝáõÛÝ ¹³ïáÕáõÃÛáõÝÝ»ñáí, ÇÝãå»ë ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ Í³ËëÇ ¹»åùáõÙ, 

10-ñ¹ ÙÇ³íáñ ³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ »Ï³ÙáõïÁ ÏÑ³ßí»Ýù 
Ñ»ï¨Û³É Ï»ñå` 

R'(9)=59: 
 
úñÇÝ³Ï 2. ºÝÃ³¹ñ»Ýù` ³ñï³¹ñáÕÁ Ñ³ßí³ñÏ»É ¿, áñ x ÙÇ³íáñ 

³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ ¹»åùáõÙ ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ÏáõÝ»Ý³ Ñ»ï¨Û³É 
ï»ëùÁ՝ 

ܲሺݔሻ ൌ െ
1

3
ଷݔ ൅ ଶݔ15 െ ݔ200 െ 300: 

ä³Ñ³ÝçíáõÙ ¿ ·ïÝ»É` 
1. ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³Ý, 
2. ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ ß³ÑáõÛÃÁ` x=15 ¨ x=25 ³ñÅ»ùÝ»ñÇ ¹»åùáõÙ: 

²Í³Ýó»Ýù ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³Ý՝ 
ܲᇱሺݔሻ ൌ െݔଶ ൅ ݔ30 െ 200: 

                                                                                                                        
5  î»°ë Hoffman L.D., Bradley G.L., Calculus for Bussines, Economics and Social and Life Sciences, 

McGraHill, 2010, ¿ç 157: 
6  î»°ë ÝáõÛÝ ï»ÕÁ: 
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ì»ñçÇÝÁ ÏÉÇÝÇ ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³Ý: 
²Í³ÝóÛ³ÉÇ Ù»ç ï»Õ³¹ñ»Éáí x=10` Ïëï³Ý³Ýù P'(15)=25>0: êï³-

ó³Ýù, áñ ë³ÑÙ³Ý³ÛÇÝ ß³ÑáõÛÃÁ ¹ñ³Ï³Ý ¿, ÇÝãÁ ÏÝß³Ý³ÏÇ, áñ 16-ñ¹ ÙÇ³-
íáñ ³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ ¹»åùáõÙ ß³ÑáõÛÃÁ Ï³×Ç 25 ÙÇ³íáñáí: ÖÇßï 
ÝáõÛÝ Ï»ñå P'(25)=75<0, ÇÝãÁ ÏÝß³Ý³ÏÇ 26-ñ¹ ÙÇ³íáñ ³åñ³Ýù ³ñ-
ï³¹ñ»Éáõ ¹»åùáõÙ ß³ÑáõÛÃÁ ÏÝí³½Ç 75 ÙÇ³íáñáí: 

²ÛÅÙ ³Ý¹ñ³¹³éÝ³Ýù ³ÛÝåÇëÇ Ñ³ñó»ñÇ, áñáÝù í»ñ³µ»ñáõÙ »Ý 
»Ï³ÙïÇ, ß³ÑáõÛÃÇ Ù³ùëÇÙ³É³óÙ³ÝÁ ¨ Í³ËëÇ ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ÙÇÝÇÙ³É³óÙ³-
ÝÁ: ¸Çï³ñÏ»Ýù Ñ»ï¨Û³É ûñÇÝ³ÏÝ»ñÁ. 

úñÇÝ³Ï 3. ºÝÃ³¹ñ»Ýù` ³ñï³¹ñáÕÁ Ñ³ßí³ñÏ»É ¿, áñ x ÙÇ³íáñ 
³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ Ñ³Ù³ñ Í³ËëÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ÏáõÝ»Ý³ Ñ»ï¨Û³É ï»ëùÁ՝ 

ሻݔሺܥ ൌ
1

2
2ݔ ൅ ݔ ൅ 65, ¨ ³Û¹ ÝáõÛÝ ù³Ý³Ïáí ³ñï³¹ñ»Éáõ ¹»åùáõÙ ·ÇÝÁ ÏÉÇ-

ÝÇ p(x)=503x: ä³Ñ³ÝçíáõÙ ¿ ·ïÝ»É ³ñï³¹ñ³ÝùÇ ³ÛÝ ÙÇ³íáñÁ, áñÇ å³-
ñ³·³ÛáõÙ ÏÉÇÝÇ Ù³ùëÇÙ³É ß³ÑáõÛÃ: 

ÆÝãå»ë ·Çï»Ýù, ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ÏÝ»ñÏ³Û³óÝÇ Ñ»ï¨Û³É ³éÝãáõ-
ÃÛáõÝÁ` 

P(x)=R(x)-C(x), 
áñï»Õ`  

R(x)=xp(x): 
Î³½Ù»Ýù ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³Ý` 

ܲሺݔሻ ൌ െ
7

2
ଶݔ ൅ ݔ45 െ 65 

¨ ³Í³Ýó»Ýù ³ÛÝ` 
ܲᇱሺݔሻ ൌ െ7ݔ ൅ 49: 

Îëï³Ý³Ýù, áñ P'(x)=0, »ñµ x=7: ú·ïí»Éáí ¿ùëïñ»ÙáõÙ ·ïÝ»Éáõ 
»ñÏñáñ¹ Ï³ÝáÝÇó` Ïëï³Ý³ù P''(7)=7<0: ì»ñçÇÝë Ýß³Ý³ÏáõÙ ¿, áñ x=7-Á 
Ù³ùëÇÙáõÙÇ Ï»ï ¿:  

úñÇÝ³Ï 4. ºÝÃ³¹ñ»Ýù` ³ñï³¹ñáÕÁ Ñ³ßí³ñÏ»É ¿, áñ x ÙÇ³íáñ ³å-
ñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ Ñ³Ù³ñ Í³ËëÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ÏáõÝ»Ý³ Ñ»ï¨Û³É ï»ëùÁ՝ 
C(x)=2x2+70x+32: ä»ïù ¿ å³ñ½»É, áñ ÙÇ³íáñ ³ñÅ»ùÇ ¹»åùáõÙ ÙÇçÇÝ 
Í³ËëÁ ÏÉÇÝÇ ÙÇÝÇÙ³É: 

ØÇçÇÝ Í³ËëÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ÏáõÝ»Ý³ Ñ»ï¨Û³É ï»ëùÁ` 
ሻݔሺܣ ൌ

஼ሺ௫ሻ

௫
ൌ ݔ2 ൅ 70 ൅

ଷଶ

௫
: 

¶ïÝ»Ýù ÙÇçÇÝ Í³ËëÇ ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ³Í³ÝóÛ³ÉÁ` 

ሻݔᇱሺܣ ൌ 2 െ
32

ଶݔ
: 

Îëï³Ý³Ýù, áñ A'(x)=0, »ñµ x=4: Ð³ßí»Ýù ÙÇçÇÝ Í³ËëÇ ýáõÝÏóÇ³ÛÇ 
»ñÏñáñ¹ Ï³ñ·Ç ³Í³ÝóÛ³ÉÁ ¨ ï»Õ³¹ñ»Ýù x=4: 

ᇱሺ4ሻܣ ൌ
଺ସ

ସయ
ൌ 1 ൐ 0: 

êï³ó³Ýù, áñ ÙÇçÇÝ Í³ËëÁ 4 ÙÇ³íáñ ³åñ³Ýù ³ñï³¹ñ»Éáõ ¹»åùáõÙ 
ÏÉÇÝÇ ÙÇÝÇÙ³É: 

îÝï»ë³·ÇïáõÃÛ³Ý Ù»ç Ï³ñ¨áñ ¹»ñ ¿ Ë³ÕáõÙ å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ýáõÝÏ-
óÇ³ÛÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛ³Ý ·³Õ³÷³ñÁ: Ü»ñÙáõÍ»Ýù å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ³é³Ó-
·³Ï³ÝáõÃÛ³Ý ·³Õ³÷³ñÁ: 

ê³ÑÙ³ÝáõÙ 5: ºÝÃ³¹ñ»Ýù` ³åñ³ÝùÇ x ÙÇ³íáñ ·ÝÇ å³ñ³·³ÛáõÙ 
å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ýáõÝÏóÇ³Ý D(x)-Ý ¿: ¸Çï³ñÏ»Ýù Ñ»ï¨Û³É ³éÝãáõÃÛáõÝÁ` 
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ሻݔሺܧ ൌ
௫

஽ሺ௫ሻ

ௗ஽ሺ௫ሻ

ௗ௫
	, 

áñÁ Ï³Ýí³Ý»Ýù §å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛáõÝ¦: 
²é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛáõÝÁ óáõÛó ¿ ï³ÉÇë, Ã» ³åñ³ÝùÇ Ù»Ï ïáÏáë ³×ÇÝ Ñ³-

Ù³å³ï³ëË³Ý Ùáï³íáñ³å»ë ù³ÝÇ ïáÏáëáí Ï÷á÷áËíÇ å³Ñ³Ýç³ñ-
ÏÁ7:  

¸Çï³ñÏ»Ýù Ñ»ï¨Û³É ûñÇÝ³ÏÁ` 
úñÇÝ³Ï 5. ºÝÃ³¹ñ»Ýù` ³åñ³ÝùÇ x ÙÇ³íáñ ·ÝÇ å³ñ³·³ÛáõÙ å³Ñ³Ý-

ç³ñÏÇ ýáõÝÏóÇ³Ý Ñ»ï¨Û³ÉÝ ¿`  
D(x)=360-4x: (0≤x≤90): 

 ä³Ñ³ÝçíáõÙ ¿` 
1. ¶ïÝ»É å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛ³Ý ýáõÝÏóÇ³Ý: 
2. Ð³ßí»É ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛáõÝÁ x=40 ÙÇ³íáñ ·ÝÇ ¹»åùáõÙ ¨ Ù»Ï-

Ý³µ³Ý»É ³ÛÝ: 
1. Î³½Ù»Ýù Ñ»ï¨Û³É ³éÝãáõÃÛáõÝÁ` 

ሻݔሺܧ ൌ
௫

஽ሺ௫ሻ

ௗ஽ሺ௫ሻ

ௗ௫
ൌ

௫

ଷ଺଴ିସ௫

ௗሺଷ଺଴ିସ௫ሻ

ௗ௫
ൌ

ିସ௫

ଷ଺଴ିସ௫
	: 

êï³óí³Í ýáõÝÏóÇ³Ý ÏÝ»ñÏ³Û³óÝÇ å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛ³Ý 
ýáõÝÏóÇ³Ý: 

2. Ð³ßí»É ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛáõÝÁ x=40 ÙÇ³íáñ ·ÝÇ ¹»åùáõÙ`  
E(40)=0.8: 

êï³ó³Ýù, áñ å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛ³Ý ýáõÝÏóÇ³Ý Ñ³í³-
ë³ñ ¿ 0.8-Ç, ÇÝãÁ Ýß³Ý³ÏáõÙ ¿, áñ ³åñ³ÝùÇ ·ÝÇ 10% µ³ñÓñ³óÙ³Ý ¹»å-
ùáõÙ å³Ñ³Ýç³ñÏÁ ÏÝí³½Ç Ùáï³íáñ³å»ë 8%-áí:  

²ÛÅÙ ¹Çï³ñÏ»Ýù å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛ³Ý Ñ»ï Ï³åí³Í 
Ñ»ï¨Û³É ·³Õ³÷³ñÝ»ñÁ: 

ºÝÃ³¹ñ»Ýù` ³åñ³ÝùÇ x ÙÇ³íáñ ·ÝÇ å³ñ³·³ÛáõÙ å³Ñ³Ýç³ñÏÇ 
ýáõÝÏóÇ³Ý D(x)-Ý ¿: ¸Çï³ñÏ»Ýù Ñ»ï¨Û³É ¹»åù»ñÁ` 

1. ºÃ» |E(x)|>1, ³å³ Ï³ë»Ýù, áñ å³Ñ³Ýç³ñÏÁ ³é³Ó·³Ï³Ý ¿: 
ä³Ñ³Ýç³ñÏÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛáõÝ Ýß³Ý³ÏáõÙ ¿, áñ ·ÝÇ µ³ñÓ-
ñ³óÙ³Ý ¹»åùáõÙ å³Ñ³Ýç³ñÏÁ ïáÏáë³ÛÇÝ ³éáõÙáí ³í»ÉÇ ß³ï 
ÏÝí³½Ç, ù³Ý ³Û¹ ·ÝÇ ïáÏáë³ÛÇÝ ³×Ý ¿: 

2. ºÃ» |E(x)|<1, ³å³ Ï³ë»Ýù, áñ å³Ñ³Ýç³ñÏÁ áã ³é³Ó·³Ï³Ý ¿: 
ä³Ñ³Ýç³ñÏÇ áã ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛáõÝ Ýß³Ý³ÏáõÙ ¿, áñ ·ÝÇ µ³ñÓ-
ñ³óÙ³Ý ¹»åùáõÙ å³Ñ³Ýç³ñÏÁ ïáÏáë³ÛÇÝ ³éáõÙáí ³í»ÉÇ ùÇã 
ÏÝí³½Ç, ù³Ý ³Û¹ ·ÝÇ ïáÏáë³ÛÇÝ ³×Ý ¿: 

3. ºÃ» |E(x)|=1, ³å³ Ï³ë»Ýù, áñ å³Ñ³Ýç³ñÏÁ ÙÇ³íáñ ³é³Ó-
·³Ï³Ý ¿:  

ä³Ñ³Ýç³ñÏÇ ÙÇ³íáñ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛáõÝ Ýß³Ý³ÏáõÙ ¿, áñ ·ÇÝÁ ÇÝã 
ïáÏáí ³×Ç, å³Ñ³Ýç³ñÏÁ Ùáï³íáñ³å»ë ÝáõÛÝ ïáÏáëáí ÏÝí³½Ç8: 

ä³Ñ³Ýç³ñÏÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛáõÝÁ ë»ñï Ï³å áõÝÇ ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏ-
óÇ³ÛÇ Ñ»ï: ¸Çï³ñÏ»Ýù Ñ»ï¨Û³É ¹»åù»ñÁ. 

1. ºÃ» ³é³ç³ñÏÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ³é³Ó·³Ï³Ý ¿ (|E(x)|>1), ³å³ ·ÇÝÁ 
µ³ñÓñ³óÝ»Éáõó Ñ»ïá ß³ÑáõÛÃÁ ÏÝí³½Ç: 

                                                 
7 î»°ë Hoffman L.D., Bradley G.L., Calculus for Bussines, Economics and Social and Life Sciences, 

McGraHill, 2010, ¿ç 249: 
8 î»°ë ÝáõÛÝ ï»ÕÁ, ¿ç 251: 
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2. ºÃ» ³é³ç³ñÏÇ ýáõÝÏóÇ³Ý áã ³é³Ó·³Ï³Ý ¿ (|E(x)|<1), ³å³ 
·ÇÝÁ µ³ñÓñ³óÝ»Éáõó Ñ»ïá ß³ÑáõÛÃÁ Ï³×Ç: 

3. ºÃ» ³é³ç³ñÏÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ÙÇ³íáñ ³é³Ó·³Ï³Ý ¿ (|E(x)|=1), 
³å³ ·ÝÇ µ³ñÓñ³óáõÙÁ ß³ÑáõÛÃÇ íñ³ ·ñ»Ã» ãÇ ³½¹Ç9:  

¸Çï³ñÏ»Ýù Ñ»ï¨Û³É ûñÇÝ³ÏÁ, áñÁ í»ñ³µ»ñáõÙ ¿ å³Ñ³Ýç³ñÏÇ 
ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛ³Ý µÝáõÛÃÇÝ:  

úñÇÝ³Ï 5. ºÝÃ³¹ñ»Ýù` ³åñ³ÝùÇ x ÙÇ³íáñ ·ÝÇ å³ñ³·³ÛáõÙ å³Ñ³Ý-
ç³ñÏÇ ýáõÝÏóÇ³Ý Ñ»ï¨Û³ÉÝ ¿`  

ሻݔሺܦ ൌ 1200 െ ଶ:  ሺ0ݔ ൑ ݔ ൑ √1200ሻ: 
ä³Ñ³ÝçíáõÙ ¿ å³ñ½»É, Ã» ýáõÝÏóÇ³Ý »ñµ ¿ ³é³Ó·³Ï³Ý, áã ³é³Ó·³-

Ï³Ý, ÙÇ³íáñ ³é³Ó·³Ï³Ý, ¨ ³Û¹ ¹»åù»ñáõÙ ÇÝã ³½¹»óáõÃÛáõÝ ¿ ÉÇÝáõÙ 
ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³ÛÇ íñ³: 

Î³½Ù»Ýù å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛ³Ý ýáõÝÏóÇ³Ý` 

ሻݔሺܧ ൌ
ݔ

ሻݔሺܦ

ሻݔሺܦ݀

ݔ݀
ൌ

ݔ

1200 െ ଶݔ
݀ሺ1200 െ ଶሻݔ

ݔ݀
ൌ

െ2ݔଶ

1200 െ ଶݔ
: 

ä³Ñ³Ýç³ñÏÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛ³Ý µÝáõÛÃÁ å³ñ½»Éáõ Ñ³Ù³ñ å³Ñ³Ý-
ç³ñÏÇ ³é³Ó·³Ï³ÝáõÃÛ³Ý ýáõÝÏóÇ³ÛÇ Ùá¹áõÉÁ Ñ³í³ë³ñ»óÝ»Ýù 1-Ç: 

ቤ
െ2ݔଶ

1200 െ ଶݔ
ቤ ൌ 1: 

Ò¨³÷áË»Ýù`  
ଶݔ2

1200 െ ଶݔ
െ 1 ൌ 0: 

Îëï³Ý³Ýù, áñ`  
ଷݔ2 െ 1200

1200 െ ଶݔ
ൌ 0: 

ÈáõÍ»Éáí ëï³óí³Í Ñ³í³ë³ñáõÙÁ` Ïëï³Ý³Ýù, áñ x=20:  
¸Çï³ñÏ»Ýù Ñ»ï¨Û³É »ÝÃ³¹»åù»ñÁ. 

1. ºñµ x=20 å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ÙÇ³íáñ ³é³Ó·³Ï³Ý ¿: ²Ûë 
¹»åùáõÙ ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ÙÝáõÙ ¿ ·ñ»Ã» ÝáõÛÝÁ: 

2. ºñµ 0≤x<20, ³å³ |E(x)|<1, ³ÛëÇÝùÝ` å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ýáõÝÏóÇ³Ý 
³é³Ó·³Ï³Ý ¿: ²Ûë å³ñ³·³ÛáõÙ ·ÇÝÁ µ³ñÓñ³óÝ»Éáõó ß³ÑáõÛÃÇ 
ýáõÝÏóÇ³Ý ÏÝí³½Ç:  

3. ºñµ ,320x20  ³å³ |E(x)|>1, ³ÛëÇÝùÝ` å³Ñ³Ýç³ñÏÇ ýáõÝÏ-
óÇ³Ý áã ³é³Ó·³Ï³Ý ¿: ²Ûë å³ñ³·³ÛáõÙ ·ÇÝÁ µ³ñÓñ³óÝ»Éáõó 
ß³ÑáõÛÃÇ ýáõÝÏóÇ³Ý ÏÝí³½Ç:  

§´³ñÓñ³·áõÛÝ Ù³Ã»Ù³ïÇÏ³¦ ¹³ëÁÝÃ³óÇ ¹³ë³í³Ý¹Ù³Ý Å³Ù³Ý³Ï 
Ù»Ï ÷á÷áË³Ï³ÝÇ ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ³Í³ÝóÛ³ÉÁ áõëáõÙÝ³ëÇñ»ÉÇë Ï³ñ¨áñ ¿ 
áõÝÏÝ¹ñÇÝ ÝÛáõÃÁ ËÇëï Ù³Ã»Ù³ïÇÏ³Ï³Ý ³å³óáõÛóÝ»ñáí Ù³ïáõó»ÉÁ: 
¶áñÍÝ³Ï³Ý ¹³ë³Å³Ù»ñÇÝ Ù»Ï ÷á÷áË³Ï³ÝÇ ýáõÝÏóÇ³ÛÇ ³Í³ÝóÙ³Ý 
ï»ËÝÇÏ³ÛÇÝ Í³ÝáÃ³óÝ»Éáõó Ñ»ïá û·ï³Ï³ñ ÏÉÇÝÇ Ý»ñÏ³Û³óÝ»É ³ÛÝåÇëÇ 
ËÝ¹ÇñÝ»ñ, ÇÝãåÇëÇù ¹Çï³ñÏí³Í »Ý ³Ûë ³ßË³ï³ÝùáõÙ: ²Ûë µÝáõÛÃÇ 
ËÝ¹ÇñÝ»ñÁ Ï³ñáÕ »Ý ËÃ³Ý»É ³å³·³ ïÝï»ë³·»ïÇ Ñ»ï³ùñùñáõÃÛáõÝÁ` 
³é³í»É Ýå³ï³Ï³¹ñí³Í ëáíáñ»Éáõ §´³ñÓñ³·áõÛÝ Ù³Ã»Ù³ïÇÏ³¦ ¹³ë-
ÁÝÃ³óÁ, ù³ÝÇ áñ ïÝï»ë³·Çï³Ï³Ý áñáß ËÝ¹ÇñÝ»ñÇ ÉáõÍÙ³Ý Ñ³Ù³ñ û·-
ï³·áñÍíáõÙ »Ý Ù³Ã»Ù³ïÇÏ³Ï³Ý Ù»Ãá¹Ý»ñ: 

                                                 
9 î»°ë Hoffman L.D., Bradley G.L., Calculus for Bussines, Economics and Social and Life Sciences, 

McGraHill, 2010, ¿ç 252: 
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Methods of Solving Some Economic Problems by Using 

One Variable Derivative in the Course of Higher Mathematics. 
The paper touches upon the application of one variable function 
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