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Введение

В статье вводится понятие Q-картеровской подгруппы (см. п. 2Э). 
(Такие подгруппы в более частной форме, а именно, когда для вся­
кого вместе силовского класса 2а (см. п. 2°) берется некоторый 
класс Ра групп, где Ра— простое число и различным а соответствуют 
различные Ра, рассматривались в работе Стонехевера [2]). Доказы­
ваются некоторые теоремы о существовании и сопряженности таких 
подгрупп в локально конечных группах с Q-радикалом конечного ин­
декса. В частности, из этих теорем для рассматриваемых Стонехеве- 
ром типов групп утверждения теоремы 2.1 работы [2] получены в 
более слабых предположениях (см. следствия 2, 3).

В п. 3° приводится определение силовской LQ-базы, введенное 
ранее в работе автора [7], где, в частности, доказаны некоторые тео­
ремы о сопряженности таких баз периодических групп. Здесь же до­
казывается один критерий о существовании полной силовской нижней 
Q-базы (см. п. 3°) в локально конечной группе с Q-радикалом конеч­
ного индекса.

1°. Пусть 2—некоторый абстрактный класс групп. Обозначим 
через £2 класс всех групп, обладающих локальными системами из 
2-групп, Е"2—класс всех расширений 2-групп при помощи 2-групп, 
ТЕ—класс всех гомоморфных образов 2-групп и S2—класс всех под­
групп 2-групп. Обозначим, далее, через Ф некоторую подсистему 
системы операторов Т, Е, 1Т>. (Здесь Ф могла быть и любая 
система теоретико-групповых операций, но нам достаточно ограничи­
ваться только рассматриваемыми подсистемами). Теперь минимальный 
класс групп, содержащий 2 и замкнутый относительно каждого из 
операторов из Ф будем обозначать через {2|Ф}. Ясно, что группы из 
класса {2|Ф) будут получаться из 2-групп всевозможными последова­
тельными применениями операторов из Ф в конечное число раз. Если 
некоторая группа из (2|Ф) получена из 2-групп п-кратным примене­
нием указанных ■ операторов, то скажем, что она имеет глубину 
(Ф-глубину) п до класса 2.

Лемма 1. Для произвольного класса групп 2 справедливы 
следующие равенства:
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[Е|5, Т, Е, £} = {52|7’, Е, Ь}, (1)
(Е|5, Т, Е, Ь} = {Г5Е|£, £}. (2)

Доказательство. Докажем сначала соотношение (1). Для 
этого։ индукцией по глубине п до класса 3֊^ докажем, что

5 (5Е|Г, Е, Е, Ц = 2'. (3)

При п = 0 (3) следует из равенства 33֊ — ЗЪ.
Пусть теперь £7 £7г, где £7, —Е'-группа глубины п+1 до 3-.

Здесь возможны такие случаи:
1) Сг=С'/Н, где С— Е'-группа глубины п до 52. Тогда 

£7= в\/Н, где с: С'. По индукции £7; $ 2' и так как Г2'С Е', то 
£7 £ Е'.

2) С/А^В, где А и В Е'-группы глубины меньше, чем п + 1. 
Тогда £7Л/Д =* £?/£?П Д и, так как по*индукции £7пД$Е', £7Д/Д $ Е', 
а также Т^Е'с: то £7$ 2'.

3) Пусть [ £7,| а $ М\—локальная система группы С1 из Е'-групп, 
каждая из которых имеет глубину меньшую, чем п+1. Тогда, очевид­
но, система [£7а|а$.Л7], где £7в= £7(] £7', будет локальной для группы 
£7 и по индукции для каждого а£М £7« $2'. Но £2 =2'. Следователь­
но £7$ 2'.

Утверждение (3) доказано. Из него сразу следует (1). Докажем 
теперь (2). Обозначим Е'=|7’52|£’, £| и снова-индукцией по глубине 
л до £52 докажем, что

Г2'С£', 52'С 2'. (4)
Докажем сначала первое включение. При п=0 имеем ГГЛЕСЕ', 

что очевидно.
Пусть теперь С= С/Н, где £7' есть Е'-группа глубины п+1 до 

752. Рассмотрим два случая:
1) £7'/Д —В, где А и В есть Е'-группы глубины, меньше п+1. 

Ввиду изоморфизмов С/АН^ (в'/А)/(АН/А), АН/Н^ А/А()Н и, в 
силу индуктивного предположения, имеем С/АН, АН/Н^Ь'. Рассмот­
рим, далее, изоморфизм (Я/Н/ЦАН/Н) ^С'/АН. Отсюда, и из 
£Е'СЕ' следует, что

£7'/77$ 2', т. е. £7$2'.
2) [£*»1 а $ 7И] — локальная система группы £? из 2'-групп, каж­

дая из которых имеет глубину до Г5Е, меньшую п+1. Тогда систе­
ма подгрупп [£7«/а$7И], где £7 = (7'////£ будет локальной для груп­
пы £7 /Н. Ввиду изоморфизма £7,/£7, П Н и в силу индуктив­
ного предположения, £7а$Е' для всех а$Л7 и, так как £2' С то 
£7$ 2 . Первое из утверждений (4) доказано, докажем второе.

При п = 0 мы имеем 57’52С£/. Действительно, пусть 
£7$573Е. Тогда в С С $ ТЗ^ и £7' = С/Н, где £7’$5Е. Ясно, ’что 
в = <^Н, в^С'. Но тогда в^ЗЪ. Следовательно, £?$7՝52
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и так как ТЕЕ Е', то 2'. Теперь предположим, что <3=6', 
где С есть Е'-группа глубины п + 1 до ТЕЕ. Тогда возможны 
такие случаи:

1) С'/Ас^В,где А и В—Е'—группы глубины, меньше п+1. Ясно, 
что СА/А С/СП А. С другой стороны, по индуктивному предполо­
жению и СА/А£Е'. Отсюда и из Е-'^_2' следует, что С£Е'.

2) [С^|а£Л/]—локальная система группы С из Е'-групп, каж­
дая из которых имеет глубину, меньшую п+1 до ТЕЕ. Тогда, оче­
видно, система [С,|а^УИ], где С, = СпС։, будет локальной для 
группы С и по индукции получаем Са £ 2' для всех а £ М. Но 
£Е'С Е'. Следовательно, С £ Доказано и второе из утверждений 
(4). Из этих утверждений следует (2). Лемма доказана.

Класс групп называется силовским, если 6ЕС Е, где 0 = 5’, Т, 
Е, Е. Из доказанной леммы следуют некоторые утверждения о силов- 
ском классе, порожденном данным (замкнутым относительно подгрупп 
и гомоморфных образов), классом групп -, т. е. о՜ минимальном си- 
ловском классе, содержащем Е.

Следствие 1. Если класс групп 2 замкнут относительно под­
групп (подгрупп и гомоморфных образов), то порожденный им силов- 
ский класс получается из 2-групп всевозможными последовательными 
применениями операторов Т, Е и Е (Е и Ь) конечное число раз.

Для произвольного класса 2 обозначим через 2 класс групп, 
каждый элемент которых порождает циклическую 2-группу. Если, на՜ 
пример, 2—класс всех локально конечных р-групп, то 2—будет клас­
сом всех р-групп. Ясно, что если 5Е С Е, то ЕС Е.

Лемма 2. Пусть <^Е։|։£ЛГ> —расщепляемая система силов- 
ских классов (см. [3] и [6]). Тогда для всякого а£М

{ и 2«|5. Г, £,£}ПЁв=Еа.
’6 и

Доказательство. Ясно, что ТЕ ( и 2а) = I) Ев.
я£.И я&И

Следовательно, по предыдущей лемме достаточно показать, что

{ и 2«| Е, Е] П 2« = 2«.
а€.И

Последнее равенство докажем индукцией по глубине п. При п=0 
оно очевидно. Пусть С есть 2-группа глубины п+1. Тогда возможны 
следующие случаи:

1) С]Ас^.В, где А и В принадлежат классу ( и 2я|£, Е} и име- 
«6- И А

ют глубины, меньшие п+1. Из С£Еа и из того, что Еа— силовский 
класс (это очевидно), следует, что А, В £ 2։. По индукции А, В£ЕЛ. 
Но 2Г2в=2в. Следовательно, С£2а.

2) [6з/Р(;7У]—локальная система группы Сиз {и 2а|£՜,£]-групп, 
а£М

каждая из которых имеет глубину, меньшую п+1. Тогда из Ср й
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следует По индукции б? £-а для всех ₽£./У, и так как £-»—
1=Е։, то б£Е„. Лемма доказана.

2°. В дальнейшем всюду через б будет обозначена расщепляе­
мая система силовских классов <Е„|а£Л/^>. Для всякой группы б 
обозначим через R* (б) максимальную нормальную -,-подгруппу этой 
группы. Далее положим

Яр (б) =П R. (С).

Подгруппа R') (б) будет максимальной б-разложимой (см. [3]) нор­
мальной подгруппой группы б. В работе Б. И. Плоткина [3] показа­
но, что класс б-разложимых групп радикальна в смысле Плоткина. 
Следовательно, подгруппа RQ(G^) определена однозначно. Это же 
верно и для Я0(б). Эти подгруппы назовем б и ---радикалами труп՜ 
пы б.

Подгруппу А некоторой группы б назовем О-картеровскои, если 
она

1) б'Разложима,
2) максимальна в б как б'Разложимая подгруппа,
3) совпадает со своим нормализатором в б.
В работе Стонехевера [2] рассматривались совпадающие со свои­

ми нормализаторами, максимальные локально-нильпотентные подгруп­
пы периодических групп. Эти подгруппы будут б'Картеровскими, если 
для каждого вместо класса 2« взять класс всех р,-групп, где 
р-1 —простое число и различным а соответствуют различные рл.

В дальнейшем всюду через К обозначается некоторый класс 
групп со свойствами ЕК^_К и ТК^,К.

Скажем, что для группы б имеет место С(2֊теорема, если для 
всякого а.£М в б имеет место сопряженность силовских -»—под­
групп.

Теорема 1. Пусть в каждой конечной. К-группе имеет место 
С(2֊теорема. Тогда каждая локально конечная К-группа, являю­
щаяся расширением О-разложимой группы при помощи конечной 
О-разложимой группы, обладает (^-картеровской подгруппой.

Доказательство. Пусть б — заданное расширение, Н—ее 
б-разложимая нормальная подгруппа конечного индекса. Проведем 
доказательство индукцией по числу тех а £ М, для которых силовские 
Еа-подгруппы группы б не нормальны в ней (так как группа С=С)Н 
конечна, то число таких а также конечно). Если таких а не суще­
ствует, то б сама б'Разложима. Действительно, пусть б не являет­
ся б-разложимой. Тогда ясно, что R!} (б). Далее, из //^Яр(б) 
следует, что группа б/Яр(б) также б'Разложима. Следовательно су­
ществует такая л £ М и такая подгруппа А группы б, что

1^Д//?9(б)С2а.
Теперь, так как А (- { и Еа /б, Е, Е, Ь}, то здесь можно применить- 

«6'И
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лемму 1 из [6]. По этой лемме существует £,-элемент группы А, не 
содержащийся в (G). Но, по предположению, все £а-элементы 
группы G содержатся в Ri (G) и, значит, в Rq (G). Полученное про­
тиворечие и показывает, что G—Q-разложима.

Для дальнейшего необходимо доказать две леммы.
Лемма 3. Пусть для некоторого в каждой конечной

К-группе имеет место С <^1^>-теорема. Тогда, если локально ко" 
нечная К-группа G обладает Q-разложимым нормальным делите­
лем Н конечного индекса, то в G также имеет место C<^Sa^>- 
теорема.

Доказательство. Пусть А и В—силовские Sa-подгруппы 
группы G. Обозначим каждое из равных подгрупп А П Н и В Г\Н че­
рез С. Она будет составлена из всех S „-элементов группы Н, следо­
вательно характеристична в ней и нормальна в G. Ввиду изоморфиз­
мов АН/Нс^ AfC и BHfH В] С подгруппы А/С и 5/С конечны, и 
так как G—локально конечна, то конечна и группа D={A, В\1С. С 
другой стороны, Д/С и В/С—силовские Е«-подгруппы в группе G/C 
и, следовательно, в D. Если, например, А/CÇ^AJC£S„, где АТ—под­
группа в G, то At £ и отсюда из AÇ Ai получаем Д=Д1։ Теперь 
по предположению в D имеет место сопряженность подгрупп А/С и 
В)С, откуда и следует сопряженность А и В.

Лемма 4. Пусть для некоторого aÇ-M в каждой конечной 
К-группе имеет место С <^Sa^>-теорема. Тогда, если локально ко­
нечная К-группа G обладает Q-разложимой нормальной подгруп­
пой Н конечного индекса, то образ А силовской Ъл-подгруппы А 
группы G при естественном гомоморфизме G-*G=GIH будет си­
ловской S„ -подгруппой в G.

Доказательство. Предположим, что

ДСДХ = AilH^i. (5)

Ясно, что Ai—конечная, а AL—локально конечная группы. Следова­
тельно

Ai = ВН, (6)
где В—конечная группа. Обозначим

S-={u S₽|£, L}.
?еи/<«>

Из леммы 2 работы [6] следует, что
S«nE7 = S (7)

где е — силовский класс, состоящий только из единичной группы. 
Пусть теперь а—некоторый S—элемент группы АГ Тогда из (5) и (7) 
следует, что aÇJH, т. е. a£R- (Н) и все S—элементы группы Д։ 
составляют подгруппу в ней. Но В^ At, значит 2--элементы группы
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В также составляют подгруппу в ней. Ясно, что это будет подгруппа 
В- (В). Отсюда, учитывая, что В£ { и получаем

В/В֊(В)£

или
в/в֊а (В) С Е«>

в силу леммы 2.
Теперь, по известной теореме Шура, В — СВ- (В), где 

С В/В- (В) и, следовательно, С £ Далее, имея ввиду (6), по 
лучим

Д=С/?-(5)Я =

= СВ. (Н) В- (В) В- (Н)]= СВ. (Я) R; (Я),

где СВ.(Н)С£.. По лемме 3 в группе Д։ имеет место сопряженность 
силовских ^»-подгрупп для всех я С- М. Следовательно, для некоторо­
го а £ У?! имеем

а֊1 СВ. (Н)а^А.

Но тогда А}Н=АНи Аг= А, т. е. действительно А—силовская:
-подгруппа в б. Лемма доказана.

Продолжим доказательство теоремы. Пусть для я £ М силовская 
Е«-подгруппа б» группы б не ненормальна в ней. Обозначим б» = С.Н1Н֊ 
По лемме 4 б» будет силовской ^»-подгруппой в группе б. Но б — 
— б-разложима. Следовательно б»^-б или С.Н^-С. Обозначим, да­
лее, б=Яо(б»). Покажем, что

НО - б. (8)

Действительно, пусть б. Тогда б, к g՜x С. g будут силовскими 
^»-подгруппами группы С.Н, и так как по’лемме’З в группе С.Н имеетя 
место С<^2»>-теорема, то существует такой элемент с из С.Н, что 

с՜1 б» с = £-1 б»£.
Отсюда cg՜}£O, т. е. g^HD и (8) доказано. Докажем теперь, что в 
б существует б'разложимая подгруппа В с условием

С = ЬН. ' (9)
Ясно, что в группе О меньше таких я, для которых силовска 

^»-подгруппа нормальна в ней (по сравнению с б). По индуктивному 
предположению в ней существует б'разложимая подгруппа В с 
условием

О = В (Ял б).
Отсюда, имея ввиду (8), получаем (9).

Берем теперь максимальную подгруппу из В, удовлетворяющую 
равенству (9). Тогда
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L=n7V0(G։), (Ю)
։6-И

где G»— некоторая силовская Е։-подгруппа группы G.
Действительно, так как L—Q-разложима, то ZX 7V0 (£։)։ где 

Z.« — силовская Е,-подгруппа группы!,. Далее, No(R, (G)) и, сле­
довательно, LС No (L,R, (G)). Но L^Ri (G)—силовская Ев-подгруппа 
в G, так как

G=LH= (Lj,-) R. (Н) R- (Н) =
= (Л/е, (#))(£; R֊ (Н)),

G,=L.R^H)^, L-R-(H)^~,

и Ев f] Е- = в.

Но группа П No(G„) Q-разложима (это доказывается точно так же, 
как в начале доказательства теоремы устанавливалась Q-разложи- 
мость группы G), и поскольку L—максимальная Q-разложимая под­
группа группы G, то (10) справедливо.

Пусть теперь x^Nq(L). Тогда x£No(L*) для всех л^М, или 
x^Nü (L^Ra (Fi)), т. е. x£No(Ga) и, следовательно, x£L. Теорема 
доказана.

Под фактором группы G, как это принято, будем понимать каж­
дую фактор-группу любой ее подгруппы.

Из хода доказательства теоремы 1 видно, что можно было до­
казать и такую теорему.

Теорема 1*. Локально конечная группа, в каждом конечном 
факторе которой имеет место CQ-теорема и которая является 
расширением Q-разложимой группы, при помощи конечной Q-разло­
жимой группы, обладает Q-картеровской подгруппой.

3". Обозначим через {Е}—силовский класс, порожденный классом 
групп Е, т. е. (Е| = (Е|S, Т, Е, £}. Напомним, что Q— <^Ea(a^Af>— 
расщепляемая система силовских классов. Для всякого М. |W£>1, 
где |7VI— мощность множества N, отметим силовский класс Ln с усло­
вием (Eß|ß £N}^_Ln С (Eß Iß С .W}" Совокупность всех таких Ln обозна­
чим через L. Теперь систему подгрупп <^GB (я £ М^> некоторой груп­
пы G назовем ее силовской LQ-базой, если

1) Для каждого я £ М G* является силовской Еа-подгруппой 
группы G.

2) Для всякого 7VCZ М, |7V|3>1 {Gß |ßC-/V) £ Ln- В частности, если: 
Ln = {Eß N] для всех TVc М, то эту систему назовем силовской. 
нижней Q-базой. Очевидно, каждая силовская нижняя Q-база будет и 
силовской LQ-базой для всякой совокупности L.

Обратное же утверждение неверно. Если вместе с 1) и 2) вы., 
полняется еще и

3) (G.-|a£jJf}=G,
то заданную систему назовем полной силовской LQ-базой. Кнз— 
логично определяется полная силовская нижняя Q-база.
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Примерами силовских Аф-баз являются известное понятие силов- 
ской П-базы (см. [1]), силовской &-базы, силовской --базы (см. [6]) 
и т. д.

Сейчас мы докажем один критерий существования полной си­
ловской нижней ф-базы.

Теорема 2. Пусть в произвольной конечной К-группе имеет 
место СО-теорема. Тогда каждая локально конечная К-группа, 
являющаяся расширением О-разложимой группы при помощи ко­
нечной О-разложимой группы, обладает полной силовской нижней 
0-базой.

Доказательство. Здесь выполняются все условия теоремы! 
и в обозначениях этой теоремы существует ф-картеровская подгруп­
па А группы С, представимая в виде А= П Но(Н,Т^), где /А.А։— си- « .И
ловская Е„-подгруппа группы Ф. Из /А, А։, - • Н,п Т,п = (ЛА, • • ■ Н*п) 
(Та,-■ А«я) и из На,-• -Нап, Ь,,֊ • ■ А,п £ (£«„• • •, £«„}, ввиду изоморфизма 
На, - - ■ Н„п Та, - - ■ Тап1На,- - ֊ На„ — Та, - - -Та^На, • ■ • Нап П А„, • • • Та* ПОЛу- 
чаем На,- • -Тап С • • -, Е«я}, а։,- • -, з.„^М. Но существует только 
конечное число а £ М, для которых силовская Е,-подгруппа не нор­
мальна в Ф. Следовательно, система </ААа|а£ЛА> будет силовской 
нижней ф-базой группы Ф. Покажем, что она полная. Действительно, 
по лемме 4 подгруппа НаТаН)Н =Т, Н1Н, лбМ,- будет силовской Е։- 
подгруппой в группе С)Н. Следовательно, система <\Ф»/7///|а 
является нижней силовской ф-базой в С)Н. Но С/Н ф-разложима. 
Следовательно Ф///= {Аа/7///|а £ Л/1 или Ф= {А։/7|а£Л/] = (А։/А|а£Л/). 
Теорема доказана.

Аналогично можно было доказать и такую теорему.
Теорема 2*. Пусть в любом конечном факторе локально ко­

нечной группы С имеет место СО-теорема. Тогда, если С являет­
ся расширением О-разложимой группы при помощи конечной 
О-разложимой группы, то она обладает полной силовской нижней 
0-базой.

4. Теорема 3. Пусть в каждой конечной К-группе справед­
лива СО-теорема, и пусть локально конечная К-группа С обладает 
О-разложимой нормальной подгруппой конечного индекса. Тогда из 
существования в группе С= С/Н О-картеровских подгрупп следует 
существование таких подгрупп и о группе С.

Доказательство. Пусть В = В1Н— ф-картеровская подгруп­
па группы Ф. Группа В удовлетворяет всем требованиям теоремы 1. 
По этой теореме в В существует такая максимальная, совпадающая 
со своим нормализатором ф-разложимая подгруппа А, что В = ТН. 
Пусть х^Ао(А). Тогда х£Но(В). Следовательно х£В и х£Л/д(А), 
откуда х£Д Предположим, что А* — ф-разложимая подгруппа группы Ф, 
содержащая А. Тогда группа А*= А*Н)Н также ф-разложима, и ввиду 
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£* ^5 и максимальности Вя С получаем Ь* = В или В — ЬН = 
Но Ь—максимальная (^-разложимая подгруппа в В и с В. Сле­
довательно, £ = £* и теорема доказана.

Здесь можно было доказать и такую теорему.
Теорема 3*. Пусть в каждом конечном факторе локально 

конечной группы С справедлива С(2֊теорема. Тогда, если в С су­
ществует О-разложимая нормальная подгруппа Н конечного ин­
декса, то из существования в группе С)Н О-карте ровских под­
групп следует существование таких подгрупп в группе (л.

В работе Б. И. Плоткина [4] через R (С) обозначен локально 
нильпотентный радикал группы С. Там же показано, что локально 
конечная и локально нильпотентная группа разлагается в прямое про­
изведение своих силовских р-подгрупп. Имея в виду это, приходим к 
такому следствию.

Следствие 2. Пусть С—локально конечная, а С — С/В(С)—ко­
нечная группы. Тогда из существования в С максимальных, совпа­
дающих со своими нормализаторами, локально нильпотентных под­
групп следует существование таких подгрупп в (7.

В теореме 2.1 работы [2] аналогичный результат получен при 
наличии еще и требования локальной разрешимости на С. Но так как 
существуют простые картеровы (т. е. максимальные совпадающие со 
своими нормализаторами нильпотентные) подгруппы, то следствие 2 
сильнее соответствующего утверждения указанной теоремы.

51'. По-прежнему <2=<7£а |а£Л/^>—расщепляемая система силов­
ских классов. Назовем группу О ОП-г р у п п о й, если для всякого 
каждая 2а-подгруппа группы (7 удовлетворяет нормализаторному 
условию. ф/У-группой будет каждая /У-группа (см. [1]). Если вместо 
каждого Ев взять некоторый класс ра-групп, где —простое число, 
то каждая конечная группа также будет (27У-группой.

Теорема 4. Пусть в каждой конечной К-группе справедлива 
СО-теорема, а локально конечная К-группа С обладает такой 
0՜ разложимой нормальной подгруппой Н, что С=С1Н—конечная 
О^-группа. Тогда из сопряженности в С О-карте  ровских под­
групп следует сопряженность таких подгрупп в группе (7.

Доказательство. Сначала индукцией по тем а £ М, для ко­
торых силовская Еа-подгруппа не нормальна в (7, докажем следую­
щую лемму.

Лемма 5. Пусть в каждой конечной К-группе выполняется 
СО-теорема. Тогда, если локально конечная К-группа С обладает 
О-разложимой нормальной подгруппой Н конечного индекса, 
то О'картеровские подгруппы группы С, представимые в виде 
С=ЬН, сопряжены.

Дока зательство. Ясно, что группа С/Н ф-разложима и, 
как следует из доказательства теоремы 1, ф-картеровские подгруппы
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А и Ь*, удовлетворяющие условию леммы, можно представить в та­
ком виде

А = П No (б,), А* = Л No (6Э, 
□ей «&и

где Си и б։—силовские Еа-подгруппы группы б. Так как, по лемме 3» 
в б имеет место сопряженность силовских ^а-подгрупп, то можно счи­
тать, что А* (точнее, некоторая ее сопряженная), содержится в 
No (ба). Но тогда

No (С,) = Ь (НП No (б,)) = А* (ЯП No (б,)).
Группа No (С^/НпНо (ба) конечна и б-разложима. Далее, в группе 
No (Са) меньше а, для которых силовская Е,-подгруппа не нормальна 
в ней. По индукции, в No (С*) имеет место сопряженность подгрупп 
Ь и А*, что и требовалось доказать.

Перейдем к доказательству теоремы.
Пусть А— произвольная б-картеровская подгруппа группы б. 

Ясно, что группа Ь—ЬН]Н б"Разл0жима- Пусть х£_Но(ЬН), тогда 
х-1 Ьх будет б-картеровской подгруппой 'группы ЬН и х՜1 Ах = ЬН. 
По лемме 5, отсюда следует сопряженность подгрупп А и х՜* Ах в 
ЬН, т. е. существует такой элемент у £ А/У, что

у~} Ьу = х՜1 Ах
или ху֊1 £ No (Ь). Следовательно, ху՜’£А и х£ЬН. -Таким образом, 
подгруппа ЬН совпадает со своим нормализатором в б. Такой будет 
и, следовательно, подгруппа А в б. Если теперь А строго содержит­
ся в некоторой б'Разл0ЖИМ°й подгруппе А^ группы б, то ввиду того, 
что б бААгруппа, Ьг будет Л'-группой и, следовательно, А строго 
будет содержаться в своем нормализаторе, в группе А։, и так как 
Иц (А)С Н— (А), то получается противоречие, что и доказывает мак­
симальность подгруппы А в б как б’разложимой подгруппы.

Таким образом, если А и А*б~картеровские подгруппы в б, то 
А и А* будут такими в группе б. Но, по предположению, в б имеет 
место сопряженность указанных подгрупп, т. е.

х֊1 ЬхН=Ь*Н,
где х^б. Теперь, по лемме 5, подгруппы х՜1 Ах и А* сопряжены. 
Сопряжены, следовательно, и подгруппы А и А*. Теорема доказана.

И здесь можно было сформулировать теорему 4*, как это де­
лалось в предыдущих случаях.

Следствие 3. Пусть О—локально конечная, а О/R (б)—конеч­
ная группы. Тогда из сопряженности в 6/7? (б) максимальных совпа­
дающих со своими нормализаторами нильпотентных подгрупп следует 
сопряженность в б максимальных совпадающих со своими нормализа­
торами локально нильпотентных подгрупп.
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В упомянутой теореме 2.1 из [2] этот же результат получен 
при наличии локально разрешимости группы G.

Следовательно, и здесь можно было бы сделать замечание, ко­
торое делалось по поводу следствия 2.

В заключение, с чувством глубокой благодарности хотелось бы 
отметить, что настоящая работа выполнена под руководством покой­
ного профессора А. Г. Куроша.
Ереванский государственный
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Հ. Ս. ՄԻՔԱՅեԼՅԱՆ. Վերջավոր ինդեքսով Q-ոաղիկալ ունեցող լոկալ վերջավոր խմբերի Q-կա- 
տերյան ենթախմբերի մասին (ամփոփում)

Հողվածում մտցվում կ Q-կարտերյան ենթախմբի դաղափարըլ Սսլացվում են թեորեմներ վեր­
ջավոր ինղերսով Q-ոադիկալ ունեցող լոկալ վերջավոր խմբերում Q-կարտերյան ենթախմբերի 
գոյություն և համալուծության վերաբերյալդ Այդ թեորեմներից մասնավոր դեպքերում ստացված 
հետևանքները ուժեղացնում են Ստոնեհնվերի [2] աշխատանքի հիմնական արդյունքըլ

Н. Տ. MIKAELIAN. On Q-carter subgroups of locally finite groups with 
finite index Q-radlcal (summary)

The notion of Q-carter subgroup generalises the concepts, introduced in [2]. 
Some theorems of existence and conjugateness of Q-carter subgroups are proved 
for locally finite groups. These theorems actually improve the conditions, under 
which the main result of Stonehevers [2] is valid.

The Sylov LQ-base is defined and a criterium of existence of complete Sylov 
Q-base is proved. •
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