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10. Пусть Ωାሺ∋ 0ሻ – oграниченная многосвязная область комплексной 

плоскости ℂ с границей, состоящей из конечного числа замкнутых непере-
секающихся жордановых спрямляемых кривых, Ωି ൌ ℂത ∖ Ωഥା, 𝐿௣

േ (1 ൑ 𝑝 ൑
∞) – подпространство функций из 𝐿௣ (ൌ 𝐿௣ሺΓሻ), совпадающих почти всю-
ду на Γ с угловыми предельными значениями функций из класса Смир-
нова 𝐸௣

േ области Ωേ (см. [1, 2]), 𝐿
∘

௣
ି ൌ ൛𝑓 ∈ 𝐿௣

ି ; 𝑓ሺ∞ሻ ൌ 0ൟ, а 𝑃ା (𝑃 ) – 

оператор, проектирующий прямую сумму ℒ௣ ൌ 𝐿௣
ା൅ሶ 𝐿

∘

௣
ି на 𝐿௣

ା (𝐿
∘

௣
ି) па-

раллельно 𝐿
∘

௣
ି (𝐿௣

ାሻ. Далее, пространство вектор-столбцов (матриц) порядка 
𝑛 (𝑛 ൈ 𝑚) с элементами из линеала 𝑋 будем обозначать через 𝑋௡ (𝑋௡ൈ௠). 
Действие проекторов 𝑃േ в ℒ௣

௡ (ℒ௣
௡ൈ௠) будем понимать покомпонентно, а 

вместо слов матрица-функция и вектор-функция употреблять сокращения 
соответственно м.-ф. и в.-ф. 

Пусть 𝐺 – м.-ф. порядка 𝑛 ൈ 𝑛, элементы которой почти всюду на 
контуре Γ принимают конечные комплексные значения. Ниже будем поль-
зоваться следующими обозначениями: 𝒟ℓష,௣

ି  (𝒟௥,௣
ା ) – пространство всех в.-

ф. 𝜑ି ∈ ൫𝐿௣
ି൯

௡ (𝜑ା ∈ ൫𝐿௣
ା൯

௡) таких, что 𝐺𝜑ି ∈ ℒ௣
௡ (𝐺𝜑ା ∈ ℒ௣

௡); 𝒟ℓష,௣
ା  (𝒟௥శ,௣

ି ) 
– пространство всех в.-ф. 𝜑ା ∈ ൫𝐿௣

ା൯
௡ (𝜑ି ∈ ൫𝐿௣

ି൯
௡), для которых 

существует 𝜑 ∈ ℒ௣
௡ такое, что 𝜑ା ൌ 𝐺𝜑 (𝜑ି ൌ 𝐺𝜑); 𝜏ఈ (𝛼 ∈ ℂ), 𝜏ఈ

ᇱ  (𝛼 ∈ ℂത ∖
ሼ0ሽ) – операторы, действующие на функцию (в.-ф., м.-ф.) по формулам 
ሺ𝜏ఈ𝑓ሻሺ𝑡ሻ ൌ ሺ𝑡 െ 𝛼ሻ𝑓ሺ𝑡ሻ, 𝜏ఈ

ᇱ ൌ െ𝛼ିଵ𝜏ఈ𝜏଴
ିଵ, 𝜏ஶ

ᇱ ൌ 𝜏଴
ିଵ; 𝑇ℓష,௣,௝, 𝑇௥శ,௣,௝ (𝑗 ∈ ℤ) 

семейства теплицевых операторов с областями определения 𝒟ℓష,௣
ି  и 𝒟௥శ,௣

ା  
соответственно, действующие по формулам 𝑇ℓష,௣,௝𝜑ି ൌ 𝜏଴𝑃 ሺ𝜏଴

ିሺ௝ାଵሻ𝐺𝜑ିሻ, 
𝑇௥శ,௣,௝𝜑ା ൌ 𝑃ାሺ𝜏଴

ି௝𝐺𝜑ାሻ; 𝑁ℓష,௣,௝
ି ൌ ker 𝑇ℓష,௣,௝, 𝑁௥శ,௣,௝

ା ൌ ker 𝑇௥శ,௣,௝. 
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В.-ф. 𝜑ି ൌ 𝜏଴
ି௝ାଵ𝐺𝜑ା называют ሺ𝑟ା, 𝑝, 𝑗ሻ-двойственной к в.-ф. 

𝜑ା ∈ 𝑁௥,௣,௝
ା , а множество в.-ф., двойственных к элементам множества 

𝑀 ⊂ 𝑁௥శ,௣,௝,
ା  называют ሺ𝑟ା, 𝑝, 𝑗ሻ-двойственным множеством к 𝑀 (см. [3]). 

Подпространство ሺ𝑟ା, 𝑝, 𝑗ሻ, двойственное к 𝑁௥శ,௣,௝
ା , обозначим через 𝑁௥శ,௣,௝

ି . 
Следуя [3], подпространство 𝑁෡௥శ,௣,௝

േ ≔ 𝑁௥శ,௣,௝
േ ൅ 𝜏଴

േଵ𝑁௥శ,௣,௝
ା  будем называть 

ሺ𝑟ା, 𝑝, 𝑗ሻേ наследственным, а его произвольное прямое дополнение 𝑀௥శ,௣,௝
േ  

в 𝑁௥శ,௣,௝ାଵ
ା  соответственно ሺ𝑟ା, 𝑝, 𝑗ሻ – индексным подпространством м.-ф. 

𝐺. Как известно (см. [3]), dim 𝑀௥శ,௣,௝
ା ൌ dim 𝑀௥శ,௣,௝

ି , а число 𝑛ො௥శ
≔

∑ dim 𝑀௥శ,௣,௝
ା

௝∈ℤ  удовлетворяет неравенству 𝑛ො௥శ
൑ 𝑛. Это обстоятельство 

позволило ввести естественное понятие ሺ𝑟ା, 𝑝, 𝑗ሻ частных индексов м.-ф. 𝐺 
(см. [3, 4]) вне зависимости от существования стандартной факторизации 
Винера – Хопфа. В случае 𝑛ො௥శ

ൌ 𝑛, следуя [4], будем говорить, что м.-ф. 𝐺 
допускает ሺ𝑟ା, 𝑝ሻ-конечную индексацию. В случае 𝑛ො௥శ

൏ 𝑛 в [4] введено 
понятие бесконечных индексов. В [4] изучены также факторизационные 
свойства м.-ф., допускающих ሺ𝑟ା, 𝑝ሻ-конечную индексацию и введено 
понятие ሺ𝑟ା, 𝑝ሻ-индексной факторизации. 

В работе [5] исследована ሺ𝑟ା, 𝑝ሻ-факторизация мероморфных матриц-
функций. В данной работе вводятся и изучаются понятия ሺℓି, 𝑝ሻ частных 
индексов, ሺℓି, 𝑝ሻ конечной индексации, ሺℓି, 𝑝ሻ индексной факторизации. 
Определяются также ሺ𝑟 , 𝑝ሻ и ሺℓା, 𝑝ሻ варианты этих понятий. 

20. В.-ф. 𝜑ା ൌ 𝜏଴
ି௝ିଵ𝐺𝜑ି назовем ሺℓି, 𝑝, 𝑗ሻ двойственной к в.-ф. 

𝜑ି ∈ 𝑁ℓష,௣,௝
ି . Множество в.-ф. ሺℓି, 𝑝, 𝑗ሻ, двойственных к элементам 𝑁ℓష,௣,௝

ି , 
является подпространством, которое будем обозначать через 𝑁ℓష,௣,௝

ା  и на-
зывать двойственным к 𝑁ℓష,௣,௝

ି . Пространство 𝑁෡ℓష,௣,௝
ି ≔ 𝑁ℓష,௣,௝

∓ ൅ 𝜏ఈ
ᇱ 𝑁ℓష,௣,௝

∓  
(𝛼 ∈ ℂത ∖ ሼ0ሽ) не зависит от 𝛼 и является подпространством 𝑁ℓష,௣,௝ିଵ

∓ . Это 
пространство будем называть ሺℓି, 𝑝, 𝑗ሻ∓ наследственным подпространст-
вом м.-ф. 𝐺. Произвольное прямое дополнение 𝑁෡ℓష,௣,௝

∓  в 𝑁ℓష,௣,௝ିଵ
∓  будем 

называть ሺℓି, 𝑝, 𝑗ሻ∓ индексным подпространством 𝐺. Пространство 𝑁෡ℓష,௣,௝ 
является ሺℓି, 𝑝, 𝑗 െ 1ሻ двойственным к 𝑁෡ℓష,௣,௝

ି . Нетрудно видеть, что если 
𝜑ି ∈ 𝑁ℓష,௣,௝ିଵ

ି  (𝜑ା ∈ 𝑁ℓష,௣,௝ିଵ
ା ), 𝜏ఈ

ᇱ 𝜑ି ∈ 𝒟ℓష,௣
ି  (𝜏ఈ

ିଵ𝜑ା ∈ 𝒟ℓష,௣
ା ) при 

некотором 𝛼 ∈ Ωഥି (𝛼 ∈ Ωା), то ሺ𝜏ఈ
ᇱ ሻିଵ𝜑ି ∈ 𝑁ℓష,௣,௝

ି , (𝜏ఈ
ିଵ𝜑ା ∈ 𝑁ℓష,௣,௝

ା ). Не-
трудно также убедиться, что множество элементов ሺℓି, 𝑝, 𝑗ሻି, двойствен-
ное к элементам ሺℓି, 𝑝, 𝑗ሻି индексного пространства м.-ф. 𝐺, является 
ሺℓି, 𝑝, 𝑗ሻା индексным подпространством м.-ф. 𝐺. В этом смысле любое 
ሺℓି, 𝑝, 𝑗ሻା индексное подпространство является двойственным к некото-
рому ሺℓି, 𝑝, 𝑗ሻି индексному подпространству, причем размерности этих 
индексных подпространств совпадают. Индексные подпространства об-
ладают следующим свойством. 

Теорема 1. За исключением, быть может, конечного числа 𝑗 ∈ ℤ все 
ሺℓି, 𝑝, 𝑗ሻ∓  индексные подпространства являются нулевыми. Кроме того 
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для произвольного набора ሺℓି, 𝑝, 𝑗ሻ∓ индексных подпространств 𝑀ℓష,௣,௝
∓  

справедливо неравенство 

𝑛ොℓష
ൌ ෍ dim 𝑀ℓష,௣,௝

∓

௝∈ℤ

൑ 𝑛 . 

Для 𝑧 ∈ Ωି подпространства 𝑁ℓష,௣,௝ିଵ
ି ሺ𝑧ሻ, 𝑀ℓష,௣,௝ିଵ

ି ሺ𝑧ሻ и для 𝑧 ∈ Ωା 
подпространства 𝑁ℓష,௣,௝ିଵ

ା ሺ𝑧ሻ, 𝑀ℓష,௣,௝ିଵ
ା ሺ𝑧ሻ определены следующим об-

разом: 
𝑁ℓష,௣,௝

∓ ሺ𝑧ሻ ൌ ൛𝜑∓ሺ𝑧ሻ; 𝜑∓ ∈ 𝑁ℓష,௣,௝ିଵ
∓ ൟ, 

𝑀ℓష,௣,௝
∓ ሺ𝑧ሻ ൌ ൛𝜑∓ሺ𝑧ሻ; 𝜑∓ ∈ 𝑀ℓష,௣,௝ିଵ

∓ ൟ. 

Нетрудно убедиться, что для 𝑗 ∈ ℤ и соответствующих 𝑧 справедливы 
равенства: 

𝑁ℓష,௣,௝
∓ ሺ𝑧ሻ൅ሶ 𝑀ℓష,௣,௝

∓ ሺ𝑧ሻ ൌ 𝑁ℓష,௣,௝ିଵ
∓ ሺ𝑧ሻ (1) 

dim 𝑀ℓష,௣,௝
∓ ሺ𝑧ሻ ൌ dim 𝑀ℓష,௣,௝

ି ൌ dim 𝑀ℓష,௣,௝
ା . (2) 

Из равенств (1) следует  
Теорема 2. Пусть 𝑘 ൐ 𝑖 (𝑘, 𝑖 ∈ ℤ) и 𝜉ଵ ൐ 𝜉ଶ ൐ ⋯ ൐ 𝜉௦ все возможные 

целые значения 𝑗 (𝑘 ൒ 𝑗 ൐ 𝑖), для которых ሺℓି, 𝑝, 𝑗ሻ∓ индексные под-
пространства ненулевые. Тогда 

𝑁ℓష,௣,௝
∓ ൌ ቀ𝑁ℓష,௣,௞

∓ ൅ 𝜏଴
∓ଵ𝑁ℓష,௣,௞

∓ ൅ ⋯ ൅ ൫𝜏଴
∓ଵ൯

ି௜ା௞
𝑁ℓష,௣,௞ቁ ൅ሶ  

൅ሶ 𝑀ℓష,௣,కభ
∓ ൅ሶ 𝜏଴

∓ଵ𝑀ℓష,௣,కభ
∓ ൅ሶ ⋯ ൅ሶ ൫𝜏଴

∓൯
ି௜ାకభିଵ

𝑀ℓష,௣,కభ
∓ ൅ሶ  

൅ሶ 𝑀ℓష,௣,కమ
∓ ൅ሶ ⋯ ൅ሶ ൫𝜏଴

∓൯
ି௜ାకೞିଵ

𝑀ℓష,௣,కೞ
∓  , 

где 𝑀ℓష,௣,క೘
∓  (𝑚 ൌ 1, … , 𝑠) произвольные ሺℓି, 𝑝, 𝜉௠ሻേ  индексные подпро-

странства. 
30. Точку 𝑧∓ ∈ Ω∓ назовем ሺℓି, 𝑝ሻ-регулярной для м.-ф. 𝐺, если для 

некоторого 𝑗 ∈ ℤ 
dim 𝑁ℓష,௣,௜

∓ ሺ𝑧∓ሻ ൌ max
௭∈ஐ∓

dim 𝑁ℓష,௣,௜
∓ ሺ𝑧ሻ . 

Аналогично [3] нетрудно убедиться, что множество нерегулярных для м.-
ф. 𝐺 в Ω∓ не более чем счетно, а числа 

𝑛ା ൌ 𝑛ାሺℓି, 𝑝, 𝐺ሻ ≔ dim ቌሩ 𝑁ℓష,௣,௝
ି ሺ𝑧ሻ

௝∈ℤ

ቍ,  
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𝑛ି ൌ 𝑛ିሺℓି, 𝑝, 𝐺ሻ ≔ 𝑛 െ dim ቌራ 𝑁ℓష,௣,௝
ି ሺ𝑧ሻ

௝∈ℤ

ቍ 

одинаковы для всех регулярных точек из Ωି. Функцию 𝜇ℓష,௣: ℤ෡ → ℕ଴ 
(ℤ෡ ൌ ℤ ∪ ሼേ∞ሽ, ℕ଴ ൌ ℕ ∪ ሼ0ሽ) определим с помощью равенств 𝜇ℓష,௣ሺ𝑗ሻ ൌ
dim 𝑀ℓష,௣,௝

ି  (𝑗 ∈ ℤ) и 𝜇ℓష,௣ሺേ∞ሻ ൌ 𝑛േሺℓି, 𝑝, 𝐺ሻ. Условимся 𝜒േஶ,ଵ ൌ ⋯ ൌ
𝜒േஶ,௡േ

ൌ േ∞ называть േ бесконечными ሺℓି, 𝑝ሻ частными индексами м.-ф. 
𝐺. Пусть ሼ𝜂ଵ, … , 𝜂௦ሽ ൌ ൛𝑗 ∈ ℤ; 𝜇ℓష,௣ሺ𝑗ሻ ൐ 0ൟ, 𝜂ଵ ൐ 𝜂ଶ ൐ ⋯ ൐ 𝜂௦, 𝜇ℓష,௣ሺ𝜂௜ሻ ൌ
𝑛௜ (𝑖 ൌ 1, … , 𝑠). Числа 𝜒ଵ, … , 𝜒௡ො , определенные равенствами 𝜒ଵ ൌ ⋯ ൌ
𝜒௡భ

ൌ 𝜂ଵ, 𝜒௡భାଵ ൌ ⋯ ൌ 𝜒௡భା௡మ
ൌ 𝜂ଶ, …, 𝜒௡భା௡మା⋯ା௡ೞశభାଵ ൌ ⋯ ൌ 𝜒௡ො ൌ 𝜂௦, 

будем называть ሺℓି, 𝑝ሻ частными индексами м.-ф. 𝐺. В случае 𝑛ො ൌ 𝑛 будем 
говорить, что м.-ф. 𝐺 допускает конечную ሺℓି, 𝑝ሻ индексацию. Из ра-
венств (1), (2) следует, что в случае конечной индексации для любого 
𝑘 ∈ ℤ справедливо равенство 

 

dim 𝑁ℓష,௣,௞
∓ ൌ ෍ሺ𝑗 െ 𝑘ሻ𝜇ℓష,௣ሺ𝑗ሻ

௝வ௞

 . 

Если 𝜉ଵ ൐ ⋯ ൐ 𝜉௦ все возможные значения ሺℓି, 𝑝ሻ частных индексов 
м.-ф. 𝐺, а 𝑀ℓష,௣,కೖ

∓  (𝑘 ൌ 1, … , 𝑠) произвольные ሺℓି, 𝑝, 𝜉௞ሻ индексные под-
пространства м.-ф. 𝐺, то пространство 𝑀ℓష,௣

∓ ൌ 𝑀ℓష,௣,కభ
∓ ൅ሶ ⋯ ൅ሶ 𝑀ℓష,௣,కೞ

∓  будем 
называть ሺℓି, 𝑝ሻ∓ индексным пространством м.-ф. 𝐺. Если 𝑀ℓష,௣,కೖ

ା  
(𝑘 ൌ 1, … , 𝑠) являются ሺℓି, 𝜉௞ െ 1ሻ двойственными к 𝑀ℓష,௣,కೖ

ି , то ሺℓି, 𝑝ሻ∓, 
индексные пространства 𝑀ℓష,௣

∓  будем называть двойственными. Скажем, 
что м.-ф. 𝐺 допускает ሺℓି, 𝑝ሻ индексную факторизацию, если имеет место 
представление 

𝐺 ൌ 𝐺ା ∧ 𝐺ି
ିଵ, (3) 

  
где a) 𝐺∓ ∈ ൫𝐿௣

∓൯
௡ൈ௡

; b) для любых 𝑧 ∈ Ωഥି, 𝑣 ∈ ℂ௡, 𝑣 ് 0, в.-ф. ሺ𝜏௭
ᇱ ሻିଵ𝐺ି𝑣 

не принадлежит 𝒟ℓష,௣
ି ; c) для любых 𝑧 ∈ Ωା, 𝑣 ∈ ℂ௡, 𝑣 ് 0, в.-ф. 𝜏௭

ିଵ𝐺ା𝑣 
не принадлежит 𝒟ℓష,௣

ା ; d) Λሺ𝑡ሻ ൌ 𝑑𝑖𝑎𝑔ሾ𝑡ఞభ, … , 𝑡ఞ೙ሿ, 𝜒௜ ∈ ℤ (𝑖 ൌ 1, … , 𝑛) и 
𝜒ଵ ൒ 𝜒ଶ ൒ ⋯ ൒ 𝜒௡. 

Справедливы следующие утверждения. 
Теорема 3. Пусть м.-ф. 𝐺 имеет конечную ሺℓି, 𝑝ሻ индексацию и 𝑀ℓష,௣

∓  
– некоторые двойственные ሺℓି, 𝑝ሻ∓ индексные пространства м.-ф. 𝐺. 
Тогда м.-ф. 𝐺 допускает индексную факторизацию (3), где числа 𝜒ଵ ൒
⋯ ൒ 𝜒௡ совпадают с ሺℓି, 𝑝ሻ частными индексами 𝐺, а столбцы м.-ф. 𝐺∓ 
являются базисом 𝑀ℓష,௣

∓ . 
Теорема 4. Пусть м.-ф. 𝐺 допускает ሺℓି, 𝑝ሻ индексную факто-

ризацию (3) и 𝜇ℓష,௣ሺ൅∞ሻ ൌ 0. Тогда м.-ф. 𝐺 допускает ሺℓି, 𝑝ሻ конечную 
индексацию с ሺℓି, 𝑝ሻ частными индексами, совпадающими с числами 
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𝜒ଵ, … , 𝜒௡. Кроме того столбцы м.-ф. 𝐺േ являются базисом некоторых 
двойственных ሺℓି, 𝑝ሻ индексных пространств. 

Заметим, что если 𝐺 ൌ 𝐺ା ∧ 𝐺ି
ିଵ и 𝐺 ൌ 𝐺ା

ᇱ ∧ 𝐺ି
ᇱିଵ две различные 

ሺℓି, 𝑝ሻ индексные факторизации, то существует невырожденная полино-
миальная от 𝑧ିଵ м.-ф. 𝑄 ൌ ൫𝑞௜௝൯

௜,௝ୀଵ

௡  с элементами, удовлетворяющими ус-
ловиям 

𝑞௜௝ ൌ 0 при 𝑗 ൏ 𝑖; deg 𝑞௜௝ ൑ 𝜒௜ െ 𝜒௝ при 𝑗 ൒ 𝑖, (4) 

такая, что 
𝐺ି

ᇱ ൌ 𝐺ି𝑄, 𝐺ା
ᇱ ൌ 𝐺ାΛ𝑄Λିଵ . (5) 

Обратно, если представление 𝐺 ൌ 𝐺ା ∧ 𝐺ି
ିଵ является ሺℓି, 𝑝ሻ индекс-

ной факторизацией м.-ф. 𝐺, а 𝐺േ
ᇱ  определены по формулам (5), где эле-

менты полиномиальной от 𝑧ିଵ м.-ф. 𝑄 удовлетворяют условиям (4), то 
представление 𝐺 ൌ 𝐺ା

ᇱ ∧ ሺ𝐺ି
ᇱ ሻିଵ также является ሺℓି, 𝑝ሻ индексной фак-

торизацией м.-ф. 𝐺. 
Напомним (см. [2]), что под левой факторизацией Винера – Хопфа 

(далее 𝑊𝐻ሺℓ, 𝑝ሻ) м.-ф. 𝐺 в пространстве 𝐿௣ (1 ൏ 𝑝 ൏ ∞) относительно 
контура Γ понимают представление вида 𝐺 ൌ 𝐺ା ∧ 𝐺ି

ିଵ, где 𝐺േ ∈ ൫𝐿௣
േ൯

௡ൈ௡
, 

ሺ𝐺േሻିଵ ∈ ൫𝐿௤
േ൯

௡ൈ௡
 (𝑞 ൌ 𝑝

𝑝 െ 1ൗ ), Λሺ𝑡ሻ ൌ 𝑑𝑖𝑎𝑔ሾ𝑡ఞభ, … , 𝑡ఞ೙ሿ,  𝜒ଵ ൒ ⋯ ൒ 𝜒௡ 
(𝜒ଵ, … , 𝜒௡ – целые числа, называемые левыми частными 𝑝-индексами м.-ф. 
𝐺). 

Следующая теорема устанавливает связь между 𝑊𝐻ሺℓ, 𝑝ሻ фактори-
зацией и ሺℓି, 𝑝ሻ индексной факторизацией. 

Теорема 5. Пусть м.-ф. 𝐺 допускает 𝑊𝐻ሺℓ, 𝑝ሻ факторизацию 
ሺ1 ൏ 𝑝 ൏ ∞ሻ. Тогда справедливы следующие утверждения: 

a) м.-ф. 𝐺 допускает конечную ሺℓି, 𝑝ሻ индексацию, причем ее ሺℓି, 𝑝ሻ 
частные индексы совпадают с левыми частными индексами м.-ф. 
𝐺; 

b) 𝑊𝐻ሺℓ, 𝑝ሻ факторизация м.-ф. 𝐺 является одновременно ሺℓି, 𝑝ሻ 
индексной факторизацией; 

c) произвольная ሺℓି, 𝑝ሻ индексная факторизация м.-ф. 𝐺 одновре-
менно является 𝑊𝐻ሺℓ, 𝑝ሻ факторизацией. 

40. Под ሺℓା, 𝑝ሻ частными индексами м.-ф. 𝐺 будем понимать ሺ𝑟ା, 𝑝ሻ 
частные индексы транспонированной м.-ф. 𝐺′. Аналогично, под ሺ𝑟 , 𝑝ሻ 
частными индексами м.-ф. 𝐺 будем понимать ሺℓି, 𝑝ሻ частные индексы м.-
ф. 𝐺′. Эти понятия могут быть введены независимо с помощью ядер опера-
торов 𝑇ℓశ,௣,௝

ᇱ , 𝑇௥ష,௣,௝
ᇱ  (𝑗 ∈ ℤ), действующих соответственно в ൫𝐿௣

ା൯
௡ и ൫𝐿௣

ି൯
௡ 

(с естественными областями определения) по формулам: 

𝑇ℓశ,௣,௝
ᇱ 𝜑ା ൌ ቀ𝑃ା൫𝜑ା

௧ 𝜏଴
ି௝𝐺൯ቁ

௧
, 𝑇௥ష,௣,௝

ᇱ 𝜑ି ൌ ൬𝜏଴𝑃 ቀ𝜑ି
௧ 𝜏଴

ିሺ௝ାଵሻ𝐺ቁ൰
௧

. 

Будем говорить, что м.-ф. 𝐺 допускает ሺ𝑟 , 𝑝ሻ конечную индексацию 
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(соответственно ሺℓା, 𝑝ሻ конечную индексацию), если 𝐺ᇱ допускает ሺℓି, 𝑝ሻ 
конечную индексацию (ሺ𝑟ା, 𝑝ሻ конечную индексацию). 

Аналогичным образом могут быть введены понятия ሺ𝑟 , 𝑝ሻ и ሺℓା, 𝑝ሻ 
индексные факторизации. Свойства введенных понятий могут быть без 
труда сформулированы и доказаны переходом к соответствующим ሺℓି, 𝑝ሻ 
и ሺ𝑟ା, 𝑝ሻ понятиям для м.-ф. 𝐺′. 
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Г. А. Амирджанян, А. Г. Камалян, Г. А. Камалян 
 

О некоторых типах факторизации матриц-функций 
 

Определены некоторые типы факторизации матрицы-функции, определен-
ной на замкнутом контуре комплексной плоскости. Такие факторизации назы-
ваются индексными и обобщают как левую, так и правую факторизацию Винера – 
Хопфа. Наиболее подробно рассматривается левая индексная факторизация, опре-
деление которой основано на понятии левых частных индексов. 

 
Հ. Ա. Ամիրջանյան, Ա. Հ. Քամալյան, Հ. Ա. Քամալյան 

 
Մատրից-ֆունկցիաների որոշ տիպի ֆակտորիզացիաների մասին 

 
Սահմանված են կոմպլեքս հարթության փակ կոնտուրի վրա որոշված մատրից-

ֆունկցիայի որոշ տիպի ֆակտորիզացիաներ: Այդ ֆակտորիզացիաները կոչվում են 
ինդեքսային և ընդհանրացնում են Վիներ-Հոպֆի ինչպես ձախակողմյան, այնպես էլ 
աջակողմյան ֆակտորիզացիաները: Առավել մանրամասն դիտարկվում է ձախակողմ-
յան ինդեքսային ֆակտորիզացիան, որի սահմանումը հիմնված է ձախակողմյան մաս-
նակի ինդեքսներ հասկացության վրա: 

 
H. A. Amirjanyan, A. G. Kamalyan, H. A. Kamalyan 

 
On the Some Types of Factorization of Matrix Functions 

 
Some types of factorization of matrix functions are defined in this article. Matrix 

functions are defined on a closed countour of the complex plane. These factorizations 
are called index factorizations and summarize both left and right Wiener-Hopf 
factorization. The left index factorization is considered most detailed which definition is 
baced on the concept of left partial indices. 
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