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Классам аналитических в единичном круге функций посвящены мно-

гочисленные исследования. Среди них важное место занимают введенные 
М. М. Джрбашяном общеизвестные классы ( )1Aα α− < < +∞ , обладающие 

свойством 
( )0 1 0A Aα α⊂ − < < , 

( )0 0A Aα α⊂ < < +∞ , 

где 0A A≡  – известный класс Островского. 
Согласно хорошо известной теореме Р. Неванлинны ([2, 3]) класс A  

аналитических в круге 1z <  функций, для которых 
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где ( )Im 0α α =  – постоянная, 0λ >  – целое число, ( )B z  – функция Бляшке  
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и ( )ψ θ  – вещественная функция с конечным полным изменением на 

[ ]0,2π . 
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Для функции класса A  С. Н. Мергеляном получена оценка тейлоров-
ских коэффициентов ([3], с.151) 

 

( )( ){ }exp 2 1 1 ,na cn o n≤ + → ∞ .                            (1) 

Обозначим через ( )1Aα α− < < +∞  класс аналитических в круге 1z <  

функций ( )f z , удовлетворяющих условию ([1], с. 655) 
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D α−  – интегродифференциальный оператор произвольного порядка в смы-
сле Римана – Лиувилля с началом в нулевой точке, который определяется 
следующим образом: 
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αα α− +− ≡ − < < . 

Для специального случая 0α =  оператор 0D  определяется как тож-
дественный оператор, т.е. 

( ) ( )0D f r f r≡ . 

Напомним основную теорему М. М. Джрбашяна о факторизации клас-
сов Aα : 

Класс ( )1Aα α− < < +∞  совпадает с множеством функций ( )f z , допус-

кающих представление вида  
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где c  – постоянная, λ  – целое число, ( )ψ θ  – вещественная функция с 

конечным полным изменением на [ ]0,2π  
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( ); kB z zα  – сходящиеся в круге 1z <  произведения Джрбашяна 
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С. С. Степаняном [4] получена неулучшаемая оценка тейлоровских 
коэффициентов для функций классов ( )1 0Aα α− < ≤  
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, 

которая при значении параметра 0α =  совпадает с оценкой (1). 
Обозначим через ( )* 1α α− < < +∞A  множество тех функций из αA , в 

представлении (2) которых функция ( )ψ θ  невозрастающая. 

Классы ( )* 1 0α α− < <A  являются некоторыми подклассами ограничен-

ных аналитических функций  класса αA . Для тейлоровских коэффициен-
тов этих функций (в том числе и для произведений Bα ) известна [7] более 
точная оценка: 

если функция 
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принадлежит классу ( )* 1 0α α− < ≤A , то имеет место оценка 

( ) ,α= → ∞na O n n . 

В работе [6] для одного фактора произведений Bα   
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При ( ]1;0α ∈ − , так как ( ); 1,α ζ ≤b z  оценка (7) является слишком гру-

бой. 
Основные результаты. Следующая теорема распространяет указан-

ную оценку Степаняна на все значения параметра ( )1;α ∈ − + ∞ . 

Теорема 1. Если функция  
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принадлежит классу ( )1Aα α− < < +∞ , то имеет место следующая оценка: 
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где cα  – некоторая положительная константа. 

Пример функции ( )
( )1exp , 0
1

c
F z c

z
α α+

  = > 
−  

, рассмотренный в [4], 

показывает, что оценка (9) точна, т. е. справедлива следующая 
Теорема 2. Оценка (9) неулучшаема, если ( )1;α ∈ − + ∞ . 

Исходя из теорем 1 и 2 можно получить интегральное представление 
для функций классов ( )1Aα α− < < +∞ . 

Теорема 3. Если ( ) ( )1f z Aα α∈ − < < +∞ , то существует функция 

( ) 2t Lαϕ ∈  такая, что имеет место следующее интегральное предста-

вление:  
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где функция ( )S zα  определяется по формуле (3). 

Отметим, что доказанное представление для значений параметра 
( 1;0α ∈ −  получено С.С. Степаняном [5]. 
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 Известные оценки для тейлоровских коэффициентов функций класса Aα  

( )1 0α− < ≤  распространены на все значения ( )1;α ∈ − + ∞ . Установлена их неулуч-

шаемость и получено интегральное представление для этих функций. 
 
 

Ի. Վ. Հովհաննիսյան 
 
 

( )1Aα α− < < +∞  դասի ֆունկցիաների Թեյլորի գործակիցների լավագույն 

գնահատականի մասին 

 

( )1 0Aα α− < ≤  դասերի ֆունկցիաների թեյլորյան գործակիցների համար հայտնի 

լավագույն գնահատականները տարածվում են պարամետրերի բոլոր արժեքների 

վրա` ( )1;α ∈ − + ∞ , որը ևս լավագույն է: Ստացվում է նաև ինտեգրալ ներկայացում 

ընդհանուր դեպքում: 
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I. V. Hovhannisyan 
 

On the Best Estimation for Taylor Coefficents of Functions оf 
Classes ( )1Aα α− < < +∞  

 
We prove the best estimations for Taylor coefficients of functions of classes 

( )1Aα α− < < +∞  introduced by M. M. Djrbashyan. Also an integral representation is 

found for these functions. 
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