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Как известно [1], целая функция типа Миттаг-Леффлера определяется 
посредством разложения

ОО £
Ер(г,р) = У2---- -—£֊ (р > 0, -ос < р< -Нос).

*=о Г(р 4- -)
Р

В [2] получены следующие неравенства для поледовательных производ­
ных этой функции:

п Re z > О, п — 0,1,2, •.. ,

которые достижимы в точке г = 0.
Целью данной работы является получение аналогичных неравенств для

произвольной целой функции конечного роста.
В [3] автором установлено следующее интегральное предс явление д\я 

любой целой функции Г(г) роста (р,сг) (1 < р < +оо, 0 < о < +оо) во всей
комплексной плоскости:

4-сю

F(z) = [ f(zt)4>PtlAt)dt

О

( — ОО < р < +оо),
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где /(г) — целая функция порядка 1 и типа а1/р, а ФР,д(0 — подробно 
исследованная в [2] функция.

В [3] введён класс В՞ — целых функций роста (р, а)

(1 < Р< 2, 0 < а < +оо),

ограниченных в объединении угловых областей

Установлна теорема, согласно которой если Р(г) Е В՞, то фигурирующая
в (1) функция /(г) принадлежит бернштейновскому классу Ваур. Класс
Бернштейна Во*р — это класс целых функций экспоненциального типа, 
ограниченных на действительной оси. Более того, было установлено, что 
функция /(г) принадлежит более узкому классу И^1/р, т.е. классу функций 
экспоненциального типа, суммируемых с квадратом на действительной оси. 
Из представления (1) имеем

и при г = х, -ос < х < 4-ос,

Отсюда с ислользованием классических неравенств С.Н. Бернштейна и 
теоремы 5 из [3] получим

И<"’(х)||оо < ^-^||/<">(х)||0о < Д1+^.||/(1)||
Пм + ֊) Г(д + -)

р р
где ||/(х)зир-норма.

Но известно [4] следующее неравенство:

тах|/(х) = ||/(1)||| < (-)’||/||2, 
\7Г / (3)

/ |/(х)|2<Дггде ||/(х)||2 = 
\— ОО / , . ;

Далее в интегральном представлении (1), которое верно для любого г, 
положим в частности

г = ехр ±г —И \ 2Л У. у е (о, +оо),
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ОО
F(e±։*y) = J f у1)Ф . 

0
После очевидной замены и = e'^yt получим

==5(±)(у) = 
2 я

, 4-оо
1 1 г, / 1 \ 1 г== .. W Г I —7—1— I = —= / (р l*yu)du.2тге±^у \e±l^yj >/2^ J

о
Интегральное представление (4) рассмотрено в [6], где введена функция

К(з,0) =е-1вя Г(з) 
Г(М+^) 2А’ А Р

и установлено, что функция '- ՛ двойственна по Меллину с функцией
1 •

г
֊ [ ФРА^)М, |0| < ֊.
X J 2л

о

При 0 = 0 получим функцию K(s). рассмотренную автором в [5] в связи
с обращением интегрального представления (1) с привлечением операторов 
бесконечного порядка; установлен также аналогичный результат о двойствен­
ности по Меллину.

В (6) получена формула обращения для интегрального представления (4). 
а также некоторые неравенства. Используя эти неравенства д\я значений 
параметров

р> 1,

будем иметь
4֊оо
/

о
и

4-оо
У" |/(у)Р<&<4’

X

Таким образом, получим, что
ОО ( 00
У |/(z)pdz = 11/111 < 21 у

о 1о

или

111,1
^=2+Тр- А = 1-р

+ОО
(x)|2dx < ֊ [ \f(y)\Qdy

Л J 
о

205



Если в интегралах правой части сделать замену 
сокращений получим

1- = z, то после очевидных 
У

= v 2 [||F(ze-5x)||2 + ||Г(хе'й)||2].

Подставляя эти оценки в неравенства (2), (3), окончательно получим

ЦД + р) V ’Г

, /2<7 S I (1 + П) г _ж ■ . . 1
- VYq>r(M + a) ^Г(де 2А)^ + llF(ie

(5)

Таким образом, доказана следующая
Теорема. Если F(z) Е Вр (1 < р < 2, 0 < о < Too), то при р = - Т —,

2 2р
1 1- + - = 1 имеют место неравенства (5) для последовательных производных
* Р
целой функции конечного роста.

Доказанная теорема позволяет оценить последовательные производные
целой функции конечного роста со значениями норм этой функции в классе
Ло(0. Too) на лучах техр(±г

Государственный инженерный университет Армении

Р. А. Багиян

Об оценке последовательных производных целой функции конечного роста

Для последовательных производных функций типа Миттаг-Леффлера автором и 
М.М.Джрбашяном получены точные неравенства. В данной работе обобщается этот
результат, а именно доказывается следующая

Теорема. Если F(z) Е Вр (1 < р < 2, 0 < а < Too), то для значений параметров

2р Л р 1 имеют место следующие неравенства:

2а д I (1 Т п)—а р-----------
Г(мТ֊)

[||Г(.те *&) |2 т | F(ze*&)
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Ր. Ա. Բւսդիյան

Վերջավոր աճով ամբողջ ֆունկցիայի հաջորդական ածանցյալների 
գնահատման մասին

Հեղինակի եւ Մ.Մ. Ջրբաշյանի կողմից Միտտագ-Լեֆլերի ամբոդջ ֆունկցիայի հաջոր- 
դական ածանցյալների համար ստացվել էին ճշգրիտ անհավասարություններ: Աշխաւրան 
քամ ընդհանրացվում է այղ արդյունքը կամայական ամբողջ ֆունկցիայի համար, այսինքն
ապացուցվում է հետեւյալը

Թեորեմ, եթե F(z) € (1 < p < 2, 0 < ст < +օօ), ապա д = ֊ +
արժեքևերի համար ւրեղ/г ուևեև հետեւյւպ աևհավասարությու Սևերը.

Jfii/wih <
у 7Г

)||2 + ||Г(։е‘*)||г].

R. Л Baghiyan

On Estimates of Successive Derivatives of any Entire Function of Finite Grouth

The following inequalities for successive derivatives of Mittag-Leffler type function 
were obtained by the author and M.M.Djrbashian. The result is generalised in this paper
It is prooved the following

Theorem. Let F(z) GB£(1 <p<2, 0 < a < Too), then for p = ֊ + —,֊ Z A
take plase the following estimates

1 r p) V 71
< Г(м + a) + И*е<*Я1а) •
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