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В работе (։) введено понятие интервальной реберной раскраски 
мультиграфа и исследованы задачи о существовании и пос роении интер
вальных реберных раскрасок графов некоторых классов. В (2) исследованы 
интервальные реберные раскраски полных двудольных графов и деревьев. В 
(3) рассмотрены некоторые задачи о существовании и построении интер
вальных реберных раскрасок, а также даны оценки количества цветов в 
таких раскрасках для некоторых классов графов. В (4) установлена 
полнота задачи о существовании интервальной реберной раскраски произ
вольного двудольного графа. Не определяемые понятия можно найти в (5 ). 
Задачи об интервальных реберных раскрасках двудольных мультиграфов 
представляют практический интерес в связи с тем. что они являются графо
выми аналогами задач об учебных расписаниях без ’ окон".

В работе рассматривается задача о существовании интервальной ребер
ной раскраски двудольного графа С=(Х,¥,Е) с 11в(у) = 2 для Х/г е К, 
г/г;(х) = Д = Д(О для Ухе X, |Х| = п, |У| = ш Обозначим через множество 

всех таких графов.
Доказано, что если Се , то при четном Д 6 имеет интервальную Д - 

раскраску, а при нечетном Д - интервальную (Д + I)-раскраску.
Отображение/Е-^У={ 1.2....) называется раскраской /графа 6=(Х,КЕ), а 

/(с) называется цветом ребра е, ее Е ./ называется правильной раскраской, 
если /(«'')*/(«’") Аля любых смежных ребер е' и е". Правильную 

раскраску / назовем А-раскраской. если / отображает Е на множество 
(1,2... А). А-раскраску/назовем интервальной А-раскраской, если для любой
вершины л графа С инцидентные ей ребра окрашены </с(х) последователь

ными цветами.
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Для раскраски / графа G, вершины xgV(G) и произвольного натураль- 
ного q положим d(։/(x.q) =\{е g E(G) /е инцидентно x.j\e)=q} |.

Для произвольного подмножества R множества вершин графа G и 
любой вершины х положим dc(x, R) -|{у е R/(x,y)e E(G)}|.

Лемма 1 . Пусть G = (X,Y, Е) g La и |х| = 3. Тогда G имеет интер

вальную Д -раскраску.
Лемма 2 . Если G = (X ,Y, Е) g L4, то G имеет интервальную 4-рас

краску.
Систему \RVRZ..... /?,} непустых попарно непересекающихся подмно-

I 
жеств У назовем разбиением множества У, если |J/?, = У. 

i-l
Пусть F = {Rl,R2.....R,} является разбиением множества У и xgX.

Скажем, что вершина х является 2-регулярной относительно F, если 
d(;(x. R,) = 2,, г=1.Разбиение F назовем каноническим разбиением У, 

если любая вершина х из X 2-регулярна относительно F. Разбиение 
F = {/?!,/?,....,/?,) назовем (3,1 ^ограниченным, если для любой вершины 

хеХ, ] <, dG(x, R,) <,3, r=l....t.

Легко видеть, что для графа G=(X,Y,E) из LA при четном Д интерваль

ная Д -раскраска существует тогда и только тогда, когда существует канони
ческое разбиение множества У.

Лемма 3 . Пусть G =(Х,Y,E)g Ц,, i >3. Тогда существует 63,D-огра

ниченное разбиение F = {Rl,R2,...rRl} множества У.

Лемма 4 . Пусть G = (X, У, £) е L^,, г 23. Тогда существует (3, D-огра

ниченное разбиение F = {/?]./?,,...,/?,} множества Y такое, что для любой 

вершины xg X существует не более одного ։0,l<i0 <г и не более одного 
jQA<,jQ<.t, для которых dG(х, Rh) = 3, dG(х, Rt ) = 1.

Лемма 5. Пусть G = (Х ,У ,£) е Ц,, t23 и F = \RVR2.....R,) является

неканоническим (3, D-ограниченным разбиением множества У. Тогда сущест
вует разбиение F' = {R\..... /?,'} такое, что число 2-регулярных относительно

F' вершин X больше числа 2-регулярных относительно F вершин X.
С помощью лемм 2—5 устанавливается
Теорема 1. Для любого G = (Х,Y,E)g La при любом четном Ь 

существует интервальная Д -раскраска G.
Теорема 2. Для любого G = (Х,Y,E)g La при любом нечетном Д 

существует интервальная (Д + I) -раскраска G
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It Ո ՔԱՄԱԼՅԱՆ. 11V 11Ы։11ЫГЗИ1.

հրոշակի դասի երկկողմանի գրաֆների միջակայքային կողային ներկումներ

մ շարունակվում Լ Ա.Ս.Լւսսրաթյանի և (եմե-մ^ամա/յանի կողմիդ սահ
մանված գրաֆների միհւսկսւյրւսյին կողային ներկումների ու սու մնասիրու թյունը: Գրաֆի 
4"77'/'/' ներկումը կոչվում Հ մի^ակայքային, ե գույներով, եթե ե գույներից յուրա
քանչյուրը օգտագործված է առնվագն մեկ կոգի համար, և յուրաքանչյուր գագաթին կից 
կոգծրը ներկված են հաղորդական գույներով: Գիտարէլված են երկկողմանի գրաֆներ, ո՜ 
րոնց մի կողմի ոոչոր գագաթների աստի&աններր հավասար են 2-ի, իսկ մյուս կողմի բոլոր 
գագաթների աստիեաններր հավասար են Л -ի:

Ապացուցված է, որ գույգ Д -ի դեպքում այդպիսի գրաֆն ունի միղակւսյրային ներ
կում ճ գույներով, իսկ կենտ А ՜ի դեպքում Д + I գույներով:
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