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Как известно, кэлеровым многообразием называется четномерное 
вещественное многообразие М с комплексной структурой Л(Л2=1), на
деленное эрмитовой метрикой £ (т. е. римановой метрикой g, обладаю
щей следующим свойством: п(иХ, ^)=£(Х, У), причем 3 является 
параллельным тензорным полем в римановой связности V на M(Vx J = 
= 0 для любого X). С.основными фактами и теоремами геометрии кэ
леровых пространств можно познакомиться, например, по монографи
ям С՛2).

Цель настоящей работы — распространить на кэлеровы многооб
разия основные результаты автора (3), полученные для римановых 
многообразий, удовлетворяющих условию К(Х,У) к| = О.

Перейдем к более точным определениям и формулировкам.
Риманово многообразие М с римановой связностью V , оператора-

ми кривизны R(X, Y) = Vx Vy — Vy Vx — V(x,yi и тензором Риччи Ri 
называется Ric-полусимметрическим, если R (X. Y)-R։—0 для любых 
касательных к М векторных полей X, Y. Из тождества Риччи 
(R(X, Y)-Ri) (Z) = R(X, У) R։(Z) —Ri(R(X, Y)Z) следует, что условие 
R (X, Y) R|=0 равносильно следующему условию: R (X, Y)=>R։ —R։°
R (X, У), т. e. коммутируемости тензора Риччи Ri co всеми оператора
ми кривизны R (X, У).

Римановы Рю-полуси.мметрнческие пространства были открыты 
как обобщения римановых пространств с параллельным тензором Рич
чи ( V К| = 0) и полусим метрических пространств, характеризуемых ус
ловием R (X, У)-Р = 0, где R—тензор кривизны. Подробная инфор
мация об этих пространствах и библиография содержится в обзорной 
статье автора (4).

Примерами Ргс-полусимметричсских пространств являются дву
мерные римановы пространства, эйнштейновы и полуэйнштейновы про
странства. Последние определяются следующим образом. Пусть хеМ— 
произвольная точка, а Тх (М)—касательное пространство. Подпрост
ранство Тх<о) в Тх (М), определенное равенством I,'’-(.\е1*(.н), 
Р (X, У) УеУГх(М)}. называется пространством дефектности много



образия М в точке х, а его размерность рх—индексом дефектности в этой 
точке (5). Пусть Т։<։)—ортогональное дополнение к Тх։о) в ТХ(М). Легко 
показать, что если 2еТх’в), то Р1(7)=0. а Тх(|) инвариантно относи
тельно операторов R (X, У) и тензора R։. Риманово многообразие М 
с ненулевым индексом дефектности в каждой точке х называется полу- 
эйнштейновым, если его тензор Риччи R։ на каждом подпространстве 
Тх(|) имеет только одно ненулевое собственное значение. В (3) авто
ром была доказана следующая структурная

Теорема I.. Риманово пространство М класса С~ является Р>с-
лолусимметрическим тогда и только тогда, когда оно является либо 
двумерным, либо эйнштейновым, либо полуэйнштейновым, либо про
изведением (локально) таких пространств.

Для кэлеровых многообразий, удовлетворяющих условию Я(Х, У) • 
•Р1=0, справедливы следующие теоремы.

Теорема 2. Односвязное полное аналитическое кэлерово много
образие М класса С* удовлетворяет условию R (X, У)-Р։=0 тогда и 
только тогда, когда оно голоморфно изометрично прямому произведе
нию М°хМ|Х ХМг односвязных и полных кэлеровых многообразий 
М°, М1, .... Мг, где М°—евклидово пространство, а М։, ..., Мг—неприво
димые римановы 'пространства, каждое из которых является либо дву
мерным, либо эйнштейновым, либо полуэйнштейновым.

Теорема 3. Пусть М является односвязным и полным кэлеро
вым многообразием с ненулевым индексом дефектности и пусть рас
пределение Т° параллельно. Если М удовлетворяет условию R (X, У)-
Р1=0, то оно поломорфно изометрично прямому произведению 
.Ч°ХМ։Х ,.,ХМ։ одноавязных .полных кэлеровых многообразий М°. 
М1, •••, М1, где М°—евклидово пространство, а каждое из М1, •••.
М‘ является либо неплоским двумерным, либо неприводимым эйнштей
новым (в частности, риччи-плоскнм) пространством с нулевым индек
сом дефектности. М предполагается аналитическим.

Доказательство теорем 2 и 3 опирается на усиленный вариант
теоремы 1, который мы сформулируем в следующем виде.

Теорема 4. Связное, односвязное и полное риманово многооб
разие М класса С® является Як-лолусимметрическнм тогда и только 
тогда, когда оно изометрично прямому произведению М°ХМ’Х-Х 
М։, где М°—евклидово пространство, а М? (<р =1  $)—односвязные 
полные неприводимые римановы многообразия, каждое из которых 
является либо двумерным, либо эйнштейновым, либо полуэйнштейно
вым (М —аналитическое).
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