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Формально условным сверхтождеством 
называется формула 2 й ступени вида

(квазисвсрхтэж ;еств՜ м)

V ՚Պ ... . -Ղ V . ...........*.  (Պ Պ Л ■» • *։ & ... Ճ

• Для краткости условные сверхтождествз иногда записываются без квангорноЛ 
Приставки.

։ ՜ •/ * ~ւ -1 5

Гд? ~։, з։, .... т/г1, — иек>'0Эз1« тзрмы ог арсдмстиых перемен
ных .с...,. ,хя и от функциональных переменных Л,и (’), 

। У ।) 4я ։угал фзэлула*  называется условным Г^сверхтиждестэим, 
если ||Л,|....» | ЛтЦ - Г.

■ Рангом условного с верх то ж дес? «а назовем мощи;. -‘ть множестве 
»•-1 ?„,}• В усладном све й охге.тве рокдест®-) равенства. до 

Знака импликации, назовем посылка ан, а равенс во после знска нь- 
плнкзции — заключением.

Пусть и = < В\ 11 > — некого тля 7'млгеб. а з смысле Будем 
говорить, что в и выполняется условное 7-с зерх тождество 

| уЛ։, ... , Р'т ух։,.......,С„ (п, = а, & ... & Г, = — г,. | 3,н),

если всякий раз, когда каждая функциональная переменная нэ 
Л,.......Р т заменяется любой операцией соответствующей арности из -,
потучаем квазитождество, истинное в и.

Л1ы будем рассматривать условные сверхтождества, имеющие ме 
сто в многообразии 7? дистрибутивных решеток.

Через обозначим множество тех условных сверхтождеств, нс 
тинных в О. ранг которых < 2. Цель настоящей работы—найти базис 
ДЛЯ 11Ц1.

1. Связь между условными сверхтождествами и квазитождества 
ми. 1.1. Квазитождество называется тривиальным, если в его посыл 
ках и заключении имеется лишь один символ операции.

.1
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Любое тривиальное квазитождество, имеющее место в классе D 
дистрибутивных решеток, выполняется и в классе SL всех полуреше
ток.

Чокэзательство вытекает из того факта, что любая полурешетка 
вкладывается в некоторую дистрибутивную решетку ((3), с. 148).

1.2. Если а является квазитождеством (термом), то назовем рет- 
' рактом а и обозначим через ret (а) тривиальное квазитождество 
(терм), которое получается от а, заменой знака • знаком -)•*

Квззнтожлестно а, имеющее место в L). назовем /^-регулярным, 
если в D имеет место также и rei (։).

Через rql обозначим множество всех D-регулярных квазитож
деств. \;.

1.3. Если а квазнтождество, то трансформацией а называется ус
ловное сверхтождество А/(а), которое получается от ։, заменой 
( 4֊) —- F; н ( где At, А,— бинарные функциональные перемен
ные. Если х = |а k £ А'} — некоторое семейство квазитождеств, то 
обозначим /7(у) = {//(։*)  | It £ К}.

Легко заметить, что Н(rqi) *=  fiqi.
1.4. Утверждение. Если семейство квазитождеств x=[»J k ? К) 

является базисом для rqi, то Н(х) будет базисом для hql.
2. Квазимногообразие PDQ дистрибутивных квазирешеток. 

2.1. jriycTb Д(4֊) некоторая полурешетка. Будем говорить, что в 
Д (4֊) элементы а, Ь^А находятся в отношении а — <если 
либо а— (Ь, либо b — (а,

Допустим, что //(4-. •) некоторая бнполурешетка. Скажем, что 
в {/( + , •) выполняется условие конечного кручения, если для лю
бых а, Ь £ С имеет место а — <-)-> — Ь а — <•>— Ь.

Будем говорить, что в биполурешетке 6/(4֊, •) выполняется ус
ловие кручения, если в любой подал1ебре С/(4-> •) выполняется ус
ловие конечного кручения.

2.2. Алгебра 6/(4՜  •) называется дистрибутивной квазирешеткой 
(ь), если она удовлетворяет следующим тождествам:

*

х + х « х (Id)

ху = ух.

(xy)z = x-(yz),

х (у -ь л) ~х-у i.x-z,

X 4- у = у 4֊ X

(х + У)-г z ж х + (У т г) 

л4֊у •z = (x + y)-(x + z)

(coni)

(ass)

(dis)

Через L’ обозначим следующую 3֊элементную алгебру:

а а а со
b a b ао '
Ж ОО ОО ОО
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Нетрудно проверить, что /-։ является дистрибутивной квазире- 
шеткой, в которой не выполняется условие конечного кручения.

2.3. Напомним определение суммы Плонки (’).
Пусть (£Л|(£/) является семейством алгебр типа х, индексиро

ванных по элементам верхней полурешетки /. Пусть для каждой 
пары /, /£/, где /</ в 1, дан гомоморфизм А(/: и, — и,, так что 
Иц — это идентичное отображение £/< в себя, а

/ < /' к => А/*  = А;»А//. (2 3.1)

Тогда совокупность ( I, (17, |(£ /), (А,,) /, /£/; /</)> называется 
направленной системой алгебр. Суммой Илонки этой системы назы
вается алгебра £/ типа х, носителем которой является и Со, а ее 

операции определяются следующим образом:

! ............................................... .И,.».՜ (2 3 2,

где для любого /£1» л, А = 5ир(/։.......(„), есть л-мест-
иый символ операции из /“ — реализация Ц на /7, а /*  —реализа
ция /, на Бь .
I В (6) показано, что любая дистрибутивная квазир<снетка явтяется ♦ * 
суммой Плонки направленной системы дистрибутивных решеток.
| 2 4. Теорема. Пусть и — некоторая дистрибутивная квази-
решетка, которая является суммой Плонки направленной системы 
дистрибутивных решеток { I, ((/, | *£/).  (А(/ /, /(;/:/*  ») ՝• . Тогд т 
оля И следующие четыре условия эквивалентны:
К (I) в и выполнено условие кручения-,
а (2) и не имеет подалгебру, изоморфную Ь'\
I (3) все Аг (I, /£/, ( < у) инъективны՝,
| (4) в и имеет место следующее квазитождество-.

ух, у, г (уу-х = л&х-г = ?&. х -*•  у = у & у 4- х - г — х = у), (р!)
Класс дистрибутивных квазирешеток, удовлетворяющих условиям 

теоремы, является квезнмногообразжем. определяемым квазито жде- 
ствамн (16), (сот), (аев), (Ша), (р1). Это квазимногообразие обозна
чим через РИЦ. Очевидно, что дс РИЦа ИЦ.

3. Базис для Ьд1. 3.1. Лемме. Пусть имеем следующее квази- 
тождество из гдГ,

Допустим, что дистрибутивная квизирешетка Б является 
суммой Плонки направленной системы (. . |/(;/) дистрибутивных 
решеток. Тогда, если для каких-то элементов ах. ..., аП£ имеем 
I к (а։, ..., а„) = в (я1։ .... ап).......° (л^........ аП) = 7 (я։. • •. й»),
то 6(а,.......а1։) и е (а,........ ая) принадлежат одной и той же ре
шетке и» ).
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3 2. Теореме. Множество квазитождеств (Id), (com), (iss), 
(dis), (pl) является базисом для rqi или PDQ является множе
ством всех моделей rqi.

Доказательство основывается на результатах теоремы 2.4 и леммы 
3.1.

Исходя из утверждения 1.4 и теоремы 3.2 заключаем, что следую
щее множество условных сверхтождеств (квазисверхтождеств) явля
ется базисом для hqi:

F (х, х) = х

у) = F(y, х)

F(F(x, у). *)  = F(x. F(y, z))

F (x, G(y, x))«G(F(x, y), F(x, z))

F(y, x) = x& F (x, i}-z&G(x, y) = y&G(y, z) = i — x - y.

ЕремнскнА государственный университет

Վ. Գ. ՄԵԼՔՈՆՅԱՆ
դերԼօւյնո ւթյուէ ЬЬг

Աշխ ա տ ահքր նվիրված է բտ շխ սՀկան կա վարն երի բա զմ աձևութ յունում 
տեղի ունեցող պայմանական գերն ույնութ յուննհր ի նկ ար ա գրությանր' քվա֊ 
գ ին ո ւյն ո ւթ յո ւՆՆ երի օ գն ութ յա մբ ։

Պայմանական գե րն ույնութ յուն ( քվ ա զի գերնույնութ յուն ) է կոչվում հե~ 
տևյալ տեսքի 2-րդ աս տիճանի բանա ձեր.

որտեղ ... ք ւ բազմանդամներ ԼՆ՝ կախված են X,, ... ։ X
առարկայական փոփոխ ականնե րից և ... ք F ֆ ոլ* 1 կցիոնալ փոփոխական 
ներից,

Աշխ ա տ անքու մ նախ դի տ ա րկվոլմ է Շ- ոե դոլյյար անվանվող քվազի֊ 
նո։ յնութ յուն ների րհ1 բա ղմ ո ւ թ յո ւն ր ։ Մի կողմից ցույց է տրվում նրանց կա-֊ 
պր պայմանական գերնույն ութ յունն ե րի հետ, մյուս կոՂ^ից Պյոնկայի գու
մարի ս գնությա մ բ գտնվում է վե րջաՎոր բազիս րվ1-ի համար*  Արդ յուն բում 
բաշխական կավարների բ ա զմ ա ձևո ւթյան 2֊ռանդան ի պ ա յմ անական դ^ր- 
ն ո ւ յն ո ւթ յո ւձյն ե ր ի համար ս տ ա ցվում է հետևյալ վերջավոր բազիսխ

F(X. X) « X,

У) = ^(у. X),
F(X, /'(у, z))»F(F(x. у), z),

F(x, G(y, z)) = G(F(x, y), F(x, z)),

(У. x) ~ x & F(x, z) = z & G(x, y) • у & G(y, z) = t — x = y:
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