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В вопросах изучения сходимости и расходимости рядов Фурье 
по ортонормальным системам (ОНС) важную роль играют функции 
Лебега, определяемые следующим образом:

ЕЪ (•<) ?,(0 

<’֊ 1
(it. /i=l, 2, ... (1)

Эти функции были введены А. Лебегом (см. (։), с. 86 -88), 
который исследовал их влияние на расходимость рядов Фурье

1
с, - | f(x)^n(x)dx. (2)

Хорошо известен результат 
некоторой ОНС Ф- (?п(х)л_։

С. Качмажа (։) о том, что если для 
имеет место следующее условие:

/.„(л)<С. x^G. Gc|O, 11, |0|>0, /i=l, 2....... (3)

то дли произвольной функции из £2 [0,1] ее ряд Фурье по системе Ф 
сходится почти всюду на множестве О.

В частности, если выполнено условие

4л(х)<С, л(: 10, 1], л= I, 2...... (4)
то система Ф является системой сходимости.

Обеспечивает лн условие (4) сходимость почти всюду рядов 
Фурье из 2/(0, 1| (1<р<2)?

Отрицательный ответ на данный вопрос был дан А. М. Олевскнм 
СП-

Теорема А (А. М. Олевский). Существует полная в I. |0. 1| 
ОНС (<рж(л)|* 1< имеющая равномерно ограниченные функции Ле­

бега՝ причем ряд Фурье (2) некоторой функции /Гл)^2г(0, 1] 
(1 <д<2) расходится почти всюду на множестве |0, 1].
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В работе (՝) была по троена полная ОНС (ПОНС), состоящая из 
непрерывных функций, для которых имеет место теорема А (см. 
также (5)).

В 1961 г. П. Л. Ульяновым (см. (°), с. 698; (7), с. 140) была по­
ставлена проблема: .если !?„(*)},** ։ ОНС. удовлетворяются еле-
дующему условию

Я< М, « = 1, 2....... 5)

то не справедливо ли равенство

Пт 1.п (л) = т п - -

для некоторых х£|0, 1| или х£Л‘, |£>>0?“
В 1966 г. А. ЛА. Олевскнй (см. (в) решил постявлег ну.о выше 

проблему. Им же была построена (сы ('■’)), с. 18-19) ПОНС 
’«„(х) * |։ которая удовлетворяет условие (5). н функции Лебега 
этой системы равномерно огран.ччены на множгС1не положительной 
меры.

Возникает вопрос, если система о (г) 1 удовлетворяет усло­
виям (3) н (5), то следует ли из этого сходимость почти аноду на 
множестве (/ рядов Фурье ия I.'' [0. I], I <р<^2?

С помощью приема, примененного К. С. Казаряном (,0). строится 
ПОНС, для которой справедлива следующая

Теорема 1. Пусть (} измеримое множество положительной 
меры, 0< |О| < 1. Тогда существует ПОНС <р„(О ,,, удов отво­
ряющая условию (5), такая, что функции Лебе՝ а той системы, 
равномерно ограничены на множестве О, и существует функ'чя 
/(х)£ --Р 1^, 1], 1 р <С такая, что ее ряд Фурье по данной си­
стеме расходится почти всюду.
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Ա. II ԱԱՐԴ113ԱՆԼեիեցի ֆունկցիաների և | ե ի շա/րքերի տարամիտությունի
hujiim էքված Լ /ք'1''/Ш"Г /մ"'b•• ր>1 ւսվորէյա* ՚ ֆ IH Աէն ե րի

•.ս։ մ ակւս րրք , որի համսւր էւիշսՀ է հհտելալ թԼորեմր։
թեորեմ J. Փ համակարգի համար տեղի ունեն (3) և (5) պայման­ների և <յո|ութ|ուն ունի /(x)£/.₽|0, 1 |, 1 Հ,ր<Լ2, «»րի Ֆուրյեի շարքի putn Փ համակարգի համարյա ամենուրեք տարամետ է:
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