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1. Обозначим через *-)0 класс функций «>(/), удовлетворяющих
условиям:

1) ш (£) Г оо при / -• 1; 
I

2) . у ш(Г)(//< 4- оо.

Для любой функции <!>(/)(; *2° положим

Л(Х) =

I

ш (О ат (1)

Для аналитических в единичном круге и = | | г I 1| функций

./(г) = £апгп обозначим

я М (Г, /) = тах |/(г)| (0<г<1).
л —О

Будем говорить, что аналитическая в единичном круге и функ
ция /(г), удовлетворяющая условию /‘(0) = 0, принадлежит классу 
Оа(«>) при ш(х)£2°, если

(рг'в) |» р^О < 4֊«. (2)

1'
Через Р(, обозначим класс функций <?(0>О, монотонно стремя

щихся к нулю при НО. имеющих производные функции т'(0. удов 
летворяющие условиям: *₽'(/)! Н 00 ПРИ МО и

цт = С (=Я>. оо).
(-0 (/)

(3)

195



Очевидно, что если ։р(/)£20, то Обратное, вообще го
воря, не верно.

Существенность ограничения, связанного с выполнением условии 
(3), очевидна: условие (3), например, выполняется для функции

(0<с<1), НО» г 1ое-- <о<«< 1).

но легко видеть, что оно нарушено в случае функции

(0<«<1).

Через Он обозначим класс функций /(г), аналитических в и и 
таких, что при Л(*)€^о

и
г) I/' (г^’)|։ г(1гс1<а

Из определений классов ОА и Л(ш) ясно, что
ОйсО։(ш).

В работе (’) дана оценка роста функции /(г)6^л.
В настоящей заметке оценен рост функции {(г), принадлежащей 

более широкому классу О2(ю). Получаемые оценки совпадают с оцен
ками функций из класса ОА. Для их справедливости дополнительное 
условие (3) на Функцию не требуется.

2. Условие (2) можно переписать в следующем виде:

1՝ [л(р)|/'(ре‘’)1’е<М> =

О о

ь !*(₽)</?]■ у 

о о

= 21 а, |’Г. (л>. 
л— I

где 
I 1

«7» (п) = я’ у Л (р) р’"֊> |/р = ^- у ш (л) х^йх. 

о о

В работе (’) (лемма 2.1) доказано, что
1

С,и7и(я)<я ш(х)с/л <С։ М7.(я)‘

1-1 
л

Следовательно, условие (2) равносильно следующему условии»:

1--М< + «>. (Ч 
п /

/(7)6 О, (<!>)** у |ал|։яЛ 
Л — |

1<М»



По аналогии с леммой 2 работы (■) докажем следующее утер 
ждечие, которое оказывается справедливым и бет условия (3)

I

Лемма 1. Лустк и,(х)^уо, 4(д)= p„((>d, 0<р<1 «

X

(5>

7 огда при р —► I имеет место оценка

<Ъ»(р)
О ֊Р)|й(?)Г

(6)

Доказательство. Так как при ш (л) £ 0° функция (I— х) 
монотонно возрастает при л| 1, то мы можем написать:

V. <------------- V р" ------------- V рп =--------------------------- .

Имеем

1Мр)Г |*(р)Г-т/ (1-р)[Л(р)ГЛ ч ----1-р

И֊»' V

|*(р)]’ 1*1Р)1’
п Л Г " 1-р

уЛРр- - 
я— 1

Г
(1 ?)[*(₽)]'

(8>

С другой стороны, 
Рл 1 Р^1

^р(р) 2^1 777Т77՜՜ |А/\Н' I
1 |А(р)Г |Л(р)| 1֊р

где удовлетворяет условиям Л <----- ֊• Л' 1 2> -------• рЛГ+1 2>-

>р։՜՜* -» ֊ при Р— I. Следовательно, при р, достаточно близких к I,
е

const
(I р)[Л(р)|

(9)

Отсюда н из (7), (8) получаем (6). 
Следствие. Обозначим

z*

՛•-* п
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При р—» I - 0 имеет место

Qp (?) ֊ О
<// _

-О (МОГ
(Ю)

В частном случае при р — 1 получается

(И)

Теорема 1. Пусть /(г) С О3 (ш), где ш (х) £ 2° и

Тогда
I

Пт М(г. /)[<?,(<•’)] ’ =0, 
Г-1

где

<?, (г) = О

Доказательство для класса О2 (ш) если опираться на лемму 1, не 
отличается ог доказательства соответствующей теоремы для класса

Докажем теперь, что для класса О2 (а>) величина 1/2 в теореме 1 
(как и для класса О/ в (’)) является наилучшим возможным значе
нием.

Теорема 2.

ловию

Для любой константы р՝ удовлетворяющей ус- 

в и. существует функция у

такая, что

Нт !п< М (г, /)|р, (г’)] р > I. 
г — 1

(12)

Доказательство. Обозначим

?(*) = ±апга = Ох (*) = £֊ 
и—1 /1—1 п

(13)

Имеем

У|а„ |»лл(|-— —
ч- > \ п / /Г, п

о</><—

О
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Если выберем функции» ш (х) £ О» такой, что «»(л)< 

0<С,<1, то получаем
֊. где

Так что

։ л։+(»-с,м1-•//»>

Следовательно, согласно (4) э (г) £ (<՛>).
Далее

А! (г, ?) = V- 
п

Так как (I — х) п(х) Г при х | 1, мы получим

Пт М{г, Т)[(2, (г’)]"
Г - 1

1 Г /Г11 т |------------------ I -------------------
.1 (1 -/)|Л(/)|' и (1 ֊/)*(/) 
о о

= С11тГ ____*____
г-1 3 (I -ЛЛ(О КЗ (I-1)11(11 

о о

С Пт I Л (г) ( --------- ---------
л.1 | ,) (1-/)Л(/)

о

сП
1-р

С Пт 
г-1

О

что и доказывает утверждение теоремы.

Ереванский »олнтехннческин институт

։лЛ 1 _
л — I п

Р

п

, л (Г)
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Գ. ₽֊. ԲԱՂԴԱՍԱՐՅԱՆ. Հայաստանի ԴԱ թ1|թակի<| սւճրյամ Վ. Ս. ՏԱՔ ԱՐՏ ԱՆ ր.ր?անոէմ անափտիկ Դխփ|պեի տիպի վերջավոր ինտեգրողով ֆիկցիաների ահի մասին
Նշանակենք ճ^֊ույ |0, / )• ու մ 

.դասը, որոնց \ամար տեղի ունի'
գրական ան ընոհսյսէ այն ֆունկցիաներիւյ ш (/) | ՕՕ. երբ է -> Լ

I

0ա(Ո€Զ° *ամար ն շանակեն ք

1
л IX) ~ | <0|/)մ/:

X
Կասենք Հ(2) Ւ֊ Օ2 (<•<), եքժե

(ре'*|р<М9<—օօ.
Հոդվածում ստացված է ճ)յ(*1>) դասի ֆ ունկդի ան և րի աճի գնահատա

կան։ գնահատականը {*)-ում ստացված էր ք (հ) •- Տհ ֆոէնկւյիանե րի հա
մար, որտեղ Տհ~ը էասքես ըէլկած է Օյ (Ա)) դասի մեջ!
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