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В 'работах К. С. Казаряна 3) были изучены вопросы мульти 
пликативного дополнения до базиса в //, 1<р<^ос։ неполных орто- 
нормированных систем. В настоящей заметке аннексируются теоремы, 
обобщающие основные результаты приведенных работ для простран­
ств Орлнча.

Сперва дадим определения понятий ('■ *), которые понадобятся 
для сформулирования результатов.

Функция Ф(7) называется функцией Юнга, если она допускает 
представление
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Ф (0 =
и

где (т) — положительная при ' 0, непрерывная справа при ’>1)-
неубывающая функция, удовлетворяющая условиям ? (0) --О и 
Вт <р(т) = + оо.
'՜ Дополнительная к Ф(/) функция Ч'(0 определяется следующим

образом:
10 /» 
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- sup Is : «р(s) 'I ■где ф՜1 (т)-- sup Is ■ f(s) Ч-
KvneM говооить что ФИ) удовлетворяетБудем 1ов. ри , „квивалентно более общему условию

Ф(2/)<ЯФ(0- Это условие эквивалент

' ,1 Скажем что система функции i ?„(-*)»
: Р ,„,пимом множестве Е. b(f)>0. имеет свой-

определенных на измеримом n(F)>0, если тще-
М) на измеримом ^‘Хоное. ^.o’дли л^осо натурилн- 

ствует положительное числ

д։ условию, если

Л-1 •

с те о
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него числа Л'։ найдется такое натуральное число /V,, что имеет 
место равенство

гое £, = {х:|?„(х)|>а)п/г.
Теорема 1. Пусть Ф (/) — некоторая функция Юнга и
{/— ортонормированная система ограниченных' функций,
полная в Ll (Е). к

поосистему \fn (л)}“_։, обладающую свойством (Л) на множе-

стпе Е. Тогда для любого натурального числа X и для произволь­
ной измеримой функции А4, (л) система {Л4 (дг)/д (х)|“_ v ։| не яв­

ляется базисом в пространстве Орлича ЬФ(Е).
Из теоремы 1 получается
Следствие 1. Пусть — система Уолша, или три­

гонометрическая система |1, созлх, $1пг;х|"_г Тогда, если удалить 
“з {/„(х^-։ конечное число функций, то какова бы ни была измери­

мая функция ;И(л), система, полученная умножением оставшихся 
Функций на М (л), не будет базисом ни в одном из пространств 
Орлича Л1՛. •

При доказательстве следующей теоремы были использованы 
определения понятий нижнего и верхнего индексов функции Юнга, 
а также свойства следующей функции:

(/) = Inf 
/>о

Ф(><) 
Ф(/)

Сведения об этих понятиях даны в работах С5՜7). 3
Теорема 2. Пусть функция Юнга Ф(/) и дополнительная к 

ней функция '?"(/) удовлетворяют А, условию. Допустим, что для 
интервалов Хаара △’/** (До‘‘’ о Д?*’ =э • • • э Д(/А>=> ■ • •), где | А</*>I = 2 * , 
функция иДх) удовлетворяет условиям

I

причем Сй('л* = [0, 1] кД”’. Тогда следующие условия эквивалентны՝. 
(а) Существует число такое, что

и для каждого интервала Хаара Д. который не совпадает ни с 
одним из Д^*> (Л = О, 1, 2,...), имеем
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I А! IՆ ® |7 փ

где 5 > 0՝ произвольное положительное число.
(б) Существует некоторая константа Сф >0 

произвольного числа
такая, что для

I Տտ(ք. х)1,Ф < С 1Л *

т л
'де 5\(/, х) = с^(хУ/.к(х) и С/> = |/(/) ъ (/) ;ъ (х)|А\, -

система функций, сопряженная к (то (х) X, (х)>;_?. а |Х (х)|^ ( - 
система Хаара.

(н) Существует некоторая константа Сф>0 такая, что 

। з
Ф (5т(/. х))</х<С;|ф(/(х))</х, 

0 о

Диалог этой теоремы доказывается и в том случае, когда из си­
стемы Хаара отбрасывается конечное число функций.

Теорема 3. Пусть функция Юнга' Ф (I) и дополнительная к 
ней функция ։Г(.'| удовлетворяют Д, условию. Пусть {^я (х)}“_,— 
система Хаара и для интервалов Хаара

(Д(оиэ Л՛/1’=>■■■=> л(/*’ => • •),! ձ'.'*’ 1 = 2՜*.где функция го (л) удовлетворяет условиям

|»(х)| ՝ՀԼ '</*). 
յ ь

I 1^(л')1 1 .</*>;

причем СД(/*‘ - |0, Тогда следующие условия эквивалентны-.

(а) Система (®(х)Х.(х»|,-_։ «•лается базисом • простринстяе 

Орлича I. ”.
(б) Система (»(х)Х.(х)|;_, является безуслоеным базисом .

. ф
пространстве Орлица ь •

Ивггптл математики Академии нл\к Армении
9 и. Ս. ՂՍՔարյԱՆէՈպաի^կասփ՚ւ !'««։"«' ОгМ

,ф * օ.էսնո աատևանող К'(а) ֆ-^^Ւ^յք' հ^մսյՐ 
°րէՒԺ I տարածունը / չա սՒստեմՒ վեր,
^րսՅժհշտ և րավարար պարաններ, որի
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քավոր թվով ֆունկցիաներ դուրս գցեյոլց հետո, մնացած ֆունկցիաների բաղ֊ 
մությոէնր րազմ ապատկեչով ա]դ ֆո ւնկ ց ի ա յո վ, ստանում ենք բաղիս և ոչ 
պայմտնական բադիա Նշված Է, որ որոշակի պա յմ անների բավարարող օր֊

'1”Ր 2< ւսյրյ ճան ա սւ րազիս
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