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Г. Пусть {/" единичный полиднск /г мерного комплекс) ого про­

странства С՞. Т" его ослов. Символом 5 обозначим множество из­
меримых неотрицательных на (0, ։) функций «. для которых суще­
ствуют положительные числа т., , д . причем т , ц ՝£(О, I). 

такие, что та, <. -՛-* .И. при в ех г НО, 1 >. /<-|<? . 1| Функции
• .«(О . . • •

типа 5 изучены в (’). Пусть / ֊ I. 2........п. Обозначим. через

Ьр (ш,........ ц»„) класс измеримых по Лебегу и £/" функций /. для, ко­
торых

........ ՝*»<) - < 1 — • -
% 
,.Л . --։ • •« ?•* Л • \ •՛-՛. 1 м •. ч

• • шя (1 ֊ Iи |г</т,ч (В։..., $,))*> 4֊ гг

л!?„ (*1։ ... 4 С)—2л мерная мера Лебега на Пп. ' 1

Далее, через Нр (ш։, ..., шл) 'обозначим класс голоморф них в С" 

функций/, для которых / £ А (и>։........ш„), в котором вводится' И о-
• • 1 • ’ • 

гичная норма. Отметим, что при л— 1, ч>(/) — Г. -у), ^н .про 
странства впервые были введены и изучены в работах М. Л\ '.гр^а- 
шяна (’) и (’). В работе существенн) ю р՛ ль играет и։ге. р^дьные 
представления этих классов, найденные в работах (’* ’). . .

Цель настоящей заметки —дать по н/ю характеристику пр»՛ тран- 
стна Нр (ш,........ и>„) в терминах произвб .ных,

В работе (*) установлена следующая
Теорема А. Пусть !■</»< --т. Тогда Нр ('• '> те да и 

только тогоа, когоа функции

о/(2и 0) . „ д/{0, гг)
------- :--------- . «« ?։ I ) _ ---------- -
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(1г. дг
принадлежит

Отметим, что в работе (*) установлен также аналог ггой теоремы и

для случая шара в С . Фактически мы обобщаем теорему Л по Двум 
направлениям Во-первых, докажем, что теорема верна для любого

Во-вторых, берем производные любого порядка и рассматриваем

анизотропные пространства Нр «'п).
2°. Для формуляр <вкн основного результата заметки возьмем

I мультииндтк՝ к = = 1, 2, ..., п. Введем теперь
I следующие обозначения. Пусть неотрицательное целое число, 

целое число, удовлетворяющее условию —2^ <г.<2 у—1.

с!сГ I 
24/

аги г

Подобные свойства а приведены в (։). Введем в рассмотрение

также функцию Хт (г) == где — 
. Р

/

*1

п •

•нРЯ

* Яг = (2,......... г,,)£6/ . Основным результатом замеки является
Теорема. Пусть / голоморфная в С* функция. д<^р 

Тогда следующие утверждения равносильны.

1) функция / принадлежит классу Нр ......... »ч);
2) каждая функция из последовательна ти

Ъ о 1 /(0.........0, г( , и........0)
п.

ог 1

д‘ ‘ ЦП 0. 0........0,..., 0)
———■

1<։</ п.

принад ежит 1.,։ («>,. ..., «».,).



Доказательству теоремы предпошлем несколько вспомогательных 
утверждений.

Лемма 1. Если / - Н՞ ..........«»„), то функция

О, ..., 0) принадлежит классу Н> (ш։........«д /^1,2..........п, при

этом имеет често оценка

|/ ( ~| • ••• • I » 0. ••
...

С const |/J
и,«)

Доказательс г в о. 
j/(z։........гв[)я, получаем

Используя субгармоничность функции

| /(z։, , 0, , 0)*^ j |/(z։, ..., z;, ?/+Д/ + |, , p„Ee) Г X

•pH —/ 41

Х^«я_1+1(Ви։........U (2)

ру>°. / = f + 1........я, / = I. 2.......... я.

Умножим обе части этого неравенства на Р/4.։ ш/ +։ (’•—։| ••• Рлшг(1 —рж) 

и положим zt - рД, i = I 4- I....... п. Теперь, проинтегрировав нера­
венство (2), будем иметь

const1/(z։........ z/։ 0.......... 0)|p<J l/C^,........ *-И'Х

ип-1э\

х “/+։ 0 ֊ I+11) • • ■ -я (1 ֊֊ I I) /+.) (2,и, . z„).

Умножим обе части полученного неравенства на |z,|) ..
«Д| — |zz|) и проинтегрируем. В итоге получим

I /(А* ••• • ••• >191 Ш1 И I I •••w/ (1 | I) Ui» i ^/)

u1

< const! 1 f(z։, ..., Z,)j'«, (I — |z, |)...и>я)| ...,z4)<

constl/l
‘‘ (b>։.... и»л1

Лемма доказана.
В дальнейшем для т = (т,........обозначим через

-Л — + 2 ’ - /и.+ 2
(I - E։z։) ...il - ;az«) "
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многомерное ядро М. М. Джрбашяна (см. (’• ’)).

(Е. г> _ (1-(1-О,1м1)...|1-||-ь,г.),,’ |>

*| ••• ’Л

՝ — (. • •• . ?л), 2 — 2К. , гп) £ Нп.

11усть / (2։, , 2„) голоморфная в С' функция. Тогда но теореме
М. М. Джрбашяна (см. (’■ ՛՝)) она Д"пускает следующее представ­
ление

| ^ (-։........гл)-= I Пт (5, 2) /■՝($!,..., :я) (1т1п (Е,......... Ел) (3>

| ип

Будем предполагать, что т{, 1=1, 2, ..., п достаточно большие 

числа. Имеет место следующее утверждение
I Л е м м а 2. Если

> 1, 4 = 1, 2, 0<р < 4֊оо, то функция

*1—1 С (1—1Е I’)'"0(2,........гД = (1-|2,|’) 1 ...(1-12,1»)
и (։ —
и1

X (с. 2)
д1 Е£и ..., Е,, 0......... 0)

О. » •• • ։ ։,)

тоже принадлежит классу ,..., ш։), I — 1, 2. .... п. При этом

|0|£Р (ш։, ... ш?) < солз1

X

(1-|г, !•)*՛.

д1 Л(г,........2,. 0...., 0>

■ дпо. ....О, 0......... 0)
Лемма 3. Если (1—------------------ ---

I/ = 1, 2, .... 0 -г ’зо» то О • ^(0. , 0, % 0......... 0>

тоже принадлежит £р (•^|). При этой с ю сс^лива оценка

*, ^(0........О, 2,, О,, 0)
< сопз! (1 - 12, |»)------------------- ----------------------

1*



Теперь, используя леммы 1—3, наметим ход доказательства тео՝ 
ремы. Сначала докажем импликацию 1) =>2). Для этого достаточно 
доказать, что функция

принадлежит классу I.р («,........ш,), / = !. 2........п. Действительно,

любую функцию из совокупности (I) можно переписать и указанном 
виде, изменяя нумерацию переменных.

Используя (3). получим

/ » О,

*1 » • • • » ••• » , . • • >

дифференцируя указанное равенству, будем иметь

Э 0. .... 0) ати(\ I• ••• I 51)«

Сначала предположим, что 0<_р С. I. Тогда

X ®,<1—|г։|) -|г,|)Лп։/(2,........ г ) <

соп*1 тах >.
\ г

* • • •••••••«
X С », (1 -1 Г, -1։,|)(1 -1г, 1“Л'’...(I -1 г, I*X

6/'
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11оложим

Л. / - | «,(1 ֊ |*։|/Л,. (1 ֊ |- р)М х

и*
<1т:1 (ц, 

И -1*1
</л»7/

тогда, учитывая лемму 2 из ("). получим оценку 
* 9

Теперь, используя лемму 4 и« (*), получим

% и - 1г>1) -•/(։ — |*. !)</«„(*,,

л сипЛ V V.. .V щах Ц1 ֊ Н,Р)։...(1 - 1^1’)* X 
«I... х1 -о л г1 5՛ V г

х*»,(1 -|б1|)...®/а-|е||н/(^........о.................0)П к

< сапа! ( |/<։։, 

и1

1Р IX)
... дг, 1

~ . 1/4 ••• • Ч ' '’•••» (;։........I \
<1 - НГ)

е/։о. ...,0;ГЧ(1 -н.п--1Ч> X

■ ^тд|(с........< соп5։|/К.,.

последняя оценка вытекает из леммы 1. Перейдем теперь к случаю 
р > I. Имея в виду, что т удовлетворяет условиям леммы 2 из (4), 
применив неравенство Геяыера, получим

Л*..................0........О) ՛ Г I г)|
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( ( г)|(Е)^/л.7(:։.......... «г)^

Г'

Здесь мы снова bociio.il зов ал <гь леммой 2 из (О. Умножим обе части 
♦,/» Л,/>

полученного неравенства на (1—12,1’) |г/ ’) %(1- г, )..

«»։. <1 — |г;|) и пр лиге.'р »руе л В итоге получим

С, ֊} - • • 4֊ Ь, 
д ........г. .0, ...,0)

- СОП51|/(2,. , 2;, 0.

<соп։<|/<
и («։. ..

2) =>1)

Пусть все функции из (1> принадлежат классу Ьр , ^п) 
- •

Обозначим

Имеем

г г • # •

• •• ». *1
Проинтегрировав необходимое число раз, получим 

п т • • •

2,) = Л (О, .0) + ^(2„ О. 0)4֊ А (0, о........0) 4֊ • •

+ /■ (°........о, гя_|, г„) -Г Г(2։, 2։, 0........... 0) 4-

■ 1՜ (г1« 0. 0..........0) -|- • • - -)֊ Р(0, ..., 0, гп .|, 2Я) -1֊ • • • 4֊

<0 - ^)т+’
՝ /- » ........М 4 г<>«(։, г)------—!--------—<1т7п (С,.

« • п
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< помощью леммы 3 и метода математической индукции (относи- 
ггельно переменных) устанавливается, что функция

.принадлежит классу (ши Далее, продолжая снижение по­
рядка дифференцирования и используя интегральное представление 
4-3), получим, что/Աւ. . _ , շո) — ք (О, ..., 0) -ք / (Հէ, 0, ..., 0) ֊Ւ ■ • 4֊ /(0....... О, г„) 4-

„О........0) -Ւ..-4֊+ /(«». г։. 0........О) +/<*». °. г

• /(0......0. г.-1. «•»> + ••■ +֊4?-I՛ 2)Х

Отсюда получаем, что /{гх, ..., гп) £ /7д(ш,........«,).
Теорема доказана.

Работа выполнена под руководством Ф. А. Шамояна.

Институт математики
Акгдсмнп наук Армении

ա. վ.
Рш զմաշ Г ք 1М Ьп и/ ա&ալիտ|»կ ֆու1կցիա&երփ աճֆզոտրռալ տարտծոէթյտւ ննհրիծաէցյալների աԼ րժի ЬЬЬ րո։|

Աշխատանքում տարվում է Ւ1* . « ••• ) կշռային ան ինոտրոպ տարա­
ծությունների 1րՒՀ բնութացրումր ածանցյալների տերմիններով։ Ապացուց­

վում է, որ ք ֆունկցիան //*(<ս|։ ...*<) ղասից է։ ա 1Ն և մ Ւա 1ն ա 1ն մամա- 
Նակ, երբ (1 I հ աշորցա^յ անութ յան ֆունկցիաներր պատկանում են

Լ1 հ’»|. •• * ս։«ք)
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