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Одним из первых результатов о ¥.!(У)-тождествах является 
теорема Шауфлера (’) о У.-1(\ )-тождествах ассоциативности (имею
щая приложение в теории кодирования): в алгебре вы
полняется \7'&(\։)-тождество ассоциативности

УХ, ГЛА", УХх, у,2(Х[ У(х,у),г]-Х'\х, Иу, *)1)  

тогда и только тогда, когда мощность (здесь А^—множест
во всех квазигрупповых операций, определенных на (^). В (а) пред
ложено другое доказательство этой теоремы. О V •!( \')-тожд( ства х 
(и сверхтождествах) см. (•’) и цитированную там литературу.

Обобщение этого результата для тернарных и п-арных квазн- 
групповых операций содержится в (°) См. также (7).

Указанный результат Шауфлера допускает различные модифика
ции. Сформулируем их в одном утверждении, называя его теоремой 
Шауфлера.

Теорема Шауфлера. Для любого непустого множества 
Ц следующие условия эквивалентны:

г) для любых двух квазигрупп (?(А) и 4?(Н существуют ква
зигруппы С)(Х՛) и (ДУ) с тождеством

Л|х. Г(у,г)| = Х р (г.у). г]: *՝>
И) для любых двух квазигрупп (?(Х) и ) существуют кеа- 

зигруппы СДХ') и (ДК) с тождеством
А[Г(а', у). л]=Л'|х, У (У» *)];  <2)

Ш) для любых двух луп М(А’) и 0(У) существуют квазигруп
пы ()(Х՛) и <2(У) с тождеством (1);

IV) для любых двух луп Ц(Х) и (](У) существуют квазигруп
пы С?(Х՛) и <?(Г) с тождеством (2);

V) для любых двух луп Ц(Х) и Щ У) существуют лупы (ДА ) 
/г О (Г') с тождеством (1);

VI) для любых двух луп <?()  « существуют лупы*
(?(А") и (}()") с тождеством (2);

VII) в алгебре <(?; 1ц> выполняется сверхтождество 
А[д՜, У(у, )]  - Т|Л(х, у),*
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(1.ц—множество всех луповых операций, определенных на (Д. 
гш) л алгебре <(Д выполняется сверхтождсство

А|х, У(у, г)1-А| У(х,у).г]:
/х) для любой квазигруппы (}(Х) существуют квазигруппы 

Ц(Х ) и ()(¥) с тождеством
А|х, А(у,г)1-А']У'(х,у),з|; (3)

х) для любой квазигруппы С}(Х) существуют квазигруппы 
(?(«¥’) и ()(¥') с тождеством

А[А(х. у),г]-А'[х, У'(у,г)]։ (4)
XI) мощность |Р|«£3.
По существу новыми (относительно утверждения Шауфлв^а С1)) 

здесь являются импликации /х)=»л/), х)=>х/).
Сформулируем основной результат настоящей работы, в чест

ности, охватывающий и теорему Шауфлера.
Теорема. Для любого непустого множества Ц следующие 

условия эквивалентны:
/) для любых двух квазигрупп Ц(Х) и (Д У) существуют 

группоиды (ДА) и (ДУ") с тождеством (1);
у՛!) для людых двух квазигрупп <<?(-¥) и (Д У) существуют 

группоиды (ДА') и Ф(У') с тождеством (2);
ууу) для любых двух луп (ДА) и (ДУ) существуют группоиды 

(ДА) и (ДУ") с тождеством (1);
/г՛) для любых двух луп Ц(Х) и (ДУ) существуют группоиды 

(ДА ) и (ДУ") с тождеством (2);
г>) для любой квазигруппы С2(А) существуют группоиды (^(Х ) 

и (ДУ) с тождеством (3):
г/) для любой квазигруппы С)(Х) существуют группоиды 

(ДА ) и (Д У ) с тождеством (4):
г՛//) множество Ц бесконечно или |(Д<3.
Следствие 1. Для любого непустого множества С} следую

щие условия эквивалентны:
а) для любой лупы (](Х) существуют группоиды (ДА՜) и 

(Д } ') с тождеством (3); ( ■
б) для любой лупы (ДА) существуют группоиды (ДА') и 

(ДУ) с тождеством (4);
в) множество Ц бесконечно или |(Д<;4.
Следствие 2. Для любого непустого и неодноэлементного 

множества (2 следующие условия эквивалентны:
г) для любых группоидов (^(А՜) и ЩУ) существуют группои

ды ()(Х') и £}(¥') с тождеством (1);*
д) для любые группоидов (ДА) и Ц(У) существуют группои

ды (ДА )н и (ДУ") с тождеством (2);
е) для любого группоида (ДА) существуют группоиды (ДА) и 

(ДУ") с тождеством (3);

* Ср. с теоремой 2.2 (*), которая ошибочна для бесконечных множеств
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и
Ж) для любого группоида (ДХ) существуют группоиды Ц(Х') 

Р(К') с тождеством (4);
3) множество С) бесконечно.
Следствие 3. Для неассоциативной лупы Չ( ) следующие

условия эквивалентны:
множество бесконечно

к) функциональное уравнение
X (у 2)=А|В(л, у), г|

имеет решение в множестве Չ;
л) функциональное уравнение

(Хоу)ог = А[х, В(у, г)|
имеет решение в множестве Р;

Следствие 4. Для неизотопных луп ()(•) и р(,) следую
щие условия эквивалентны:

м) множество Ц бесконечно;
н) функциональное уравнение

х • (у 2)- А|в(х, у), г] 
имеет решение в множестве С}.

о) функциональное уравнение
(л • у) г-Л[л-, В(у, г)| 

имеет решение в множестве ().
Следствие 5. Для неизоморфных групп • ) и Ц( ) сле

дующие условия эквивалентны:
п) множество С? бесконечно;
р) функциональное уравнение

х • (у г) = Л|/?(х, у), г| 
имеет решение в множестве ф;

с) функциональное уравнение
(х ■ у) 2—А|х, В(у, г)|

имеет решение в множестве Ц.
Следствие 6 Для любого непустого множества С? любое 

из условий эквивалентно дизъюнкции Ф։\/Фг любое
из условий а Ф։—любое из условий г)—.<).
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Մասնագիտացված քվանտորնհրււվ զուգորդական
V ?! ( V) — նույ նու թ | ո ւ ն ն Լ ր

Աշխատանքում նկարագրվում են այն բազմ ութ յուններր ( ՚ՊՈՐ 1№{ոլ

որոնց վրա որոշված ցանկացած Q(\) * բվ դի խ մ ր ե րի (/ուպա
Ն^րի) համար դոյ ու թյուն ունեն այնպիսի ^(\') և Հ(\") խմբակերպեր, որ 

•ոեղի ունի դուգորգականոէթյան



Л'|л, ) п՛. г)|-Л"| Г(л. у)..-1
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