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Пусть Р—единичный круг на комплексной пло՜гости, Г—его 
граница, множеств) всех голоморфных в О функций. R рабо­
тах М. М. Джрбашяна (։“л) были введены следуют։։»! классы функ­
ций:
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В указанных работах получены представления этих классов, а

именно:
Теорема А. Если (£А*. то ք оопускает представление

где Сь—комплексное число, к—целое, неотрицательное число, т,— 
плоская мера Лебега. т.[ произведение, имеощее вид:

Причем ՜'(’, сходится тогда и только тогда, когда
<4

(2)

Еше раньше Р. Неванлиниа (см. (♦)) доказал, что если /(г>)=0 
Л=1, 2........ /=А0, то справедливо (2).

Теорема Б. Класс Л. совпадает с классом функций до­
пускающих представление
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*

(3)

где произвольная вещественная функция конечной вариации на 
|—г,п], {г*}“ произвольная последовательность из О, для кото­
рой выполняется (2), В.֊ произведение вида

г» I),ВЛ(г, г*) = П (I - ^ехр{— ^а(г, гА)}։

При этом Ва сходится лишь при условии (2).
В дальнейшем в работах автора (5Л) был рассмотрен вопрос о 

принадлежности факторов и схр£{ классу А* при /£А’, здесь 
ехр£{ второй множитель в представлении (1). Оказалось, что су­
ществуют (|ункиии /£А', для которых %ьЛ‘ ехр На основе
этого и теоремы А была получена

Теорема В. Класс А* совпадает с классом функций до­
пускающих представление

о

(4)

где {гц}՜ —произвольная последовательность из единичного круга, 
подчиненная ограничению (2), р -произвольная комплекснозначная 
борелевская мера на С, для которой

о

В связи с теоремой Б возникает вопрос о справедливости ана­
лога этой теоремы для классов А*. В теореме 1 дается полный ответ
на этот вопрос. Кроме того, очевидно, что А’СА0, а>0. Указанное
включение строгое. Как заметил М. М. Джрбашян, функция 5.(г) —

принадлежит клаессу Аа, но не принадлежит А’.

В теореме 2 дается полная характеристика тех ф, конечных вариаций 
на |—г, г], для которых функция

принадлежит классу А։’, и тем самым, в известном смысле, указыва­
ется зазор, существующий между А* и Аа.
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Для формулировки основных результатов заметки приведем 
следующее

Определение (см. (’)). Пусть а>0, скажем, что <рр/?(Г) 
принадлежит классу Ле«, если

\я!р

|/|1 + <7(։-Л)
— R

где к- (а].
Теорема I. Следующие утверждения равносильны:

2) / допускает в О представление

/(з) = СК2*к/(г, гДехр
(1 —е/вг)?+։

?>«—!. гЩ.

Здесь С, -комплексное число, X—целое неотрицательное число, 
{г*}]—любая последовательность из й, подчиненная условию (2), 
•^—произвольная функция из

Доказательство теоремы основано на нескольких вспомогатель­
ных утверждениях. Следующая лемма в случае полуплоскости ус­
тановлена в (7).

Лемма 1. Пусть и гармоническая в И функция такая, что

И(1-р)1՜՛

О —к

д'и (ре1 
др*

(6)р^р^<р<^+ею,

Тогда почти всюду существует предел

Нт ц(ре'*) = Ф(е'*), 
р->1—О

причем Ф^Л’а*. И обратно, если {Ч V *, то интеграл Пуассона от 
функции | удовлетворяет оценке (6).

Пусть ®>0. Обозначим через Ф сопряженную с Ф функ­
цию, т. е.

— Пт —
« >о 2֊

(£»(•+«) _ф(вН»-О) 
--- ------------ аг.

2^֊А*

Лемма 2. Если ’» то $!'*•
Доказательство этого утверждения нетрудно вывести из 

леммы 1 и следующего элементарного представления: если ^(г) — 
•« и(г)-{-ёи(г) голоморфна в П, то

Указанный подход позволяет установить аналогичное утвержде­
ние для всех классов Р< 3^>^՛ Учитывая вид пронзведе- 
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НИЯ Джрбзшяня при целых 3 (см. (*)), из теоремы 1 непосред­
ственно следует

Теорема 2. А'лисс Дл՜ совпадает с классом Функций допус 
кающих в О представление - ПН

гое р—целое число: р^> |х| - 1. {**}+' произвольная последователь­
ность и О, удовлетворяющая условию (2), ՛/ — любая функция из 
класса Л ’ ’ * |\»'г' п *

Следующая теорема позволяет получить полную характеристику 
тех функций / конечной вариации на г], для которых 5; при­
надлежит классу Л\ 1

Теорема 3. Следующие утверждения равносильны:
1) Функция

5;(z)«=exp

принадлежит классу /Г;
2) 6 удовлетворяет условию

У-сНсЮ<+ ос

т. е. ։Ь£ V1,
Из теоремы 2 следует, что если функция ехр/ принадлежит 

/Г, то этому классу принадлежит также функция expt/. Пример 

функции S.(z)= exp) ---- ------ ' указывает, что Д« не обладает этим
1(1— гр+’|

свойством. Естественно возникает вопрос о полной характеристике 
тех f, для которых наряду с функцией ехр/ классу Л, принадлежит 
также expt/.

Теорема 4. Пусть /—вещественнозначная функция конечной 
вариации на | п]. Тогда следующие утверждения равносильны:

принадлежит классу А,;
2) о абсолютно непрерывна, а / допускает представление

У-Re/, /€//’
Здесь //’ — известный класс Харди в D.

Институт математики
Академии наук Армянской ССР
Ереванский государственный университет
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Ա. ՇԱՄՈ8ԱՆ

ՆԼա lij|i Г|Г1Ш-^ rpui^juj քփ պասերի սյա րւս մԼ ւորսւ կան ներկայացման մասին

Հողվածում կառուցված է միավոր շրջանում անայիտիկ այն ֆունկցիաների 
պարամետրական տեսքր, որոնց համար

Հ I / • • > 
( | (1 ՜rHy■t-|/(fe,*)|nzr</f<+<*>.

—< о

Ստացված պարամ ետրւսկան ներկայացման մեջ էական ղեր են կատարում 
միավոր շրջանագծի վրա տրված 0. Բեսովի հայտնի ղասերրւ
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