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тригонометрическими полиномами наилучшего 

квадратического приближения

(Представлено чл-корр. АН Армянской ССР А. А. Тллаляном 8/У1 19891

2՜/Пусть т, ?>2г«, х1=.—/=(), 1 1, и пусть /(х)
Ч

2՜—периодическая функция, определенная на множестве {х/}’՜^. Из
вестно, что среди всех тригонометрических полиномов Тт(х) поряд
ка не выше гп наименьшее значение сумме ■■ 

/ о

доставляет полином

7т<Х'/)=—2 /(*») • ^(Х/-*), 
V 1=0

где —ядро Дирихле. Этот полином называют полиномом наи
лучшего квадратического приближения для функции /(х) на системе 
точек {х,}’-0։.

Аппроксимацией функций полиномами наилучшего квадратичес
кого приближения занимались С. Н. Бернштейн (։), М. Д. Калашни
ков (*), Г. П. Губанов (3) и др.

Совокупность всех функций, определенных на действительной 
оси с периодом 2- и удовлетворяющих условию Липшица степени 1 
с константой единица, назовем классом Н.

Обозначим Q(x, //) = sup |/(х)—Т* (х,/)|.<է/7
Нетрудно проверить, что величина С* (х, Н) имеет по х период 

2"/<? и поэтому в дальнейшем можно считать, что 0 х^.2г./'д.
Пусть

Н(х) =
при

при

где || • || —расстояние до ближайшего целого. 
Верны следующие теоремы.
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Георема 1. ДАЯ всех ,ntq^ q>2fn справедливы оценкц

СЛ\Х- //)^|/21n^(w) ±d(m)\h 4-o/_L\
\от/

C^x, A/)^|hr(,n)+d(w)|/

где -(m)= mln(2/n-+ 1, <?-2/л-|) + 1,

r/( m) -
О, при

2
2sln'f— +fl(A'))ln ——, при 2/n-L|՝>^_

/ -(m) 2
В частности, при q=2m + \, x = r,jq

C^x< ^) = d(m)l(qsln-mlq)^ O(—\ 
\m/

а при q = 4^ + 2, x 0,

/2lnt(m)
q • s\n~m'q

Теорема 2. Пусть m,q^, q>2m, —■ -: 1 -afc|0, I], 
q 2՜

при m^oo,

Yin = C4x, H)l(-~ 2 . m֊1 • In/nY
\Sln-a/2 /

Тогда: а) если а—иррациональное или я֊0, то
I Im Ym = 4hz*:
m -*od

б) если i = slp, где s, /7fcN, (s,^) = l, то при

инеем

а при

где

2
P}~ _ “П

li rn Ym > — .
m -• <

ЙЫ'Ут ±^Dr(s,p) = Ar(s,p),

имеем

Um Ym > Л($« P)>

Um Ym 4֊. 
m-o» «’

r=llm p(a).
q -»od

Кроме того, для любого 165

/^(v)<0



/Ն(տ./’) . ^//b
Ar(s> /И.

к. 2/л„+1 s .
существуют m-, qni N такие, что-------------- -— и Pm > m *֊h.

Qn р

Отметим, что остаточный член е„г в теореме ПОННМ8-

ется в том смысле, что существует константа К, нс зависящая от т, 
„|| Кц, л՜, для которой |е,„| <.— .

т

Ереванский политехнический 
институт нм. К. Маркса

Ա. I,. ԳՐԻԴՈՐՅԱՆ
ՖուГ>l|q|iin ||1 լաւ|ացույն Гшпш1|п iiiuij|iii ifninuirl|ման մնա ցորց ի 

ա ս ի մ Ա]տ и ա ի կ (քնահատ ումլւ

Նշանակենք ք[ 2 յԼ֊ պարբերական f ֆունկցիաների ղասր9 որոնք բավարար 
բում են ^իֆշիցի պայմանին Օ, = 1 աստիճանով և 1 Հաստատունով։

Ւ իա են ք

C^x. H} = ^\f(x)-T»m{x, Հ)|-

որտեղ TQm(X' f) f(X) հ>"լն1է!յԻ։uj/' լավագույն քաոակուսային մոտարկման
Լ Ո ան կ (ւււն ա չա փ ա կ ան բ ա if մ անէքամն Լւ

Աշխ ասւ ւսնրամ ուս ու մն ա и իբվում ( С^.(Л', //) մեձուխլսւն կարղը և
ասիմպտոտիկան ■ երբ ГП, Q—*ОС.
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