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Л
Пусть /=[](а*,Л») // мерный интервал в /?"(/15>2). Через |/| 

1-1
будем обозначать его Лебегову меру, а о(/Г֊ диаметр этого интер
вала. Обозначим также

//?(/) = т1п(£>—ц»), .И(/)= тах(6,—а»), 
։<*<« 1<*<л

Скажем, что интеграл функции /(£’(/?") в точке л£/?՛ диффе
ренцируется по /2-мерным интервалам, если имеет место равенство

Известна теорема Сакса (1) о том, что при п >2 существует 
функция /£/?(/?''), интеграл которой не дифференцируется по л мер
ным интервалам в каждой точке хбЯ'1 и, более того, выполняется 
равенство

|1т 4г х^*՝
<нп^° ||| 3 
«е/ /

а также теорема Иессена—Чарцннкевича—Зигмунда (’) о том, что 
интегралы функций класса Л дифференцируются по /2-мер
ны м интервалам п. в.

Возникает вопрос, с какой скоростью могут стремиться к бес 

конечности интегральные средние — |/ в теореме Сакса. Нами по 
ИI *■ /

лучены результаты положительного и отрицательного характера, ко
торые близки к окончательному решению этого вопроса.

Введем возрастающую функцию ?((). /€(<>. °©)» ‘*>0. с усло
виями

I) ?(/)>0, ?(Р)<с?(0 при />а;

2)
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где (7 и а некоторые постоянные. Примерами таких функций могут 
служить следующие: й / < > $ 1 

а(Г)=1п!п/ • In In In / • ... • (In In ... Inf)’, a>l, k 2. 
k

Теорема 
услови ями 1) и

1. Пусть /t^2 и «-(/) -возрастающая функция с
2) . Тогба для любой функции f£L1(Rn) имеем

lim О п. р. х£/?՞.
In՞՜1------ ։

Л/(/)

Теорема 2. Пусть п^2 и

Ф(/)=о(1Г|л՜'/) при /—՝оо.

Тогда существует функция тикая, что

II ш
4(7)-О

при всех x£Rn.

Теорема 1 получается как следствие следующего более общего 
результата.

Теорема 3. Для любой во врастающей функции «(/) с ус
ловиями 1) и 2) при любой Д£։(/?л) имеет место неравенство

где с^>0 зависит только от с(/)_
Теорема 1 может найти применение и теории кратных ортого

нальных рядов. В частности, справедливы следующие теоремы.
Теорема 4. Для частичной суммы /), /г=(£։, ... ЛД 

п< 2. кратного ряда Фурье—Хаара функции /££’((0, D") имеет 
место соотношение

Stt(x, f)—o (1пя-1(п11п k,) х>( min £»)), mln k( -*oo, 
1<7<л 1«<л 1<1<л

где ?(/) — функция из теоремы 1.
Теорема 5. Для (с, 1) средних зь{х. f), k=(klt /гп), п^2, 

кратного тригонометрического ряда Фурье функции Д/?((0, 2-Н 
имеем • ХЛИйС-;

сл(х. /) - о (1пл-'(т1 и Лг,)<р(тIп Л/)), 
1<«л 1</<л

где ?(/)— функция из теоремы. 1.
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min k(֊ оо, 
1</<л



Դ. IL. ԿԱՐԱԴՈ1ՎՅԱՆ

/ 1( /?ո) դասի ֆուեկցիաննբի ււլդդանկյւււ li ինսւեդբալ ւ1’|ւ\փննեբի 
անւ|եբջի դււլդամիսւելու մասին

Հե տ ա ղոսւ վտ մ է, !<ք ե ---

Ո֊չափանի ուղղանկյան է և fl ձ ինչ արտղութ յամ բ կարող ենA ղսւ եք անվերջ ության, երբ էէ(/)—<Օւ
Ստացվհլ են հետե լայ արգ^ունքներր,
Թևորեմ 1, Upb /Z^»2 և ^(/)-ն, է£(#։ անող ֆունկցիա հ.

ոյւը |»ւս>| ս։pա[1 ոնմ I. 
ֆունկցիայի H ա 11'ա բ

1) 11 2) պայմաններին, ապա ցանկացած /(լճ։(/?ո)

11Ո1 
ժ(/)-0 
^6/

։i. p.
Թևորեմ 2. bpb ռ^2 և Փ(ք )=0(ln'1“1O> kpp է- ՕՕյ ապա ցոյու-

թյուն ունի այնպիււի f^L\Rn)i np|i liunfmp
I i m d(/H0 xez bpp x^Rn.

Նջվում են նաև 
օրքժոդոնաչ շարքերին 
մՒէ/է

արդյունքներ, որոնք վերաբերվում են բաղքաչափ 
և ստ ա ղվում են որպես հետևանքներ աոաջին թեորե-

JIHTEPATYP A—Դ ՐԱԿԱՆՈԻԹՅՈ Ի Ն

’ Տ. SaJts, Fund. Math., v. 22, p. 257- 261 (1934). ’ B. Jessen, J. Marcinklewlcz.
A. Zygmuncl, Fund. Math., v. 25. p. 217—234 (1935).
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