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1. Пусть Г —подгруппа группы вещественных чисел R, наделен­
ная дискретной топологией, н О—компактная группа, являющаяся 
группой характеров группы Г. На локально-компактном пространстве 
О, полученном из декартова произведения Сх|0, 1) путем отож­
дествления в точку слоя О'Х{0}, рассмотрим систему функций

{?а}ае։+. Г„ = {«бГ;а>0}; ?в(я • г) = а(а) • га.

Определение 1 Пусть D—открытое множество в Q и /-не­
прерывная функция на D. Будем говорить, что /-обобщенно-анали­
тическая функция или просто аналитическая функция на D, если / 
локально на D аппроксимируется линейными комбинациями функций 
из {fe}fler+.

Обозначим через Д равномерную алгебру на fi, порожденную 
функциями из {?а}аег+- Эта алгебра обладает многими свойствами, 
присущими диск-алгебре. В частности, когда T = Z, Л—диск-алгебра.

Определение 2. Замкнутое в Q множество Е называется 
множеством интерполяции для А, если сужение Д на Е совпадает с 
С(£).

Напомним, что С(Е)—банахова алгебра в sup-норме.
Пусть <<s։, s։) = sup|/(s։)—/(J։)| — метрика Глисона на Q.

I *
Теорема 1. Для замкнутого подмножества Е в ide

{♦} = GX{0}, следующие условия эквивалентны:
а) Е— множество интерполяции для Д;
б) существует о>0 такое, что р(5р для всех sv s£E,

н) сужение А на Е является замкнутой подалгеброй в С (Л).
Отметим, что не каждое интерполяционное множество является 

множеством нулей некоторой функции из А. С другой стороны, ну­
ли функций из А не всегда образуют интерполяционное множество.

Теорема 2. Пусть £՝(/) = /($) = 0} содержится в 2\{*}
для некоторого f^A. Тогда

Е( /) - и Е„
1

где каждое Et является множеством интерполяции.
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Определение 3. Множество Е, /'СЮ, назовем тонким, если 
для любого найдутся окрестность и аналитическая на и
функция / такие, что множество Ер,П совпадает с множеством ну­
лей функции / на С/.

Если /)—открытое множество в У и /—ограниченная аналити­
ческая функция на О\Ь\ где /Г—тонкое множество, то / аналити­
чески продолжается на все т. е. существует аналитическая на 1) 
функция, совпадающая с / на 1Э\Е (см. (1)).

Определение 4. Пусть О-открытое множество в Й. Функ­
цию / назовем мероморфной на О, если

а) эта функция обобщенно аналитическая на где ±՛—не­
которое тонкое множество;

б) функция / не продолжается аналитически ни в одну точку 
множества Е\ . ■ .

в) для каждой точки существует окрестность СЕ н обоб­
щенно аналитическая на П, функция £<;, такая, что функция
'1 • £} аналитически продолжается на все П3.

5' мероморфной в £> функции кроме пулей и полюсов могут 
6,.ть и существенно особые точки, которые образуют нигде не плот­
ное подмножество тонкого множества.

Теорема 3. Пусть 1 мероморфния функция на Ф. Тогда 
найдется обобщенно-аналитическо я в й функция £, £֊_0, такая 
что / • £ аналитически продолжается на И.

В доказательстве этого результата существенно используются 
теоремы 1 и 2.

2 Пусть К - {г£С; 1тг> 0} — полуплоскость, и А°— алгебра всех 
равномерно почти-периодических аналитических функций на /\. как 
хорошо известно, каждую функцию /^Л° формально можно предста­
вить в виде /(’•—V с(а)е'а\ с(а)££.

а>0 • ՝ к С
Алгебра А0 равномерно замкнута на К и, как показали Р. 

Аренс и И. Зингер (см. (’)), изометрически изоморфна равномерной 
алгебре А иа О, порожденной функциями {?"}..</?. (С в этом случае 
является компактификацией Бора вещественной прямой R). Этот 
факт можно проследить и из следующих соображений. -

Рассмотрим А* — сопряженное пространство к А°. Очевидно, К 
естественно вкладывается в А*, и поэтому будем считать, что 
КС А . Пусть К—слабо*-замыкание К в А*. Тогда К —компакт (так 
как К содержится в единичном шаре А*) и существует гомеомор­
физм между К и пространством й =(/Х |0, I |/Ох{0}. Этот гомеомор­
физм порождает изометрический автоморфизм между А0 и А.

Для некоторого множества Е, Ес. К С. А*, положим Ек = Е('К. 
Скажем, что Е является множеством интерполяции для А0, если су­
жение А|/г изометрически (в равномерной на Е норме) изоморфно 
пространству С(Х) всех непрерывных функций ня некотором компак­
те X. Другими словами, сужение Аи на Е (рассматривая А0 как под* 
пространство А**), совпадает с С(С).

Теорема 4. Пусть для некоторых сид Е со-
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держится в |с. ժ| — {г£С; Ժ}. Тогда следующие условия эк­
вивалентны:

а) А — множество интерполяции;
б) существует $>0 такое, что для любых г„ г.бЕь, с, г

в) сужение А на Е замкнуто в равномерна на Е норме.
Теорема 5. Пусть £с|с,^1, 0<с<£/<сю. Для того чтобы 

существовала функция / 0, такая, что /|£=0, необходимо 
и достаточно, чтобы Ел можно было представить в виде объеди­
нения конечного числа множеств интерполяции.

Теорема 6. /— мероморфная функция на 1п\К. Предполо­
жим, что существует такое конечное покрытие |п1/С полосами 
[г/, что на каждом |с,-, б/;| существует пдчти-перис-
дическая функция такая, что / • %1 расширяется на |сь д, | до 
почти-периодической аналитической функции. Тогда найдется 
почт-апериодическая аналитическая в 1п1/( функция такая что 
/ • р расширяется до почти-периодической аналитической !п|/< 
функции.
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Ս. Ա. ԳՐԻԴՈՐ5ԱՆՄերոմորֆ ֆունկցիաների բնւլհանրացում
՛ի ի ցոլք — իրական խպերի 1и^Р1' որոշ ենթախումբն Լ» (]^ն I խմբի 

համալուծ խումբն է, իսկ $2 = 0 |(\Оо]/^Х{0} կամ ալ ական аеГ/={аеГ; 
а ^О} հ ամապասւսւսխսէնում Լ անընդհատ ֆունկցիա £?
լոկալ կոմպակտ աարածութ լան վրա։ Նշված ֆունկցիաների դծտքին կո մ - 
րինացիաներր կոչվում են րադմանգամներ։ Ալն ֆ ունկցիանե րբ, որոնք լո­
կալ մոտարկվում են բարլմ անդամնհ բուի կոչվում են ընդհանրացված , իսկ 
ընդհանրացված ֆունկցիաների հա րտբե բու թ քունն ե րր' մերոմորֆ:

Ստացված արդյունքները Նկարագրում են ընդհանրացված ֆունկցիաների
ին///երպոլյացիոն րաղմություններր ?

Եանուցվում է. 4 Վայերշտրասի թեորեմի րնղ՝անրացում։
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