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МАТЕМАТИКА
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О нулях ядра Сегё

(Представлено чл.-корр ЛИ Армянской ССР Н. У Аракеляном 27/УП 1988)

Пусть многочлены ортонормальны на единичной ок­
ружности 7 = {г;|г| = 1} относительно распределения т/р(6), где р(5) — 
ограниченная неубывающая функция с бесконечным множеством то­
чек роста на отрезке |0, 2-].

Зафиксируем и рассмотрим ядро Сегё

А'л(г. ;)=
п _______

У ®4'0 ®.(г). 
Г-о

При всяком «>0 нули многочлена ©л(с) лежат в круге и= 
= {г; г|<4} (см. (։), с. 14), следовательно, многочлен Кп(г, ') имеет 
точную степень п. , \ I

Известно (см. (*)), что все нули Кл(з, лежат на окружности 
Т и вместе с точкой являются точками сосредоточения п } 1 -точеч­
ной меры на окружности, которая оставляет без изменения моменты 
с0> Г±1.........с±* меры н. точнее:

2к 2к
с*= 1 С е'*вт/р = - Г е'*Мзл, |Л|=0. 1, ... п, (1)

2՜.) 2՜.)о о
л 

где ^л= У;>я);
■> =о

-лл = -։ ■•»Л։ * = 1,2։ •..« и нули Кп(г, .){ 

т,п = «л), мера Дирака.

Обозначим через С(Т) пространство непрерывных на Т комп­
лексных функций. Если у, (п = 1, 2, ...) — конечные положительные 
меры на Г, то символом с!)П-+с1՝{ будем обозначать слабую сходи­
мость: для У/(-С(7՜)

Игл
Л —• >

Пусть </р=р(9)^+^Рз —разложение Лебега меры р, где /?(0)^0 
суммируемая на 10, 2—| функция, а </рл — сингулярная компонента р. 
Справедлива следующая
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Теорема I. Если р(б£>0 для почти всех 0(-|О. 2-| 
У/£С(7) имеет место предельное соотношение

то <Л/я

2։
Нт /[:■")+ +/(--") = 1 Г/(с.'*)^, 
л-х п

о
• с/9 Iят. е. -------V:оп - ..

2~ л 4-1 ~~

(2)

Прежде чем доказать теорему I, сформулируем в виде леммы 
некоторые необходимые нам известные результаты (см. (’)).

Лемма 1. Если /?(9)>0 почти всюду на отрете |0. 2~| то
2-

11т I ' - 0;
Л — х Д

0

0
Доказательство теоремы. Достаточно показать, что

2« 2кл <•
Нт I е'кЬ(1уп= I е'^сЕ), |Л|=0. 1, ... 
Л-•Эв •/ •/ о о>

Имеем 
2ж - 2«

- С^*6г/ря= — V Л— -Ц- ֊[^ 21?4е'’)|։е/=
2*3 л+1 *=0 т,п п-՝ * 3 *. о

о п
2г. 2-.

= —— - Се'*%,^*|(е'։. е —— V 1 ри!?4е'в)=^- .
И 1 2”,) Л-{-1 ч п—|*|_|2՜,

0 О

(3)

(4)

Мы воспользовались равенством (1). Далее

«Ч(е'։)|։^я|< (3)

е">)ау =

/1-И1-Ц 1 [• тКл-|*|(г‘*. 
л + 1 2г] «-1*1+1

2х 2«
«. д~1*Н_!_ 1. Гс.мб^ __1—I I Кл֊|»|(е'։-

л + 1 2п.) м-И 2֊3
з • (1

(6)

1*1 .
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Переходя к пределу в равенстве (4) при п +оо с учетом (5), 
(6) и леммы 1, получим (3).

Теорема 2. Для справедливости предельного соотношения 
(2) необходимо и достаточно, чтобы

Нт ."/ |/ся(г.:)|м:)|֊։ - ։

равномерно (по г) внутри и.
Теорема 2 является следствием следующей леммы 
Ле м м а 2. Пусть {г«^.։СГ, п = 1, 2, ...

п
[1 (£ <*л)| ^.«1 ~

1»1

1 V *(г-2.п). 

Л I

Для того чтобы 

• г/9

необходимо и достаточно выполнение условия

Нт у |Дя(г)|- 1

(')

(«)

равномерно внутри и.
Необходимость. Из (7) следует, что

Пт 1п р |р„(-г)Т = 
п—Ж г

равномерно внутри И.
Достаточность. Так как

ИМ = 5НР 
!/!<։

(9)

то в силу слабой компактности единичной сферы в сопряженном 
пространстве (см. (4), с. 188) из последовательности можно
выбрать слабо сходящуюся подпоследовательность.

Если б/#(6) произвольный слабый предел для {</*„}. то согласно 
(8)

2«

1п|г—е'*|£Ь(8)֊ О,
6

откуда следует
2с

^'*^(6)-О, |А| = 1, 2, .. . (10)

о
Так как тригонометрическая проблема моментов имеет единст- 
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пенное решение (см. (’)), то из (9), (10) получаем, что </.(6)^ —
Чт. ’

Лемма 2 доказана.
(По поводу леммы 2 см. (*), §7,4)

Кнроваканский государственный педагогический институт

Ա. Վ. ԱԲՐԱՀԱՄՅԱՆ

11Լզւոի կորիզի զրոների մասին
'Ւիգուք |ւ(9) շնվադոգ սահմ անափակ ֆունկցիա է որոշված | Ո. 2г] 

միջակայքում: Դիտարկվում է միավոր շրջանագծի վրա րսւո Ժ՚ւ*/» որթոգո- 
նա у րագմ անդ տմնե րի ո հաՀէորդականոէ թլունր ե նրանց համ ապա-

տա и խան 11եգյոի կորիդ(Հ՝

Ո ________
Кп(г, ’.)= V оА(.) ?А(г)է’ =0

Հայտնի է» որ ֆիքսած ^-ի համար (|,| 1), /\л( ,)-/» պրոներր պարդ
են ե րնկած են միավոր շրջանագծի վրա: նշանակենք ք Հ1 }~ով միավոր
շրջանագծի վրա սրնընդհատ կոմպլեքս ֆ տ նէ^/քաների տարածութ յունր։ «ր
խատանքտ 

Թ ե ո
մ ապացա գված է հետե յալ թեորեմր
րեմէ Եյ>ե ս (9)^>0» ն. ա. 0£|Օ, 2~|. ապա ցանկացած Հի Տտ­մաթ (ՀէՇ՝(7)) տեղի ունի ճեւոԼյա| սաէւմանւսյի!ւ աււհչուրյունք՝

1
Нт —V 
« -• >• ո . ։

| Հ(*Պմ0.
6որտեղ Л-1.2, .... /\/։(^)-ի զրոներն են;
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