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I. В работе изучается возможность аналитического продолжения 
голоморфных функции с плюриполярнымн особенностями при условии, 
что такое продолжение есть по некоторой группе переменных. Доказы
ваются аналоги основной леммы Гартогса и их обобщения (см. напри
мер (•)),**

В работе автора (3) доказано, что если функция /=/(г, да) го
ломорфна в области О.՝ О в С" Са и при каждом фиксированном 

функция /„(«»)=/(<։. да) продолжается на всю плоскость Сш до 
голоморфной функции с единственной особой точкой, то / голо
морфно продолжается в область (/? Си,)\$, где 5-аналитическое 
множество.

Аналогичное утверждение справедливо и в случае, когда осо
бенности функции /а(да)-конечное множество точек в Са,.

А. Садуллаев и Е. М. Чирка (4) рассматривали функции с более 
общими—полярными особенностями. Ими доказано, что глобальное 
голоморфное продолжение с полярными особенностями возможно при 
минимальных естественных условиях на множество сечений, вдоль ко
торых есть такое продолжение. В случае, когда эти сечения многомер
ны. а соответствующие исключительные множества плюриполярны, 
справедлива следующая

Теорема 1. Пусть функция / /(с, да) голоморфна в облас
ти ОхОС.Сп.> С^в, л^1, т^Л. за исключением замкнутого и 
плюриполярного в И (з множества 5՜ и пусть' Е~_П— неплюрипо- 
лярное множество. Предположим, что при каждом фиксирован
ном а^Е функция /в(да) продолжается до функции, голоморфной в 
Ст.. за исключением плюриполярного множества особенностей. Тог

да/ голоморфно продолжается в \П <С™)\$, где 5—замкнутое плю- 
риполярное подмножество в I) С”, причем 5П(^Х<з)£5.

(Следующая теорема является аналогом основной леммы Гаргог- 
са для функций с плюрилолярнымн особенностями.

Теорема 2. Пусть функция /—/(~.,ю) голоморфна в облас
ти /) И С?хС"', т 1, л>1, за исключением замкнутого и плю
риполярного в /),'՛.(} мно чсества особенностей 5 и пусть $'={г : г ;• 
> Предположим, что при каждом фиксированном а£О\$'
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функция /(а, ти) голоморфно продолжается в область 6՜ о за ю 
к мечением плюриполярного множества особенностей Тогда / 
ломорфно продолжается в (П О') \ где'З—замкнутое п, пора по
лярное множество в и $Г'(ЛхО)~5.

Доказательство этих теорем получается индукцией по числу 
переменных те. При т = 1 они доказаны в работе Д. Садуллаева л Н 
М. Чирки (*),  >де предполагается голоморфность • < всюду в £) о 
Чтобы применять индукцию, убедимся сначала, что они справедливы 
и в случае, когда / имеет плюриполярное множество особенностей в 
Л <6. Ограничимся случаем теоремы 1. Пусть то«ка Ь\ О такова, 
что £>Х{6}Х$; тогда множество $*-{-: (г, плюриполярно з О*  
Положим £)0=/>\5й и возьмем произвольную подобласть [)х Ь, [],, 
построению существует окрестность ГвО такая, что / голоморфна в 
/),ХК Если непусто, то по теореме 1 из (4) / голоморфно 
продолжается в О։ХС\ вне замкнутого плюриполярного множества 
Ввиду произвольности /),с£)0 и по теореме единственности отсюда 
следует, что / голоморфно продолжается в (£)охС ) 5։, где 5, 
замкнуто и плюриполярно в £>охС^. Так как (А)о С) 5, (Л С) 
\(51и(^йХС)), то / голоморфно продолжается в (О С.) ч5, где 
множество 5 = 51и(5/>хСи;), очевидно, замкнуто и плюриполярно в 
А>ХСШ.

2. Доказательство теоремы 1. Пусть теорема 1 верна при 
ш(сСт и докажем ее для /пт! переменных (тел, гХфС™\С. Пусть 
функция /‘=/(г, те. те') голоморфна в области 2 = Л ОхО Сп> 
ХС^ХСто' за исключением замкнутого и плюриполярного в Й мно
жества 5 и при каждом фиксированном а£Е функция ((а, к՛, те ) про
должается до функции, голоморфной в С”41 С" С-. ։а ис.лю՛ - 
нием плюриполярного множества особенностей. Обозначим через . ,= 
=(£ ХО)\{(г, те): л юХ О'с£) и рассмотрим Функцию /(./, ՛. те) г те 
(а, Ь)(:Е1 —произвольна։! фиксированная точка. Она по условию голо
морфна в й и продолжается до функции, голоморфной в ■ ’. вне по
лярного множества особенностей. Гак как множество £։, очевидно, не- 
плюриполярно в ЛхО, а функция у голоморфна в й\5 по совокупности 
переменных, то по теореме I при т = 1 отсюда следует, что / продол
жается до функции, голоморфной в Й^/ЭхОхСФ за исключением 
некоторого замкнутого и плюриполярного в й։ множества особеннос
тей 5։. Пусть теперь Е'=(ЕхСа. )\5։. где 5,={(г, те') : г в а՝' 
С 5։}. Из плюрнполярности в ~։ следует, что 5, п |Юрнполярно в 
ОхСи , а значит множество Е' неплюриполярно в Л С . Фиксиру
ем произвольную точку (а, с)^Е' и рассмотрим функцию /(а, те, с). 
По условию она голоморфно продолжается в С™ за исключением 
плюриполярного множества особенностей. Таким образом, учитывая, 
что [ голоморфна в Й։\51։ по индуктивному предположению заклю
чаем, что / голоморфно продолжается в (Е)ХС™ С > ՝՝• гДе 
замкнуто и плюриполярно в О С'“ ■. Легко также видеть, что 5 
П(^ХС)С75.
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Из теоремы 1 следует геометрическое утверждение о голо
морфном продолжении с плюриполярными особенностями вдоль се
мейства комплексных прямых, прохо хящих через фиксированную 
ТОЧКУ. *

Следствие 1. Пусть функция /=/(г, да) голоморфна п еди
ничном шаре Вп 1С ^'=С''ХС :г-, за исключением замкнутого и 
плюриполярного в В'' -1 множества 5' и при каждом фиксиров ином /. 
из некоторого неплюриполярного множества Ес.С" функция /(> да, да) 
голоморфно продолжается на всю С, за исключением полярного 
мнокеств) особенностей. Тогда / голоморфно продолжается в Сп+’\ 
\5. где 5'—замкнутое плюриполярное множество в Сп ’ и 5|'"|Я(’+։С1 
С$. *

Доказательство с помощью дробно-линейной замены координат 
с’=г да, да—да՛ сводится к теореме I (см. также следствие 3 в (’)).

Следствие 2- Пусть ЕаСпг и /лДС”—не пл ю ри полярные мно
жества и функция /=/ (?, да) голоморфна в некоторой окрестности 
ЕХ.Е. Если любая из функций ((а, да), а^Е и /(г, Ь), Ь^Е, продолжа
ется до функции, голоморфной в С™ (соответственно в С") за исклю
чением плюриполярного множества особенностей, то / продолжается в 
С";/" до голоморфной функции с плюриполярным множеством осо
бенностей.

Доказательство очевидно.
Доказательство теоремы 2 по существ}- такое же, как тео

ремы 1: доказывается справедливость теоремы 2 из (4) в случае, ког
да т имеет плюриполярные особенности в и применяется ин
дукция. *

3. В заключение приведем две теоремы о голоморфном продол
жении со специальных подмножеств для функций с аналитическими 
особенностями.

Теорема 3. Пусть П^П~Спг и области, Е"ИХ и
Е~Иу—плюрирегулярные компакты, х¥=(/)Х/г) Хб) и 5—ана
литическое множество в ОгХ(7։. Пусть функция (г, да) голо
морфна в области (О1<0։)\5. Предположим, что при любом 
фиксированном (а,Ь)^ЕхЕ

а) функция /~(ал1՝) продолжается в область С до голоморфной 
функции с аналитическим множеством особенностей;

б) функция Ь) продолжается в область И до голоморфной 
функции с аналитическим множеством особенностей.

Тогда / голоморфно продолжается в У\5, где й - оболочка 
голоморфности X, а 8—аналитическое множество в й, причем 
5и(Охб)с5.

Оболочка голоморфности множества X описывается с помощью 
экстремальной плюрисубгармонической функции ш( • , К, П) множе- 
жества К относительно области 6/:□={(?. да)££>ХО : “(*,  Е, I)) 1 -ш(да 
Е, С)<^—1). Аналогичная теорема справедлива и в случае, когда голо
морфное продолжение с аналитическими особенностями рассматрива
ется по каждому переменному в отдельности.
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Теорема 4. Пусть П1С.Сг_Г область, Е,^О ^относительно 
замкнутое регулярное подмножество и Х—(И1 /։х р > 
и(^1Х ... Х£\-|Х£Л). /=1,2, .... л. Пусть функция ...... г )
голоморфна в некоторой окрестности И множества Е=Е 'К 
за исключением аналитического в И множества 5. Предположим 
что при любом фиксированном а(-Е функция /(«։ ,,
0/1. .. ., а л) продолжается в О/ до голоморфной функции с ана
литическим множеством особенностей. Тогда / продолжается в 
оболочку голоморфности ‘2 множества X до голоморфной функции 
с аналитическим множеством особенностей $ и 8 С

В случае функции с плюриполярными особенностями в условиях 
теорем 3 и 4, как показали А. Садуллаев и Е. М. Чирка (4), удается 
лини» доказать, что 7՜ продолжается до функции, голоморфной в не
которой окрестности множества X за исключением некоторого плю- 
рнполярного замкнутого и плюриполярното множества особенностей 
Продолжение в оболочку голоморфности £2 в случае функций с ана
литическими особенностями следует из работы Г. Длуски (’)*,  где он 
доказал, что если функция / голоморфна в некоторой области П С՞ 
за исключением аналитического в И множества особенностей 5. то / 
продолжается в оболочку голоморфности области [) до голоморфной 
функции с аналитическим множеством особенностей 5, причем 5 

либо 5=0

* Как недавно сообщил мне Е. М. Чнрка. .еорема Длуски справедлива и в слх 
чае функций с плюриполярными особенностями Следовательно, для этих ф.нкпнй 
справедливы также теоремы 3 и 4

Автор весьма благодарен Е. М Чирке и А. Садуллаеву за ломоть 
в работе.
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Մ. Վ ՂԱՏԷԱՐՏԱՆ
Рш զմւս քևԼ ниц ի(՚, եզակիու р |ււ ւններ ունԼցուլ ֆունկց|ւսւնI.ր|ւ նոլոմորֆ շարունակության վերաբերյսւ|

Հոդվածում դիտայւկվոլմ են բադմ ա բ ևե ոա յին եզակիություններ ունեցող
ֆունկցիաների հոլոմորֆ շարունակության որոշ հարցեր, երբ այդպիսի շա
րունակության աոկայությունր հայտնի Լ փոփոխականների մի որևէ խմբով։ 

հիմնական արդյունքներից մեկ/ւ հետևյալն խ 
Թևորեմ։ Դիցուք ֆունկցիան Տոլոմոքֆ Լ £) (սՀԼՇՀ

ХС™ տիրույթում բացի փակ և բազմտքևհո ային ձ բազմությունից к ԷՀՀԼՌ քազմու թյունք բազմաբևեռային չ1՜: Ենքազքենք, пр ցանկացած ֆիքսած а£Е կետի Տամ՜աք /(</,«/) ֆունկցիան ււո|ոմւ։[ւֆ շարունակվում I. С"' քացի ոքև1. բազմաբևեռային եզակիությունների բ։ս<լ՚1ւււթյո> ն|’9: 1^յ՚1 *)եպքում'Հ-ը  հոլուքոքֆ ոսքունակվում I. (И С ) \'Տ, որտևղ Տ-ը մի 
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փակ ршqifiupևոայ|ւն ըազմ՚ուpjnxG I. D <C ’-ում, ընդ ոըում SP(DX

օ)~տ.
Բացի ղրանից հարքածում րերվում են նաև մի քանի ավհ(ի րնղհանսւր 

ար/քյունքնԼր ան ա//' տ ի կ Լ qut // ի ո ւթ յո ։Նն Լրո։( ֆոլնկցիան 1>րի Հոլոմորֆ շարու
նակ ութ յան մասին։
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