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Задача об абстрактном описании мультипликативной группы по
ля—одна из старых задач алгебры. «Большой проблемой является опи
сание тех групп, которые могут быть мультипликативными группам!! 
полей» ((*). с- 379). В настоящей работе с помощью сверхтождеств 
(предварительные сведения о сверхтождествах см в (г)> характеризу
ется класс мультипликативных групп полей.

Множество всех бинарных операций, определенных на (^, обозна
чим через и, следуя Манну (3), на этом множестве определим сле- 
д\юшую операцию: А ■ В(х, у) = Л(х, В(х, у)|, где Л, х, урф. 
Множество А*. —моноид относительно этого умножения, в котором 
совокупность всех обратимых справа операций множества О образу
ет подгруппу. Операция Е(х, у)=у—единица полугруппы А՝^.

Гомоморфизм ©:Г-»А? из полугруппы Г в полугруппу Р^ на
зовем бинарным представлением полугруппы Г. Если задано бинар
ное представление полугруппы Г, то элементы из Г действуют на 
множестве С} как бинарные операции. Следовательно, множество Q 
становится бинарной Г-алгеброй с тождеством а • 3(х, у) а[х, 
у)], называемой бинарным Г-полигоном. Если эта Г-алгебра удовлет
воряет сверхто/хдеству ад,=да։, то будем говорить, что исходное пред
ставление удовлетворяет этому сверхтождеству.

Если Г —моноид с единицей то в определении его бинар
ного представления добавляется условие ©(с) = А, или в соответству
ющем бинарном Г-полигоне — условие е(л, у)«у.

Пусть Г —полугруппа. Бинарное представление © : Г—*Р& называ
ется:

1) обратимым справа, если соответствующий бинарный Г-поли- 
гон обратим справа, т. е. для любого а(Т и для любых а, урав
нение а(а, х) = д имеет единственное решение

2) точным, если гомоморфизм ? —мономорфизм;
3) транзитивным (0-транзитивным), если для любых а, Ь, 

. существует а£Г такой, что а(д, Ь)=а
4) 1-транзитивным, если для любых а, Ь, с(Р, где арЬ. су

ществует а£Г такой, что а(п, —
5) 2-транзнтивным, если для любых а, Ь, где Ь=£а^с, су

ществует а£Г такой, что а(а, Ь)=с,
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6) 3-тра «активным, если дли любых попарно не-авиы.ч элемен
тов а, Ь.с(& существует такой а^Г, что а(а, &)=с;

Предложение 1. Если Г—группа, тогда любое ее бинарное 
представление обратимо справа.

Предложение 2 (бинарная теорема Келн). Каждая полу
группа имеет тонное бинарное представление, удовлетворяющее 
сверхтождеству Х(х. у) = Х(г, у).

Теорема 1. Моноид является группой тогда и только тог
да, когда он имеет точное 1-транзитивное (I 0, 1,2. или 3) и 
обратимое справа бинарное представление, удовлетворяющее 
сверхтождеству левой дистрибутивности

А'|х, Г(у, г)] = У1А(х, у), Л'(х, г)|. . (<],)

Бинарное представление полугруппы I называется регулярным, 
если оно точно, /-транзитивно (1=2 или 3), обратимо справа и удов
летворяет сверхтождеству левой дистрибутивности (с1։).

Следствие 1. Моноид является группой тогда и только 
тогда, когда он имеет бинарное регулярное представление.

Теорема 2. Моноид является мультипликативной группой 
некоторого поля тогда и только тогда, когда он имеет бинарное 
регулярное представление, удовлетворяющее сверхтождеству 
идемпотентности Х(х, х) = х.

Группа Г называется сверхидемпотентной (гиперидемпотент- 
ной), если некоторое ее бинарное регулярное представление (су
ществующее согласно следствию 1) удовлетворяет сверхтождеству 
идемпотентности.

Следствие 2. Группа является мультипликативной груп
пой некоторого поля тогда и только тогда, когда она сверхиде ч- 
потентна.
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ՅՈՒ. И. ւրՈՎՍԻՍՅԱՆԴերնա |նու բ |ուն6եր և խմբեր
Դաշտի արտադրյալին խմբի նկարադրութ/ան խնդիրը հանրահաշվի ամե

նահին խնդիրների ց մեկն է։ Աշխատանքում ներկայացվում Է այդ խնդրի լու- ժ ում ր դերն ույն ութ յունների օդն ութ յամր։
I) ահմ անվ ում Լ կիսաիէմրի երկտեղ ներկայացման դա դափ ար ր և այդ 

ներկայացման երեր Հատկությունների օդնությտմր տրվում Լ խմբի նկարա֊ 
դիըը* Այնուհետև այ*1 Հատկություններին ա վ ելա ցն ե լո վ ինրնա \ ամ ցնկնման

դերնոլյնութ յանց է ստանում ենր դաշտի արտադրյալին խմբի նկարագիրը։
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