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Пусть £2—компакт в пространстве С", л>1, Д(£2) —пространство 
о

функций» голоморфных по внутренности О и непрерывных в О. снаб- 
женное С(£2)-нормой, Р(£2)—замыкание п норме С(2) множества 
всех голоморфных полиномов, Р(£2)СЛ(£2).

Принципиальным является вопрос о равенстве Р(£1) = А(-) (♦), 
важный и сам по себе и для различных приложений.

В случае £2сС эта задача была решена в работе С. Н. Мерге- 
ляна (*).

Известно, что при л>1 равенство (*) может не иметь места ла
же для лсевдовыпуклых областей 2 с Сх-границей (’). Очень полез
ными являются достаточные условия (*), выраженные в обозримых 
терминах. В (’) было установлено его выполнение для строго псев- 
довыпуклых областей с С*-гладкой границей, звездообразных отно
сительно какой-то внутренней точки (множество 2 называется звез- 

, дообразным относительно точки Д££2, если из следует Д+/(г— 
I — АК&, 0</<1).

В настоящей работе класс областей £2 с обсуждаемым свойством
расширяется.

Введем необходимые обозначения. Если множество £2сСп зада
ется условием £2 = {г£Ся: р(г)^О}, где р(г)£С(Ся)—вещественная 
функция, то положим £2(։) = {г^С'': —еСр(гХв}. Для функции р£ 
£С*(СЛ) полагаем
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Для строго лсевдовыпуклых областей £2 с С’-гладкой границей мож
но определить функцию р, для которой £2 = {г : р(г)<0}. таким обра
зом, что эрмитовская форма /Л(г; • ) будет положительно опреде
ленной при а значит, и для г£2(е) при достаточно малом е.
Это показывает, что в нижеследующей теореме 1 о наследовании 
свойства (*) при гомотопиях с дополнительными ограничениями тре
бования на функцию р(г, X) не являются неестественными.

Теорема 1. Пусть £20, ^—ограниченные псевдовыпуклые об



ласти с С*-гладкой границей, й7 — {геСл: ру(г)^О}, /=0, 1, со сле
дующий и свойствами:

1. Существуют числа е, 6, Д^>0 и вещественная функция р(г, X), 
2( СП, >-£[0. 1 ], такие, что - ’

а) функция р(г, X) дважды гладкая по и непрерывно за
висит вместе со всеми своими частными производными до второго 
порядка включительно от л£[0, 1];

Ь) р(г. О)=ро(г), р(г, 1)=р։(г);
с) К\р(*. М|>3 для гСЙДе), >€[0, 11, где Йх={*€Сл: р(г,
(!) /п(Ол(е))>Д, к£[0, 1]. I
2. Справедливо соотношение Р(£20) = А(£20). Тогда

Р(2։)=А(Й1).

Построение гомотопий с дополнительными свойствами а)—<1) из 
теоремы 1 представляет отдельную задачу. Приведем более конкрет
ные результаты, полученные применением теоремы 1.

Теорема 2. Пусть £)ССЛ—ограниченная строго псевдовыпук- 
лая область с С2-гладкой границей, звездообразная относительно 
какой-то точки, область £2 биголоморфно эквивалентна И, при
чем голоморфные отображения Ф и Ф՜’, связывающие О с Й, С2- 
гладки вплоть до границы. Тогда Р(О.) = А(£1).

Условие о С4-гладкости отображений заведомо выполняется, ес- 
О о 

ли О и (2 имеют О-границу и биголоморфны внутренности О и й 
((«). гл. 8).

Для формулировки следующего результата введем еще ряд 
обозначений. Пусть £2—ограниченная область в Сл, А2(Й)—гильбер

тово пространство всех голоморфных в О функций, суммируемых с 
квадратом по мере Лебега в £2, {9,}—полная ортонормированная сис
тема функций в А2(й). Положим

п
Комплексным уравнением Монжа—Ампера относительно поло

жительной функции в строго псевдовыиуклой области £2сСл на
зывается уравнение

бе! (-------=— ) =спУц,
\ дг)дгь /

где постоянная сп, зависящая только от л,—некая стандартная посто
янная.

Известно ((♦), гл. 11. 12), что для строго псевдовыпуклых об
ластей £2 с Сл-границей существуют и единственны функции Ха(г, С) 
и т'о(г), причем г), 'и^(г)—н ос при г-*д£1.

Теорема <3. Пусть £2 —ограниченная строго псевдовыпуклая 
область с Сл-границей. Обозначим через И(г) какую-то из функ
ций К_(г, г) или Уя(г). Предположим, что для функции Цг) вы
полнено следующее:

минимальное значение функции И(г) достигается в единст
венной точке г0б2;
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если то у1/(г)тьО.
Тогда Р(П) = Л(О) и это равенство справедливо Оля любой 

области 12 с С*-границей, биголоморфно эквивалентной й.
В качестве примера приложения теоремы 3 приведем шар {|?| 

•СИ (1/(г)==с'л(1 — |-г|։)՜"՜1) и биголоморфно эквивалентные ему об
ласти.
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I1 ш ({մ ш Г։ q ԼԱ if ն ե г |ւ հսււ| աօարսւշտփ փակումթ խիստ ii| и ե q ո ո ւ ո ո ւ ց ի կ տիրույթներում
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Թող Q-Ъ պսևդոուոու ցիկ աիրուլի} (Լ'}֊ամ! Թող Д(С)*Ь
հոլոմորֆ ե Հէ֊ում անրնդ >’ատ ֆու ն114(,անհրի դասը, իր я» կ

նշանակի բոլոր հոլոմորֆ բա //մ անդամնե րի փակումը հավասար
չափ նոր d ով t

Հոդվածում բերվա</ են րավարար 
■4(Զ) և P(Q) դասերը համընկնենք

սլալ»! աններ ալն բանի համար, որ
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