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1 . Рассмотрим класс I) аналитических в единичном круге 
функций /(г), имеющих конечный интеграл Дирихле

I 2г

6 о
Множество {г,} называется множеством единственности для 

класса /), если не существует функции /££) (/ 0), для которой 
/(г,)=О.

А- Шапиро и Л. Шильд в (։) совершенно новым методом уточ
нили прежний известный результат Л. Карлесона (2) и доказали, что 
если последовательность точек в единичном круге удовлетворяет 
условию

£о-10£(1-|2Ф
то существует функция /е/Э (( 0), которая становится нулем на 
этой последовательности.

В работе (3) построена последовательность {гД в единичном

круге, которая удовлетворяет условию 00 > и ню акая
V — I

функция ДО не может стать нулем на этой последовательности, 
если /^0.

В работе (4) автора был введен класс £>2{«>}, который содержит 
в себе класс О.

Пусть положительная, непрерывная и неубывающая на |0, 1] 
1 Г9

функция <•> удовлетворяет условиям ю(0)—1, I -сю.
о

Скажем, что аналитическая в единичном круге функция /(г) 
1 2г 11

принадлежит классу /Л{и}, если I I Л(р)|/Чр*‘ч)|2Р^Р^7 < 00, где
о о 

I

/7(Х)= у 0)(/)б2/, 1).
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В работе (4) были д< казаны следующие теоремы. 
Г еорем и А. Произведение Бляшке

при условии

В( 7) - ц к_ ьд ։
*=■ 1—2 • 2 к 2/։ ’ 

1 
<*■ г՝
V I ш( х:)дх<^ оо принадлежит классу Е)2{ы}. 
и=\

|г/г1

Теорема В. Если ?(/) некоторая непрерывная функция, для 
которой <р(0)=0, ?(О>0 (/^>0), то существует множество един

{г,} для класса £)2{<л>}, удовлетворяющее условиюственност и
1

{гД (0<Дг.,|<Д) некоторая последовательность точек в

единичном круге, то условие ^(1 |г,|)<^оо необходимо и достаточ-
=.-1

но, чтобы существовала аналитическая и ограниченная функция в 
единичном круге, удовлетворяющем условиям /(г7)»ь0 и /(0)^1.

Для классов И и ситуация меняется, необходимое и дос
таточное условие на {г,} не существует. Для класса О это доказано 
в работе (5), а для класса О2{.о} это показывает утверждение, дока
занное в конце этой заметки.

Сперва докажем следующую лемму.
Лемма. Для любой последовательности Гл(0</*<Д) есть 

целые пц такие, что

2_ > 1 ±
Аг п/г • Л(гл) /г

Доказательство. Пусть А//г множество тех целых п, кото-
1 _ /7

Л(а) /г

множество № не пустое и ограничено.

рые удовлетворяют условию

'Г 1 \ 1
I а к как ------ >1, то

Пусть /гл = тахтУ*, тогда
1 1 . 1 I

Пъ • Л(г*) "А? («л-1-1) • Л(гЛ) 2 • «л • Л(^л)
Следствие. Если <?(/) непрерывная функция ?(0)~0 и <?(/)> 

>0, то существует гп, 0<>л<1, таких, что

V //(гл) = оо, но 
/1 = 1

Действительно, для любого /г выберем 5*, 0<С$*<Д, так чтобы

ПО

?(1— ֊ч)< — » з «л выберем, как в лемме. Тогда 
/г3



Теорема. Существует функция f( 0)С/Л{о»}. нули которой 
удовлетворяют условию

l7/J

//(/)
тогда из следствия

леммы получим

У (1-|гл|)<оо и
Ь I

Предположим теперь, что аг"гЛ = О, Л = 1,2, ... и составим произ
ведение

Получим

Ռ

Отсюда ясно, что функция /(г) = (г— 1 )2 • Ч'(г) имеет ограничен
ную производную и. следовательно, удовлетворяет условиям теоре- 
м ы.

Ереванский поли технически ii 
институт нм. К. Маркса

Վ. U. ՋԱՔԱՐ6ԱՆ

11՛իրհխIեI) տիպի սահմանափակ ինտեղրւս| ունեցող ֆո։նկ<յ|ւաներ|։ 
զերոների մասին

№ող (0,1 J մ իջակա յքում անրնդհատ, ոչ բացասական և չն վա դոդ

ֆունկցիան բավարարում Լ հետևյալ պայմաններին

Այս ֆունկցիայի 
!ր Դիրի խլեի տ ի պ ի 
ների դաս։

w(0)=l. j ւ.)(ր)մր<Հ сю.
6

միջոցով, նախկինում, հեղինակի կոդմից 
սահմանափակ ինտեգրալ ունեցող

սա մանված 
ֆուն կցի ա ֊

ֆ ու ն1/օՒ Ш ք

պ ա յմսւնին ։

ապա ցուցվում է, որ դոյություն ունի

V I ш(л)г/х=4 о©
/с “ 1 I)

1гл1
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