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О множестах пика гладких фу нкции в поликруге

(Представлено академиком АН Армянской ССР М. М. Джрбашяном 2/Х 1986)

Пусть ип — единичный поликруг в пространстве Сл: ип—[г^С,п\ 
|^|<1» 4—1»..., л}, Г" — его /г-мерный остов, Д*((/л) —класс функций, 
голоморфных в ип, у которых все производные до £-го порядка 
включительно непрерывны па И'1. Гладкое подмногообразие М осто
ва называется интерполяционным многообразием, если для каждой 
точки р£М пересечение касательного пространства ТР(М) с замкну
тым конусом Кр в 7\(ГЛ), образованным касательными векторами
д 

^1
где 0/ = а:^г/, /=1, п, удовлетворяет условию

КРПГР(М)={О}.
Множества пика равномерной алгебры А°(С/п) хорошо изучены 

(см., например, (’)). Случай гладких функций рассмотрен в (2), где 
показано, что всякое компактное подмножество интерполяционного 
многообразия класса Ск является множеством пика для Лл-4(/7л). 
Основным результатом настоящей работы является следующее ут
верждение:

'Георема. Всякое компактное подмножество интерполя
ционного многообразия М класса Ск (6^5) на остове поликруга 
ип является множеством пика для Ак~6(ип).

При доказательстве используется метод» приведенный в (3) и 
соответствующим образом приспособленный для случая поликруга. 
Для заданного компакта сперва строится так называемая
„почти аналитическая" функция пика В(г).

Лемма 1. Пусть М—то же, кто в теореме, К—компакт на 
Л1. Тогда в некоторой окрестности П этого компакта существу
ет функция Р^Ск(&) такая, что

а) Л(г)—0 тогда и только тогда, когда ;
б) дР-Ъ на М, более того, дР(г)=о(д(г, М)к~}), где сЦг, М)-~ 

расстояние между г и /И;
в) Ре/?(г)^сб/(г, Л4)2;
г) |Р(г)\^сс1(г, М), где с— абсолютная константа, |0.
Отметим» что в случае строго псевдовыпуклой области оценка 

|/՝(2)| получается несколько иная (см. (4)): \Р(г)\^сс1(2, М)2 вдоль 
комплексного касательного направления.

Рассмотрим замкнутую дифференциальную форму тина (0,1)
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Р(г)’ где л(г) бесконечно дифференцируемая, финитная в О

функция, А(г)-1 в некоторой окрестности компакта Л' и 0^л(г)^1.
Лемма 2. А равнение ди — £ в области 1/п имеет решение 

//(г), бесконечно дифференцируемое на множестве 0п М и удов
летворяющее оценке

Оеи(г)~ о(а(г, Л4)*-И-5). (1)
2п

Здесь р~(р^ ,»/лЛ—целочисленный вектор, |/?|« У р* и
Л==1

ррц(г)^ д1р1и(г)
дгрр ... ... дгри* И 1 Ц

Решение гг(г), допускающее оценку (1), выписывается весовой 
формулой, которая получена в (5). В случае п^2 эта формула имеет 
вид

р , /1—1*1® \Э»к2(гРи^л(^—ЦМ1
2*1

(г։'ХО,
|г։|>К.1

Здесь и Зг произвольные неотрицательные числа.
Доказательство теоремы проводится по следующей схеме. Функ-

ЦИЯ

где является решением ^-уравнения с оценкой (1), очевидно,

голоморфна в ип. Далее, Ре^(г) = /(г) ——— — Рем(г).

/г^5 и /7= 0 следует, что и(г) = о(д(2, /И)), т. е. и(г) ограничена на 
(Уп. Поэтому с учетом в) и (1) имеем —тахрей(г)^>֊ое.

Добавив в 
константу,

случае необходимости к функции и(г) соответствующую 
можно считать, что

(2)

Функция



является искомой; она голоморфна в и՛1, и, как следует из (2), 
₽е/(г)>0 при г^ип\К. Из (3) следует, что нули /(г) совпадают с 
нулями Л(г), т. е. с множеством К. На множестве 17п\К функция / 
принадлежит классу Сь. Вычислив производные Г)р/ и используя 
оценки (I), убеждаемся, что /£ДЛ”3(67Л).
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.^ազմաշրջանում nqnrlj ֆունկցիաների պհկհ բազմությունների մասհն 
4

Г ի ցոլք Լյ֊ը С4 տարսւձ ութ լան 
վ ր ա ցանվող ին տ ե ր պ ո լ լա ղ ի ոն րա

քան չլուր կետ ում /И֊ ի շո շ

շրջան է, հ\1~ր նրա հենքի 
1ւն էէ in I սինքն լուրա֊

տ ա

Ժ9
տող։

P

վեկտորներով աոտգացած փակ կոնի հետ մ իայն մեկ կե-
P

/А^’ ( է;ո )~սվ նշանակվում է է) *~ում հոլոմորֆ և Un֊ni. 

անընդհատ ած ան ց լա լնե ր ունեցող ֆունկցիաների դ
մ մինչև k՝րգ 
ասր։ Հոդված ի

հիմնական արդյունքը *ետելաքն է. եթե 1\\^ը պատ 
(յ՝ դասին, ապա կամայական 1\ (3՜ № կոմպակտ բազմ 
է պիկի բադմութ լան ։՜’(£/'7) * ի համար։
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