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I (а). Как хорошо известно, полное решение проблемы Ж. Адама- 
ра о квазианалитичеоких классах дается теоремой Данжуа—Карле- 
мапа ( 1-։). ЛА. М- Джрбашяном (6) была поставлена проблема рас
ширения понятия квазианалитичности, сводящаяся при 7 = 1 к класси
ческой проблеме Ж. Адамара и заключающаяся в следующем.

Пусть последовательность положительных чисел и Т(г) = 
=8ир{г'7/И„ : Для заданного значения т>0 какими должны быть
подклассы С1{Л4л}сС{Л1л} на данном промежутке /с(—оо, +оо) и 
простейшие функционалы Ь1/(п—0, 1....), чтобы лишь при условии

Г 1пТ(г) . , /1Ч
I /• 1-1-7

для любой функции /€СТ{Л4Я} из равенств
£т/=0 (/1=0,1,...) (2)

следовало тождество /(л)=0,
В исследованиях М. М. Джрбашяна был открыт метод, поз

воливший дать полное решение этой проблемы.
После введения более удобного параметра « = (1—т)/(1+т) (—1<՜ 

<Са<С1) соответствующие классы единственности были названы а-ква- 
зианалитическими.

(б). В работе М. М. Джрбашяна и Г. С. Кочаряна (10) была 
рассмотрена задача, аналогичная проблеме (1)—(2), для определен
ных классов функций, аналитических в угловых областях вида Д7= 
= {«: |Агдг|<1г/(27)}(у>0), лежащих на римановой поверхности 
функции Ьпг.

Для значений параметров 0=Са<П и -^>0 в работе (10) были 
введены классы С<’){ДТ} функций /, голоморфных в Дт и таких, что 
¥Т1>Т

։ир{(1 + |г|в'п)|/<Л)(г)|}<+оо (п, /га=0, 1, ...), (3)
4Т1

а также их следующие подклассы:
1) С«{ДТ; Мл} функций ДС։“>{ДТ}, для которых
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sup{(l+«k|։)l(я=1, 2, ...); (4)
A-

2) С*{ДТ; Afn} функций /бС^ЧМ՛ для которых
5ир|^/(г)|<ЛВяМя («= 1, 2, • ■ •), 1/р= 1—’. (5)
4т

где константы А=А(/)>0, В = 5(/)>0 не зависят от л.
При этом (10) для функций /бС«вЧдт}. если 0<։<1, то

«.(f'ArgZj

= 1֊ ' (С-г)“"֊1/<я)(С)сГ, (л = 1, 2, .. .)• (6)
Г(ал)J 

z

В работе (10) единственность функций связывалась со значения
ми функционалов

+=С
pla-пд Р /

£)я/р/(0 • g/S)՜^—j ] /(")(reze)ren-J Q&|<—, л>0

и были установлены следующие теоремы.
Теорема А. 1°. Для того чтобы класс Са{Д7; М„} (0<а<1, 

7>0) обладал свойством (а; ^-единственности, т. е. чтобы для 
любой функции /€Са{Д7; 7ИЯ} из равенств

Д»/р/(0 • е'») = 0 (|0|< —; « = 0,1,..Л (8)
\ 2т /

следовало тождество Дг)=0, г£Лт, достаточно условие

Г 1пГ(г) , , (111 1—“I՜1 /пчI ,,,, -/-^г = +оо, х = 1+а+------ . (9)
I ;■։+(։— ®)։ | у ]

2°. Если интеграл (9) сходится, то существует нетривиаль
ная функция /€С£*ЧДЛ удовлетворяющая условиям (8) и такая, 
что

зир|/(">(2)|^Д5"Л4л (л = 1,2, ...). (10)
4т

Теорема Б. Для того чтобы класс С*{ДТ; УИл} (0<а<4, 7>0) 
обладал свойством (а; ^-единственности, необходимо и достаточ
но условие

Г 1пТ(г) .) -7Гй2-‘,г=+~- <н>
Отметим, что при а«=0 обе эти теоремы переходят в следую

щую теорему Р. Б. Салинаса (и).
Теорема В. 1°. Пусть /(г) ограничена и аналитична в Дт, 

удовлетворяет условиям (10) а
ДлЧ0) = 0 (л = 0, 1,2,...). (12)

Тогда /(г)=0, г^,։ если
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Г 1П Т(г)
3 г։֊т/а-И) с1г= 4-оо. (13)

2\ Обратно, если интеграл (13) конечен, то существует 
ограниченная и аналитическая в Д7 функция /(г)=0, удовлет
воряющая условиям (10) и (12).

2(а). Отметим теперь, что без всякого изменения всего метода 
решения проблемы в целом, предложенного в исследовании М. М. 
Джрбашяиа (’) и примененного в дальнейшем в работах (м-ид’), мож
но предельно расширить ранее введенные классы С4ДТ; и С*{Д7; 
/И„} (0^а<1, 7>0) с тем, чтобы они были непосредственно ассоци
ированы с функционалами единственности (7). В предлагаемой работе 
мы формулируем критерии (а; -^-единственности соответствующих 
классов и полученные результаты распространяем также на значения 
параметра — 1<а<0. При этом устраняется также расхождение меж
ду необходимой и достаточной частями теоремы А.

(б). Пусть — 1<а<4 и 1/р=1—«. Для значений (Ха<^1 опреде
лим операторы по формулам (6), а если —1<з<^0 и я>=1, поло
жим

ос(г'Агег) 
1

П(И֊“)«]
Очевидно, что при — 1<а<Т), я^1 и |0|<?п:/(2т)

£>«/₽/(0 ■ е'°) = П(1+я)д] | /^(ге'^+^аг. (15)
О

(:-г)<1+»)л-1/<2п)(',)с('. (14)

Обозначим через ^’’{Д,} ( — 1<3*<1, т>0) класс ограниченных 
и аналитических в Д7 функций /(х), для которых интегралы (7) или 
(15) абсолютно сходятся (соответственно при 0</х<^1 и —1<^а<^0).

Через С«{Д7; М„} ( —1<а<1, ֊£>0) обозначим класс функций /Е 
для которых выполняются условия (10).

Теорема 1. Для того чтобы класс С„{Д7; Мп} (—1<а<4, 
у>0) обладал свойством (а; ^-единственности, т. е. чтобы, для 
любой функции /^С«{Д7; ДМ из равенств

£>«/₽/(0 • е'«) = 0 /^К—; « = 0, 1,2, ...\ (16)
\ 2-Г /

вытекало тождество /(г)=0, гбД7, необходимо и достаточно ус
ловие (9).

Теперь обозначим через С*<“){Д7} (— 1<а<1, а=/=0, у>0) класс 
функций /(х)бС։,՝>{Д7} таких, что:

1) если 0<а<1, то ¥&0 (0<3>0<—/(2-у))
8»

Пт - /?дя ( |/<л>(Ке'®)|йН)=О; (17)

-8.
У?-»+с

149



2) если —1<а<0, то А &0 (О<&о<^՜ (2?)) 
»<,

Ит Л<1+”“ [ |/<2л)(Ке'։’)|АГ»=0. (18)
Я—>-=֊ ■)

— $0

При ։=о полагаем С?’’{АТ}=С<О“’{АТ}, т. е. С£(’>{Лт}֊это класс 
ограниченных и аналитических в функций.

Наконец, обозначим через С*{Д7; Мя} (—1<а<1, т>0) класс 
функций /€С^(я,{дт}. удовлетворяющих условиям (5).

Теорема 2. Для того чтобы класс С^{Д-;; Л1Я} (— 
7>0) обладал свойством (а; -()-единственности. необходимо и дос
таточно условие (11).

Авторы искренне признательны академику АН Армянской ССР 
М. М. Джрбашяну за постановку задач и ценные указания.
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Վ. Մ. ՄԱՐՏԻՐՈՍՅԱՆ, Կ. Ռ. 2ՈՎԵՍՅԱ1՛

Անկյունային տիրույթներում Մ. 1Г. Ջրբաշյանի a-քվազիանալիտիկ 
դասերի վերաբերյալ

Տվյալ հոդվածում մենք ցու1ց ենք տալիս, որ չփոխե լով խնդրի մեթո- 
դըն ամբողջությամբ, որն առաջարկվել էր (”) հետ ազո տոլ թ յւււնո։ մ, կարելի 
է Հնարավորին չափ ընդլայնել (10)֊ում ներմուծված ՇՀ ճ-(։, և
/1Հ„} 1, 0<7<Հ-Ւ°°) դասերն այնպես, որ նրանք անմիջականորեն
կապվեն միակության (7) ֆունկցիոնալների հևտւ Տոլյց ենք տալիս, որ (9) 
և (11) պայմանները համապատասխան դասերի (7; Հ)՝ միակա թ յան հալտա֊ 
նիջնևր են, և ստացված ւսրդյւււնքնևրը տարածում ենք նաև ֊1«0 
դեպքս, մ,
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