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1. (а) В работе (’) А. А. Марковым было установлено, что произ­
водная полинома степени п^1, подчиненного условию

|<2л(*)|^М, — (О
имеет оценку |(2л(х)|^л։7И, —

С. Н. Бернштейном (’) был обобщен этот результат: первые 
производные полиномов степени л>>1, подчиненных условию (1) 
внутри открытого промежутка —ПРИ «-►+«> растут как 
о(п).

В работе (3) М. М. Джрбашян дал новый метод для оценки про­
изводных полиномов, имеющих функциональную мажоранту на беско­
нечных кривых. Эти оценки представляют собой существенное обобще­
ние вышеуказанных оценок и дают возможность установить обратные 
теоремы о взвешенно-наилучших приближениях. Было установлено, что 
в отличие от классического в случае, когда последовательность поли­
номов {<?л(х)}Г удовлетворяет условию |(?л(х)|<ер<И)1 —оо<^л<^֊|-оо, 
где полином степени лэ»!, а р(х) произвольная непрерывная и 
монотонно возрастающая на [0, -|֊оо) функция, удовлетворяющая 
условию Игл хпе-рЮ = 0 (п= 1, 2,...), на любом конечном отрезке 

х-»+“
х|</?<+оо их производные <2'п(х) растут существенно медленнее, а 
именно,

«* л
ОО как I —У при л-»4֊оо;

3 Ч(У)
1) при ք — д(х = + յ х*

1

2) при оо они вообще ограничены;

здесь ^(у)—функция, обратная к р(х).
В той же работе (3) были получены оценки для производных 

полиномов {фл(г)}, имеющих функциональную мажоранту на лучах 
-к / 1 \агп г=± —(а> — ).
2а\ 2 /

(б) Мне была предложена задача; найти равномерные оценки 
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для производных последовательности полиномов {Qn(z)}, удовлет­
воряющих условию

/± = (argz= + А֊\ (n>N)
I 2а 2 J (2)

во всех точках лучей где Д— некоторое натуральное число.
2. В данной работе приводится решение этой задачи. Нами по­

лучены оценки для производных полиномов степени подчинен­
ных условию (2) на двух лучах, исходящих из начала координат, 
где натуральное число Д зависит только от лучей и веса р(х).

Пусть функция /7(лс)£С7[О, -j-oo) монотонно возрастает, /?(0)=0 и 
удовлетворяет условию

11тхле-/’М-0 (л=0, 1, 2,...), (3)
Ж-Ч-»

а ^(у)—обратная к ней функция.
При этом нам удалось решить поставленную задачу лишь в том 

случае, когда весовая функция р(х) удовлетворяет дополнительному 
условию

lim sup^-^x-c/70<C+°°. 1 (4)
р(х)

Установлены следующие две теоремы.
Теорема 1. Пусть 'р(х)з*0 непрерывная, монотонно возрас­

тающая на [0, -+оо) функция, удовлетворяющая условиям (3) и 
(4), причем

1 Р(х) ^х= _1_\
3 х1*’ \ 2/

Пусть, далее, {Цп(г)}—последовательность полиномов ((?„(£)— 
полином степени пз»I), обладающих функциональной мажоран­
той

|(?я(г)|<е'<14 гСд(«). 
в области угла

Д(а)= г: <|Argz|<.ir
I 2а

(которая вырождается в полуось (—сю, 0] при а=—
\ 2.

Тогда:

а) при —^а< 1 для любых !гз*Л и п^Пк имеем

п
IQJWKft[р(И)+И‘+1 Р(Уе₽М)> г^д<а): 

1

б) при 1<а<^4-сю для любых и n^-Nk имеем
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Ю<*)(г)1<д*[р(И)+1г1+։։*{1г1+(^ [9(у)]«

л Л
у/Г ^у_\ ер(И), г£Д(а), 
и Му)]՛/

1

где Л^>1, С*>0, £>£>0 некоторые постоянные, не зависящие от 
п и г.

Теорема 2. Пусть р(х)>0 непрерывная, монотонно возрас­
тающая на [0, +ео) функция, удовлетворяющая условиям (3), (4), 

и пусть Если

-£^4х=+оо, ш= —^—֊
х1+“ 2«— I

то для любого £>1 существует натуральное число /V* такое, что 
для й-той производной любого полинома степени п^Пк, удовлет­
воряющего условию

| Рп(г)|<ер(|г1), аге г = ± ,

имеют место оценки:

а) при —

еР(г\ (Хг<+оо;

б) при а. = —- 

24
I еРМ, 0<г<4-оо,

где А* и Вк—положительные постоянные, не зависящие от п и г, 
а д(у)—функция, обратная к р(х).

Доказательства этих теорем получаются некоторой модификацией 
метода, который первоначально был развит в работе (3).
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М- М. Джрбашяну за постановку задач и за руководство и А. А. Ва- 
гаршакяну за полезные обсуждения.
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Ն. Վ. ԳՐԻԳՈՐ ՏԱՆԿոմպլեքս նարթության ճառագայթների և անկյունային տիրույթների վրա ֆունկցիոնալ մաժորանա ունեցող բազմանգամ ածանցյալի գնահատականը
Աշխատանքում ստացված են ց^(1Տ№ ֆունկցիոնալ մաժորանտ ունեցող 

ո (ճ) բազմանգամի ածանցյալի համար հավասարաչափ գնահատականներ 
համապատասխանաբար

անկյունային տիրույթում և 
ճառագայթների համակարգի վրա, եթե կշռային թ(Հ) ֆունկցիան բավարա­
րում է (3)—(4) պայմաններին։
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