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Одним из основных результатов теории распределения значений 
мероморфных (в конечной плоскости) функций является соотношение 
дефектов

2_8(а,/)<2. (1)
аес

Здесь и далее используются стандартные обозначения теории меро
морфных функций (см., например, (’)). Д. Дрейсин (2) решил обрат
ную задачу этой теории: для любых последовательностей {а/}СЗС и 
{8/}, 0<^8(<1, найдется мероморфная функция / такая, что
8(а/>/) = 8у; 8(а,/)=0, а${а/}. Эта функция имеет бесконечный поря
док.

Не՛ меньший интерес представляет решение обратной задачи в 
классе мероморфных функций конечного порядка. Отметим, например, 
что понятие дефекта для функции бесконечного порядка не вполне 
корректно, так как в этом случае дефекты сильно зависят от выбора 
начала координат. Для функций же конечного порядка такая зависи
мость устранима (’). До настоящего времени обратная задача теории 
Р. Неванлинны для функций конечного порядка .решалась только при 
предположении, что множество дефектных значений конечно (и пол
ностью решена при этом предположении в (3), см. также (1)). Трудность 
обратной задачи с бесконечным множеством дефектных значений в 
классе функций конечного порядка обусловлена тем, что в этом случае 
дефекты удовлетворяют некоторым дополнительным соотношениям, 
кроме (1). Так, А. Вейцман (4), усиливая ряд предыдущих результатов, 
доказал, что для функций конечного (нижнего) порядка справедливо

2 ^(а,/)<«>. (2)
аес

Далее, А. Вейцман (®) доказал, что если для функции / конечного 
(нижнего) порядка имеет место равенство в (1), то множество дефект
ных значений этой функции конечно, а Д. Дрейсин (6) показал, что 
в этом случае все дефекты суть рациональные числа.

Теорема 1. Пусть и {8/}у1։—положительные чис
ла со свойствами

&1<2, £8}'8<оо. 8<1, 76А. (3)
/=։ /=1
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Тогда существует мероморфная функция конечного порядка / та
кая, что 8(а;, /)=8;, УбЛ^; 8(а,/) = 0, а(Е{л;}.

Отметим, что порядок построенной функции зависит от задан
ной последовательности {8;}. Кроме соотношений (1), (2) известны 
некоторые неравенства, в которые наряду с дефектами входит поря
док функции (см., например, (*)).

В силу цитированных результатов А. Вейцмана (4>։) первые два 
неравенства в (3) необходимы. Остановимся подробнее на неравенст
ве 8У<1, в условии теоремы 1. Предположим, что выполняется 
г(а>у) = 1 для некоторого а£С Не уменьшая общности, можно счи
тать, что а=со. Тогда функция / похожа на целую. Долгое время 
считалось правдоподобным, что целая функция конечного порядка 
может иметь лишь конечное множество дефектных значений. В 
1966 г. Н. У. Аракелян впервые построил пример такой функции с 
бесконечным множеством дефектных значений (’). Точнее, для лю

бого не более чем счетного множества АсС и любого Р^>~՜ су

ществует целая функция / порядка р такая, что 8(а, /)>0 для всех 
а£А (и, возможно, еще для некоторых а). До настоящего времени 
эта теорема была единственным результатом о целых функциях ко
нечного порядка с бесконечным множеством дефектных значений.

Теорема 2. Для любого не более чем счетного множества 
АсС и любого р>1/2 существует целая функция / порядка р та
кая, что 8(а,Д>0 тогда и только тогда, когда а^А.

Эта теорема дает ответ на вопрос Н. У. Аракеляна, поставленный 
в (8) (задача 1.6, часть 1-я). Метод доказательства теоремы 2 отлича
ется от метода Н. У. Аракеляна. При доказательстве теоремы 2 приме
няются квазиконформные деформации целых функций подобно тому, 
как это делается в работе (9). Д. Дрейсин сообщил автору, что- также 
доказал теорему 2 методом работы (9).

По-видимому, дефекты целых функций конечного порядка подчи
нены некоторым соотношениям, более сильным, чем (2). Н. У. Араке
лян высказал гипотезу о том, что для целой функции конечного порядка 
справедливо соотношение

/ е \-։2 (1ог л ) <°° (4)
абс\ 8(а, /) /

((8), задача 1.6, часть 2-я). Эта гипотеза до настоящего времени не 
доказана, более того, неизвестно, можно ли для целых функций уси
лить соотношение (2). В примере Н. У. Аракеляна и в примере, кото
рый дается теоремой 2, ряд (4) сходится. Представляется правдопо
добным, что если мероморфная функция конечного порядка имеет один 
дефект, равный 1, то выполняется (4). Если это верно, то ограничение 
8/<1 в теореме 1 существенно.

Наряду с дефектами в последнее время рассматриваются отклоне
ния

₽(а, /) = 11ш 1п{1о?+Л4(г, а, ф)[Т(г, /), 
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введенные В. П. Петренко. Свойства этих величин подробно исследо
ваны в книге (1&). Если .мероморфная функция ք конечного (нижнего) 
порядка, то множество {а£С : 3(а,/)^>0} не более чем счетно. Более 
того, в этом случае справедливо

Տ_?1/2(Պ/)<~. (5)
оес

Этот результат (п) усиливает предыдущие теоремы В. П. Петренко и 
Г. А. Барсегяна. Оказывается, что (5) является единственным ограни
чением, которому должны удовлетворять отклонения мероморфных 
функций конечного порядка.

Теорема 3. Пусть {Օհ}ՏԼւՇԼՇ, и {?/}—положительные числа, 
такие, что

շ 
/-1

Тогда существует мероморфная функция ք конечного порядка та
кая, что Р(а;,/) = ₽;, /€М ₽(«./)=0, а${а;}.

Разумеется, порядок функции / в теореме 3 зависит от последова
тельности {?;}. Теоремы 1 и 3 доказываются одинаковым методом, 
который сходен с методом работы (12).

Автор благодарит В. С. Азарина, А- А. Гольдберга, Д. Дрейсина 
и М. Л. Содина за обсуждение этой работы.
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Ա. է. ԵՐՅՈՄԵՆԿՈ

Ո՛. Նևանլինայի հակադարձ խնդրի մասին

Բերվում է Նևանլինայի բաշխման տեսության հակադարձ խնդրի մասնա
կի լուծումը վերջավոր կարգի մերոմորֆ ֆունկցիաների դասում։ Այդ նույն 
ֆունկցիաների դասում Պետրենկոյի արժեքների բաշխման հակադարձ խնդրի 
լուծումը։
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