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Пусть i/ = {|2|<l} единичный круг. Для аналитических в U 
функций /(z)=2anz" обозначим 

О

M(r,f)=^\an\r՞- M(r,/)=max|/(z)| (0<г<1). 
я=о 1*1='

Обозначим через й° класс функций ?(/), для которых ?(/) j -f-oo 
при (—*0 и j>f(x)dx<-|-oo, а через 20 класс функций А(/)>0, кото

рые монотонно стремятся к нулю при МО, и для них существует 
производная функция — для которой

11m =С (=4-0, оо) (1)«-о iH(t)
и Н(х) f 4-00 при х 1 0.

Ясно, что если A(/)£Q0, то h'(x)=H(x)£QP.
Далее обозначим через Dn класс функций /, аналитических в 

U, таких, что при А(х)£й0

5л(/)= f J А<1-г)։/,(ге'’)|’гоГг^<+о°- (2)
и и

Ясно, что если A(/)£Q°, то £>лС/\, а если A(Z)££20> то где
D± класс функций Dh : h(t) — const.

Приведем несколько вспомогательных результатов
Лемма 1. Если ш(х)£2° и

1
ф։<э(/1)= J ш(1— x)x^nJ^dx, 

о
где п>1 целое, 1<а<^4-оо, —то

1 
п

Фа,з(л)=О J ш(л) dx^. 

и

Доказательство можно найти в работе (*)
Лемма 2. Пус^пь А(х)£й0։ и
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(3)

(4)

Тогда при р-»1 имеет место оценка

0/,(р)=0--------- ----------

Доказательство. В силу (3) можно предполагать, что не-

равенство 0<^С^ — / , / <С2<^֊|-оо 
н( — ) 
\ л/

имеет место начиная с л-1, что не влияет на последующие рассуж
дения.

но легко усмотреть, что -------------  У, Р"<Г--------------------[ЛГ1֊Р)?Л^1 ^(1-р)[А(1֊р)Р
1—р

V «С------------- У л^"<-----—----- У пы
!֊(,

с,____ < с
~ (1-р)Н-л[//(1_р)? < (1_р)[А(1_р)1₽ •

С другой стороны
рл'+։

(1-р)[Л(1-р)|я ’

где М удовлетворяет условию —-—, ЛЧ-1>—-
1— Р՜ 1-р

Отсюда для ру+։ получаем следующее неравенство: р'^'+'^рь^՜1, и, так
2-Р 1

как Птр1-р — е՜1, то при р, достаточно близких к 1, имеем рЛ’}> —.
р-։ 2е

Следствие. Обозначим^р(г)= у
л=1

При р-».1^-0 имеет место

(11
(5)

в частном случае при р= \ получается’
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(6)
р 

" о" / Г дЛ \

\п/
Пусть /(г)=2««2в аналитична в и и А(х)£20. Тогда 

1 I

5л(/)=21«лГд։ У А(1—р)р2я-։^р=21«п|* ~ ( Н( 1 —р)р2«</р. 
о о

Так как А/(1—р)£й’, то согласно лемме 1

Я(1-р)р»Мр-0^1^

и следовательно

(7)

Теорема 1°. Пусть /(г^Иь, Л(х)£20. Тогда

(8)
где 

р
Р1(г) = о/ [------ -- -------\

Доказательство. Напишем 7И(г, /) в следующем виде:
__  о» к ~ Г / ։ \ И I /1 \ 1 ։
М(г./)=2 |а«к"=2 |а„|г"+2 яА( —) ։ |а„| лА( —) “г".

Л=0 П=0 Л=еА'-|-1 | \ Л / 1 Г \ Л / J

Применяя теперь неравенство Шварца, получим
__  К / <г> /1\ ое Г / 1 \ 1 —1 к 1>И(г./)<5|ал|тл + (2 |ал|’лА( —-) • 2 «Л(-) '•’"УК

я=0 \я=Д+1 \ П / л_кЧ-1 [ \ п. / J /

< 2 |а»| • г-+(2 |алм(-№[С2։(г«) ]4. (9)
Л=о \я=Я+1 \л//

Откуда следует

Игл 5ирТИ(г,/)[р1(г։)] 2^(2 |ая|։«А( —))’.
'-1֊0 \"к+1 \ п, //

Так как левая сторона неравенства не зависит от Д', то отсюда 
вытекает доказательство теоремы.

Докажем теперь, что в теореме 1 величина — наилучшее воз-
2

можное значение.
Теорема 2. Для любой константы, р, удовлетворяющей ус

ловию 0<р< —, в и существует функция при А£20, такая,

ч.то 
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11т 1п{ М(г, ?)[Р1(га)1_/’>1. (10)
г-*1

Доказательство. Пусть <р(г)-<2Р(г) = У -------------------- .

'"'“"ЮГ
Сперва докажем, что С}р(г)£Оп. Из (1) имеем, что при х, достаточно 

близких к нулю, —<——- ;
X й(л) 

интегрируя по х в интервале (л, л0), где л0 фиксировано, а х доста
точно близко к 0, получим Н(х)<^Мхс>; отсюда, так как Ь'(х)= 
= //(х)ТН-оо при х 10, получаем Л(л) = //(л)л<^/Илс», 0<л<л. 

- МСледовательно Н(х)х<Н(х)х<?МхС1-, /7(л)<------ ,
х1՜’^

где Сг, М—некоторые постоянные, и в силу того, что /7(л) | -|-оо 
при л I 0, 0<С։<Ч.

Имеем
1

д2֊2л

л(1-2р)(1-С։)

Теперь докажем, что имеет место (10). 
Из равенства (5) имеем

М(г, ------ —-------- =о( (’----------—--------
"Г/уЛ—У]/7 V н-оиф-о]'

I \я/] 
Следовательно 

I 
сП \-л

(1-Ой(1֊о/

г г
11тЛ4(г, ?)(Չ1(ր։)]^Շ11տ (’------------ —------------ • ( ք

г-1 յ (ւ_ք)խ(ւ֊օթ Լյ
о о

= — 11т|л(1-г) С----- —-------- Г Р^ — Птյ (1-0А(1֊0/
О

=Л(=^0, оо),

й(1—г) I1-*Ղ(1-ր)^(1-ր)1

отсюда и следует (10).
Замечание. Оценки (8) и (10) при Л(О=сопз1 совпадают с 

результатами Коулинга (’) и Ямасита (։), а при й(£) = £а (0<а<Ч)—с 
соответствующим результатом (4).

Ереванский политехнический институт 
им. К. Маркса

Վ. Ս. ՋԱՔԱՐՅԱՆ, Դ. Օ. ԲԱՂԴԱՍԱՐՅԱՆ

Դիրիխլեյի տիպի վերջավոր ինտեգրալով ֆունկցիաների անի մասին

Թող է/={|շ|<^1 }-ք լէ՚՚^՚Ւ միավոր շրչանըւ Ս-ում անալիտիկ ք(շ) =

2 Ջ/ւ2" ֆ">^կցի>"1ի ^ամար նշանակենք 1№(ր, /) = 2 |ճո|րո: Շո—վ նչանա֊ 
ո=օ էճօ
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Ս-ում անալիտիկ ալն ֆունկցիաների դասը, Որոնց համար Տո(ք) = = յ՚յ/ւ(լ-Հ')|/'(ր«,*)|*/7//՜Ժ?<Հ Ւօօ, որտեղ հ(է)֊ն բավարարում է որոշս/֊ 
Ս

կի պարմանների։ Հոդվածում /?//• դասի ֆունկցիաների համար ստացված

է հետևյալ գնահատականը' 111Ո , /)[Չ1(/՜)] ’=0, որտեղ Չ։(/") =
ր

— 0^ Ապացուցված է, որ ալդ գնահատականում՛ — մեծոլ-

թրոնը լավաղուլն հնարավոր արմեքն էւ
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