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1 (а). Пусть {’»«}“ — последовательность из круга |г|<4 и $*>1- 
кратлость появления числа а* на отрезке {а/}{ (12).

В работе С) М. М. Джрбашяном была поставлена следующая 
задача свободной интерполяции с кратными узлами в классах //р(0<^ 
О<֊г֊ос) Харди—Рисса.

Выявить условия на последовательность и на пространство 
последовательностей /, при которых имеет место совпадение

КН„} = 1, (1)

и построить аппарат для эффективного представления решений ин­
терполяционной задачи

/^֊’)(а*) = 1(։ (*=1.2,...); (2)
В том специальном случае, когда {«*}Г~суть различные друг 

от друга точки круга |г|<^1, эта задача сводится к интерполяционной 
задаче с простыми узлами:

Ж) = '(ь (*=1.2,...). (2')
При рассмотрении этих задач оказалось естественным ограни­

читься идеальными банаховыми пространствами последовательностей 
и, в частности, весовыми /^-пространствами последовательностей.

Критерии существования решения задачи (1) —(2') были уста­
новлены в ряде работ (в приведены подробные литературные ука­
зания по этому поводу). Отметим, однако, что они существенно опи­
раются на методы теории гильбертовых и банаховых пространств.

(б). В работе (։) был предложен новый, аналитический метод 
для полного решения сформулированной выше общей интерполяци­
онной задачи (1)—(2) в классе /7։, метод, позволяющий дать также 
аналитический аппарат для представления решений этой задачи. Он 
основан на построении специальных систем аналитических в круге 
|г|<1 функций, биортогональных на окружности |г|=1.

Применением указанного метода биортогонализации М. М. 
Джрбашяпа было дано полное решение общей интерполяционной за­
дачи (1) —(2) в классах А-оо) в круге Н<4, а также в
классах Н1</’<^-т-оо) в полуплоскости и в угловых областях комп­
лексной плоскости (см. (։՜10)).
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2 (а). В данной работе анонсируются теоремы, в которых дает­
ся решение кратной интерполяционной задачи в классах 
<н-оо) в полосе и устанавливаются критерии минимальности и базис­
ное™ определенных систем рациональных и эскпоненциальных функ­
ций. Здесь также существенно используется метод биортогонализа- 
цин М. М. Джрбашяна.

(б). Пусть 0<7|<֊|-оо и
5л = {г:|1тг|<А}, 5;={г: |1т*|>Л},

а д5ц и ^—соответственно границы этих областей. Обозначим че­
рез класс голоморфных в 5’ функций /(г) таких, что

II/; 5;||Р=зир 
|у|>Л

>/р

Аналогично определяется класс Яр|5д|.
Рассмотрим системы рациональных функций вида

г*(г) = (^֊1)! (г-'М֊1* (*=1,2,...), {МГС.$Л.
Теорема 1. минимальна в А/Р[5‘| тогда и только

тогда, когда расходится ряд

(3)

В случае минимальности строится биортогональная с {гк(г)}Г на 
д8[ система функций {Я—Р'{р — 1)).

Обозначим через (Л£(5л) класс тех последовательностей
С5Й, которые удовлетворяют следующим условиям:

Положим также

Х<р)= соэ (*=1,2, ...).

Теорема 2. Справедливы следующие утверждения:
1°. Если {МГ£^(5Л), то система {Щ* г является бази­

сом пространства Нр{>к\ 5*}, изоморфным стандартному базису 
пространства 1Р, где НР{'֊ь: •$*}—замыкание в метрике ли­
нейной оболочки {л,(г)}’.

2°. Если {ХМ}^4/5(5Л), то система {гл(г)}? ни при какой пе­
рестановке не является базисом пространства Нр{^\ 5Л}.

Теорема 3. Пусть сходится ряд (3). Тогда:
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1°. Если рл); ££/5(5л), то система {(л^))-։ЙА(г)}1х является 
■*

базисом пространства НР{ьк\ 8/։}, изоморфным стандартному ба­
зису пространства 1Р, где НР{1ь; $л}—замыкание в метрике Л//([5л ] 
линейной оболочки системы

2°. Если {М*$£Л$(5л), то система {йл(г)}։՝ ни при какой пе­
рестановке членов не является базисом пространства Н5л}.

Теорема 4. 1°. Если {<л}^^5(5л), то справедливы следую­
щие утверждения: 9 I

а) справедливы равенства

где 1р{къ}} множество последовательностей {ул}^, для которых
<х

а-։

б) если то Ряд

/(г) =2 Тл2*(г) 
Л-1

сходится в метрике Л/Р[5л| и определяет функцию /(г)£Нр{щб 5л}, 
которая удовлетворяет следующим интерполяционным данным

/^-1)().,) = т, =1,2,...); (4)
в) функция из класса Нр{*к, 5л}, удовлетворяющая интерпо­

ляционным данным (4), единственна.
2՜. Если {/*};^4/5(5л), то пространство

(5)
не совпадает ни с каким идеальным пространством последова­
тельностей. *. • Т'-ЗВ

3. В работах М. Лк Джрбашяна (И12), посвященных системати­
ческому изложению и исследованию вопросов представления и замк­
нутости ряда важных систем аналитических функций, введена также 
одна система функций и установлены важные связи этой системы с 
полиномами Поллачека. Отметим только, что линейные комбинации 
одной из рассмотренных нм систем совпадают с линейными комби­
нациями функций системы С учетом этого обстоятель­
ства теорему 5 работы (”) можно сформулировать и таким образом:

Для полноты системы {е-’Ч'/**-1}* в пространстве с ве­
сом на оси (֊оо, 4֊оо) (или коротко ЕЛ(е~гн^(И)) необходима 
и достаточна расходимость ряда (3).

1)тметим, что когда члены последовательности попарно
различны (тогда эта теорема переходит в теорему II.
Винера и Р. Пэли (13).

1 еорема 5. Для минимальности системы {е_д*,/5м_|}14 необ­
ходима и достаточна сходимость ряда (3).

Георема 6. Справедливы следующие утверждения:
1°. Если \фк}*£и8(8ь\, то система {Кр0-1Х*'/5М“։}® является “Л * I 
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базисом пространства 2А|'М; )*}, изоморфным стандартному 
базису пространства /а, где Л։{е-2А1'М; К}—замыкание в метрике 
Ь2{е~2п^сИ) линейной оболочки системы

2'. Если {к1(}^и8{81д, то система ни при какой
перестановке членов не является базисом пространства 
12{е֊^(И- к*}.

Отметим, что в случае, когда все члены последовательности 
попарно различны (т. е. $*=1, £>1), критерий базисности сис­

темы был установлен в работе (м).
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Շերտում քացմւսսյսւտի1| |ւնտերււ|ոլ|ւսց|ւ ո ք՜, խնցիրթ և
որոշ ֆունկցիաների սիստեմների թացիսությոէնլ։

Ներկա աշխատանքում բերված է շերտումքվր[\<Հյ)ՀԼ-\-Ծ^) դասում պար֊ 
ղադույն ռացիոնալ կոտորակների սիստեմի մ ինիմ ա լո ւթ յան հայտանիշր: 
Այդ սիստեմի մինիմալռւթյան դեպքում Մ. Մ. Ջրբաշյանի բիօրթողոնաչիղա- 
ցիայի մեթոդով կառուցվում է բիօրթոգոնալ սիստեմը և բերվում է համա­
պատասխան մետրիկաներում ֆունկցիաների այդ սիստեմների բա ղի սու֊ 
թյան հայտանիշեր։ Տրված է շե րտ ու մ IIր{\<ՀթՀ՜ ՜ի Օօ) դա ս ե րո ւմ բազմապա­
տիկ ինտերպոլյացիոն խնդրի էֆեկտիվ լուծումը;

Ի վերջո, բերվում է որոշ էքսպոնենցի սւլ ֆունկցիաների սիստեմների 
մինիմալության և բաղիսության հայտանիշեր»
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