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1°. Пусть Е класс функций, аналитических и ограниченных в 
единичном круге £/={|г|<Д}.

<30
Для /(г)=2 апгп£Е обозначимл-0

W, /) 0<ր< 1.

Г. Харди (։) доказано, что для любой /£Е 

lim(l--r)» М(г, /) = 0.

Пусть теперь /)а(0<а<Ъо) класс функций /, аналитических в и та
ких, что

5а(/) = | У (1 -г2)’|/оо.
(О

Легко усмотреть, что при а = 0 класс функций £)0 совпадает с обыч
ным классом аналитических в и функций с конечным интегралом 
Дирихле и £)0С/)а.

В. Коулинг (2) доказал, что если /££>0, то

11т—!—Угм(г,/) = 0. (1)
\ 1- г /

Обозначим для
Л1(г, /) = max|/(z)|, 

И-г 0<г<1,
заметим, что

Л1(г, /), 0<г<1.

С. Уамасита (') доказывается, что---- в равенстве (1) наилучшее

возможное значение, а именно, для любой константы Р. о</><֊-
существует f£D0 такая, что

llm Inf/log ——\ Р М(г, /)>!. 
'-*1 \ 1— г/

В настоящей заметке аналогичные результаты 
функций классов £)։ при 0<><Гоо 
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получены для



2°. Заметим сначала, что при 0<^</К) функция 
а * Г(1+а+Л) ь , , 

(1—г)’+‘ Йо Г(«)Г(1+4) 2 (|2|<1)

аналитична в и и что для

(1 -г։)’-։г2^ ։б/г-- Па)Г(1+") ,
2Г(я+1+л) П '

имеем ((4), с. 885)

(2)

1(я» п) =о(—\ 
\пв /

Теорема 1. Пусть 0<а<ос. Тогда

11т(1— г)7 М(г, /) =0. г-»1
Доказательство. Легко усмотреть что

1 2х

5и(/)= Г(1֊г>)’</г Г< |а„|’и’г2”֊'^ = 
и л-1О о

1

= 5 |а„|։/г1 ( (1— г*Уг2п-'(1г= 2 |ап|’лз • т(а, л) = 
л-1 л-1О

= V |ая|« ^(«Х+оо,

(3)

(4)

(5)

где
и^а(л) = /га7(а, я) = О(л1-в), 

согласно (3).
Пусть е^>0 задано, выберем целое число к так, чтобы

(6)

2 №^(п)<е. 
Л-&4-1

Напишем М(г, /) в зледуюицем виде:

/)= \] |ал|гя= 2 |а„Г+2 I ^«(я)Г/2|ал|| 1Га(п 

л —0 л —0 л-Ь + 1

Применяя теперь неравенство Шварца, получим
л?

1/2 / ло , \1/2
2л 1 (7)

л — О

л — 1

л-0 л -

Так как, интегрируя равенство (2) при г-г в пределах от нуля до 
г, легко усмотреть, что

“ Г(а+1+л) г„^, с
Й1 лГ(«)Г(Ц-л) (1-г)- ’
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где через с в дальнейшем будем обозначать постоянные, то из (7) 
получим 

_  к / сг \ 1/2
М(Г,/)< V |ал|г”+с(2 Ы:^(«)) (1-г)-'2. 

п»0 \п•к •1 /
Отсюда имеем

\ 1/2 
У .
л-Л+1 /

Так как левая сторона неравенства не зависит от Л, то отсюда выте
кает доказательство теоремы.

3°. Докажем теперь, что в теореме 1 величина — наилучшее 
2

возможное значение.
Теорема 2. Для любой константы р, удовлетворяющей ус

ловию , в единичном круге и существует функция
2 

такая, что
Пт 1пЦ 1—г)₽։Л1(г, (8)г-*1

Доказательство. Пусть

<р(г) = (1—?)-р-= V
Л-0

где согласно (2)
Г(/72--|֊Л4-1) 

-------------------------
Г(«р)Г(14-Л)

и по (3) имеет следующий порядок:
^ = О(Л֊։+₽а).

Имея в виду равенства (5) и (6), получим
от оо ОО

|^л|։Л1-в = с У П1՜® • П~2*2РЛ = С У пРр-՝)а֊։, 
л-։ л-։ л-1

следовательно 5а(?)<^4ею, так как 2р-1<^0. Неравенство (8) теперь 
следует в виду того, что

М(г, ?)>Т(г) = (1-г)֊/”, 0<г<1.
Ереванский политехнический институт
нм. К. Маркса

Վ. Ս. ԶԱՔԱՐՅԱՆ

И|| դիտողություն Դիրիիւլեի տիսյի վերջավոր ինւոեղրւսլ ունեցող 
ֆունկցիաների մասին

1ասևնյ>, որ է՛— {|*|<1} միավոր շրջանում անալիտիկ ֆունկցիան
О, է 0<Հ^Յ<^ՕՕ արժ ևվքների համար, ե [՛) և

(I ֊'։)1 /'(ր^?)|2րժրմ?<օօ:
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во
/(г) = V Алгя(О։ 1<uiJuj1,

л-0

А1(г, /) = V 

л- О
ап\гп:

J шири gm gt^uiA £։ пр 

lim(l—г)։Л/(г, /) = 0:

U.iguigm gtjwA £

L fd b ЪриЛми/ —— ~p

4tuiL , np w(u ^ш^шишрт [d [пЛр l^uipnq (чш[ии1^Ьр

фп(ишр^ЪЬЪ p npb^ p՝ ni[, ицЪи^и^Ъ, пр Q<^p<^ — ‘.
* 2
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