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В статье приводятся некоторые свойства построенных в (’-2) бес­
конечномерных гомотопических групп П,(Х, х0) и П;(Х, х0) ком­
пактного типа множеств вещественного сепарабельного гильбертова 
пространства Н. Допустимым классом непрерывных отображений слу­
жит введенный В. Г. Болтянским (3) класс Ко отображений /: М-*Н 
подмножеств пространства //.

Приведем определение класса Ко. Пусть О'—открытое подмно­
жество пространства Н и /; (/-*/¥—непрерывное отображение. Будем 
говорить,՛ что отображение / принадлежит классу /<0, если / облада­
ет следующим свойством: для любой точки и любого числа
С>0 существуют такое конечномерное подпространство АсА/, такая 
окрестность 6/СО точки» х0 в Н и такие действительные числа X и

), что если л՞, у^и и угол между вектором х — у и

подпространством А не меньше ——5, то выполнено соотношение

1/(*)-/(у)-Ч*— У^Ф^-у.

Фигурирующее в приведенном выше определении действитель­
ное число X можно выбрать так, чтобы оно определялось только 
точкой х0 и было пригодно для любого числа е>0. Получающаяся 
таким образом действительная функция )(х)=Х/(х), заданная на (7, 
непрерывна и единственна и называется терминальной производной 
отображения /.

Пусть М — произвольное подмножество пространства Н. Мы бу­
дем говорить, что непрерывное отображение /: М-*Н принадлежит 
классу К0У если существует открытое в Н множество и непре­
рывное отображение £*.0—>Н, которое принадлежит классу Ло и 
совпадает на М с отображением /.

Рассмотрим теперь бесконечномерные гомотопические группы 
П£($, х0) и П</(.$, х0) единичной сферы 5 пространства Н. Пусть а— 
произвольный элемент группы П^(5, х0) и /:(А/, х0), где-
^—единичный замкнутый шар пространства Н, некоторый сфероид 
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индекса д компактного типа сферы 5 точки л'о, принадлежащий классу 
а. Рассматривая / как сфероид некомпактного типа сферы 5 точки 
х0 и обозначая через 0(а) элемент группы П7(5, х0), имеющий в ка­
честве представителя сфероид /, мы можем построить отображение 
6:П'(5, х0)֊֊>П(7(5, х0). Так как групповые операции в этих группах 
определяются одинаково, то отображение 6 представляет собой го­
моморфизм. Имеет место следующее утверждение.

Теорема 1. Гомоморфизм 0 : П^(5, х0)->П<7(5, х0) является 
мономорфизмом при любом целом д.

Замечание. Аналогичным образом можно доказать, что тео­
рема 1 остается справедливой, если единичную сферу 5 (имеющую 
дефект 1 относительно Н) заменить сферой Sr конечного дефекта г 
относительно пространства Н.

Следствие. В классе Ко единичная сфера пространства Н 
нестягиваема по себе в точку.

Действительно, легко показать, что если бы в классе Ко сфера 
5 была стягиваема по себе в точку х0£5, то группа П<7(5, х0) была 
бы тривиальна при любом целом д Между тем из теоремы 1 следу­
ет, что не все группы ПД5, х0) тривиальны, например, при 7=1, ибо 
группа П'($, х0)^£ (сл. (2)).

Замечание. Следует отметить, что в классе всех непрерыв­
ных отображений подмножеств пространства Н единичная сфера 5 
стягивается по себе в точку. Важность полученного факта состоит в 
том, что в классе Ко остается справедливым соответствующее утвер­
ждение для единичной сферы 5՞՜1 евклидова пространства /?”.

Пусть X и У такие подмножества пространства Ну что ХС1НЛ и 
У^Н2, где линейные подпространства Нг Н2 пространства Н обла- 
дают тем свойством, что Н = НХ<~)Н2. Предположим, далее, что одно 
из этих подпространств, например, имеет конечный дефект в Н 
(стало быть, конечномерно). Положим Х = ХхУ и выберем точки 

и 2(£2, где г0 — (х0, у0). В сделанных обозначениях спра­
ведлива следующая теорема о прямом произведении бесконечномер­
ных гомотопических групп.

Теорема 2. Для любого целого д имеет место изоморфизм

ПД.£, ^0)—-П(7(>¥, х0)фП<7(У', у0).

Следующее свойство бесконечномерных гомотопических групп 
является непосредственным следствием приведенной ниже леммы, 
доказательство которой содержится в статье (5).

Иемма. Пусть О открытое подмножество пространства Н 
и отображение класса Ко\ тогда если множество X ко­
нечномерно или локально компактно, то терминальная производ­
ная >֊/(х) отображения / тождественно равна нулю на множест­
ве С.

Теорема 3- Если множество ХС-Н конечномерно или
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локально компактно, то для любой точки х£Х и при любом це­
лом я бесконечномерная гомотопическая группа ПГ(Х, х ) ком­
пактного типа тривиальна. Я
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է. Ա. ՄԻՐՋԱԽԱՆՅԱՆ
2ի[թերտյան տարածության ենթաբազմությունների անվերջ չափանի հոմոտոպիկ խմբերի որոշ հատկությունների մասին
Հոդվածում բերվում են իրական սեպարաըել հիւբերտ[ան տարածու- 

թյան ենթ աբա զմու թլունների (1՝2)֊ում կառուցված անվերջ չափանի հոմ ոտ ո֊ 

պիկ 1՜Լ(^, %0) և կոմպակտային տիպի Xo) խմբերի որոշ հատկու-

ելուններ) Որպես անընդհատ կերումների թույլատրելի գաս
ծառայում է կառուցված /\ ք) դասը։

Մասնավորապես պարզվում էք որ Ւ1 տարածոլ թ լան Տ միավոլր սֆե֊ 

րալի համար յուրաքանչյուր (] ամբողջ թվի դեպքում գոլություն ու նՒ Ո',(Տ. 
•*(0 Ւ,լԴՒ ոնոմորֆիդմ Ո^(ճ, Xo) /««/թ/»

Ալստեղից հետևում է. К դասու սֆերան շի սեղմ վում իր

նկատմամբ կետի է Այնուհետև» ե քժ ե ճ բազմությունը վերջավոր չափանի է 
կամ լոկալ կոմպակտ է9 ապա ցանկացած (թի դեպքում -Հց) խումբր 

տրիվիալ էլ
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