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1. Класс 1<СЯ<СО) М. М. Джрбашяна (1>2) совпадает с мно
жеством функций /Дг), допускающих представление вида

2 г.
Г(2)=С2к^М_ехрД СЛ(е֊'М</да’[. (1)

О
где с—постоянная, X — целое число, 

эд=Г(1+о)(т^^՜1!֊ (2)

а ф(0)—произвольная вещественная функция ограниченной вариации 
на сегменте [0, 2՜].

В представлении (1) функции Д։(г; аи) и Ь,), сходящиеся 
в |֊|<1, произведения М. М. Джрбашяна с нулями {яДГ и {Ь.}* со
ответственно.

Обозначим через {/?} систему всех множеств, измеримых по 
Борелю и лежащих в сегменте [0, 2~].

Будем называть мерой р всякую неотрицательную вполне адди
тивную функцию множеств, определенную на {5} и нормированную. 
Будем говорить, что мера р сосредоточена на множестве Д и писать 
р—если р(В) = 1.

Множество Е (см. например (3)), измеримое по Борелю, имеет 
положительную 7-емкость (0<^7<С1), если найдется такая мера 
р—<^Е։ для которой функция 

2х
1/(лг; г) = ( ------ -------- ^р Р)

3 1е,г-ге‘^

остается равномерно ограниченной по х, при г—>1. 1огда напишем, 
что Сарт£Г>0.

Если такой меры р—<^2:, Для которой это условие выполнено, 
не существует, то говорят, что Е имеет 7-емкость, равную нулю, и 
пишут Сарт£=0.

Замечание. Если множество Л типа (7* и Сарт^=0, то су
ществует мера р — <7Г, такая что 1/(х; л)-*ео равномерно при г-*1, 
когда и ]/(х; г)</х» при х$Е (см. например (4)> с. 223).



Если — 1<а<0, то класс М М. М. Джрбашяна содержится в 
классе функций ограниченного вида и следующие две теоремы ха
рактеризуют граничные свойства функций этих классов ((5), теоре
мы 2 и 3, при ш(л) = (1—л)а).

Теорема А. Если Л(2)£М(—1<а<0), то предел

Р(е,ь) = Нт Р(геЛ) 
г + 1—0

существует для любого б£[0, 2՜], кроме, быть может, некоторого 
множества ^С[0, 2к], (1 -\-а.)-емкость которого равна нулю.

Теорема В. Пусть /?(г)^в(—1<?<Т)) и £с[0, 2к] любое 
множество с положительной {\-\֊ч)-емкостью.

Пусть для меры <7:, функция 1/(л; г) остается равномерно 
ограниченной по х при г֊*1, тогда для граничных значений Л(г/0) 
функции выполняются условия

| 11ог|/г(е'։)И(0)<оо.

Е

Приведенное построение функций классов Аа показывают точ
ность этих теорем.

2. Теорема 1. Пусть для измеримого по Борелю множества 
Е имеем Сз^аЕ=0 (—1<^а<Т)) Существует функция из класса 
Мд~1<Са<С0ь радиальные предельные значения которой на мно
жестве Е равны нулю.

Доказательство. Оценим снизу вещественную часть функ
ции /СДз) для всех |г|<1.

Имеем
2«

Ее Кф(з) = Ее —
2г

С ^(0)
3 (1 — е~1Ьг)'+а 
о

2я

о

(1—ге/(у֊е))1-ьМф(6)
Ц—Г£/(?֊0)|2(1 + а)

2г.
Г дГф(О)

2- 3 11 — ге/ср-вш »’ 
о

(4)

где о. удовлетворяет неравенству со5(1֊Н) — 8а 1
2

Так как

Сар1+аЕ=0, то согласно 
такое» что

замечанию существует распределение |«.—<^Е

Е

равномерно по у на множестве Е. ■
Если принять за функцию Ф(б) это распределение на Е и пос

троить функцию

8



Г(г) = ехр{-К..(г)},

то легко усмотреть согласно 
мой функцией из класса X.

Учитывая, что функции

жат классу Х( —1<«<0), и 

неравенству (4), что она будет требуе*

и £(֊) одновременно принадле- 

приняв во внимание теоремы А и В, по-
лучим следующую теорему.

1 е о р е м а 2. Для тою чтобы существовала, функция из 
класса Х( —1«0) М. М. Джрбашяна, для которой на измери
мом по Борелю множестве Е на окружности

1) не существовали радиальные предельные значения или 
2) радиальные предельные значения равнялись нулю, 
необходимо и достаточно, чтобы Сар։ >„£=().

Ереванский политехнический 
институт им. К. Маркса

Վ. Ս. &ԱՔԱՐՅԱՆ, Ս. Վ. ՄԱԴՈՅԱՆ

1Г. (Г. Ջթրաշյտնի դասի у\/а( — 1<^а<\0) եզրային արժեքների մասին

Աշխատանքում կաոու ցված են II, Մ, Ջ ր բա շլան ի .\\(— 1 0 ) դասի
պատկանող երկու ֆ ունկ ցիւս, որոնցից աոաջինր նախապե ս տրված ղրո[ի հա

վասար (1”ի՜$) ունակութլամբ բա զմութ լան վրա չունի եզրային արժեքներ, 
իսկ ունի զր ո լի հավասար եզրային արժեքներ նալն րազմութլան 

վր ա I
Ստացված արդյունքներր ապացուցում են այղ ղասի ֆունկցիաների 

եզրային արժեքների համար նախկինում ստացված արղյունքների ձշդրտո ւ- 

թյունըւ
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