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Вопрос о разрешимости задачи Дирихле для гармонических 
функций в ограниченных областях для непрерывной граничной функ­
ции рассматривался в ряде работ. В терминах емкостей окончатель­
ное решение было получено Н. Винером. Естественное обобщение этой 
задачи на случай неограниченных областей или разрывных граничных 
функций также рассматривалось во многих работах. •

В настоящей заметке мы приводим описание неограниченных 
областей в /?п(/г>2) и областей с некомпактным замыканием на про­
извольных открытых Римановых поверхностях, для которых разре­
шима задача Дирихле для гармонических функций с непрерывными 
граничными данными.

При доказательстве полученных теорем существенно исполь­
зуется теорема о гармонической аппроксимации с касанием (*). 
Пусть произвольная область с непустой границей дО.
Обозначим через Вп шары радиуса п с центром в начале координат, 
а через £)* компоненты с компактным замыканием множества £)\Вц. 
Множество Впи{1ДО”} будем называть оболочкой Вп и обозначим 

через Оо(В„).
Теорема 1. Для того чтобы для всякой непрерывной на дО 

действительной функции ф(Р) существовала гармоническая в О и 
непрерывная в Г) функция Н(Р) такая, что Н(Р)=ф(Р) на дО, не­
обходимо и достаточно совместное выполнение следующих двух 
условий:

1, все точки границы дО регулярны (расходится ряд Винера);
2. оболочки О[)(Вп) компактны при всех п.

Аналогичная задача может быть рассмотрена для произвольных 
открытых Римановых поверхностей. Для бордированных Римановых 
поверхностей эта задача была решена С. Шейнбергом (՛). Пусть 
R произвольная открытая Риманова поверхность, а О область на R 
с непустой границей дО. Для произвольного нормального исчерпания 
{/=*„} поверхности R обозначим через {О*} компоненты с компактным 
замыканием множества Множество /гли{уР)} будем назы- 

99



нать оболочкой /Д и обозначим через О (/>). Решение задачи о 
разрешимости задачи Дирихле и 1) дает следующая

Теорема 2. Для того чтобы для всякой непрерывной на дГ) 
действительной функции /(г) существовала гармоническая в О ц 
непрерывная в I) функция /7(г) такая, что Н(г) {(г) на дС, не­
обходимо и достаточно, чтобы

1. все граничные точки д!) были регулярны (достаточно, что­
бы компонента границы, содержащая произвольную граничную 
точку, не сводилась к одной точке);

2. оболочки (дг,(Г,д были компактны при всяком, п.
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Դիրիիւ|եի խնդրի լուծե|իության մասին էվկփդյան inաгսւծության անսահմա­
նափակ տիրույթներում և բադ ոիմւսնյան մակերևույթների ւ|րա

Դիցրովէ I) Z?Z’(7i^2) կամւսրսկան սփր>ւ։[1Ժ է, ոչ դատարկ եզրով d I) , 
/Ti՜/' Ո Հէաււսվիղի զն դեր ե՜Կ, որոնէ/ կենէորոննև ր ը համրնկնա մ A5/ սէր/բնա֊ 
կ A Uf ի սա, իսկ I) * /) կոմպակտ փակքււ ք tuYlfi/nrj կոմ պոնևնտնև րն ևն ։

հշանակհնք ով B է։ յ { (J I)'ք } րադմntթլսւնրէ Աշխատանքա մ
ւ

ս տ ա ցվ tn A հի մնական ւսրէք jti/ն քր հևսւերյ^ւն
Թևսրեմէ Ոթպ|յւ։<|ի Ժ/7-ի ւ|]ւա ոթոշվւսծ կամայական ահըՈդնասւ f(p) 

ֆունկցիայի fiuiifujp qntjnipjniG ունենա հա]1մոնիկ /J-ում և անընդհատ 
/9-ում H(p) ֆոլնկցիա այնպիսի որ, /7(/>) =/(/>), երբ p^dD անհրաժեշտ ե 
I։ |՝աւ)արար հետնյալ երկու ւդայմանների միաժամանակ կատարումը:

1. dl) pnlnp կետերը ոեդուլյար են:
2. 0/յ(5„)-ը կռմսլակւո ե րոլոր /t-ևրի համար:
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