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В настоящей статье рассматриваются вопросы, посвященные яв
лению интерференции, впервые обнаруженному С. II. Бернштейном (’> 
и в дальнейшем изучавшемуся рядом авторов (см., например, (г՜5)) 
для операторов, действующих в банаховых пространствах.

Пусть X—банахово пространство. А,: X֊֊>X—линейные ограни
ченные операторы п), причем AkAi = AiAk (k, Z=l,..., п);
Tj(t)e,Ail(t£R) — группы операторов, порождаемые операторами Aj, 
Положим ay(/) = sup |Г/(Л)|| j'= 1, ../г). При каждом /=֊-1, ..., п

функция а;(7) непрерывна на /?, четна, монотонно возрастает при
и удовлетворяет следующим условиям: Хау(/)^£ПЛ/Н('\

Обозначим через А4а класс борелевских мер р на 
А"1 таких, что I a(s)||i(a's)|<oc, где а($) = а։($։) ... в„($я). Пола-

Ri
п

гая T(s)— П Тj(Sj) =el{AiSi+- Ansn\ определим свертку для |i£Ala>
/ •

х(Х:?*Х= 1 7(—
Rn

A
Ниже рассматривается преобразование Фурье |Д>.) =

(2г.)п12

е меры и ряд Фурье функции (2~)nl2 eaty (X) —

~У ай(/)е,''։ ZfcQ, где Q = {'i^Rn, |М<". 7=1........ «}. <М0 =
лег"

Q

Предположим, что {Ф<}£/а: |ф<(0|3(^Хэо
/<егл

при следовательно,

(2тА^2е^()А = ^ /= 1, ..п}.

Теорема I. Пусть спектральные радиусы операторов А, 
п

г(А]}<^ Тогда, если П (1 + |61)м ^ля некоторых С>0 и

^0, то
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1) для любой функции
<\Т ( А у ) , / = 1 ’ • • • 1 }

7(/)х^ 2^(/)Г(£)х,
ьегп

на <21=|л€/?л, 1'у|<

(1)

где сь({) — коэффициенты Фурье функции (2^)я/2^'к/т9(л);
2) для любого 0<^е<1 существуют такие функции Ьц^) = ЬнМ

1£кп), что |Ьк(/)|^с(/)е~|к'Е, где с(1) не зависит от /г и 
Т(1)х = ^Ь^}Т(к)х-

ьегп
3) если (а&|£/а, то

Т(^*х = 2 а^)Т(к)х, (/£/?"). (2)
ьегп

В частности, если р. есть мера Дирака, сосредоточенная в нуле, 
то

Т(1)х = 2 б 1 п (/г—/2]) .,. $1 п к(/п —кп)
“ ( С ''1 ) • • • ^ (^ п й п )

7\к)х.

Будем говорить, что если а,(а)^Ми) (/=1,..., п), и£Я՝ 
где функции ау(и) непрерывны, четны, выпуклы, монотонно возрас-

Теорема 2. Пусть г(А,)^к п\ Если ч^Е, ^£Л/а,
{ял}(Да> то справедливо равенство (2).

Теорема 3. Пусть -<У(А]Х2~ (/ = 1, ..., п). Тогда

1) если ч£Е, {а*}£/в, р(ДИа н(Х)=О при где б)1 = {՝£Кп,
М<?(>Ь)» У=С • • •»/?}, Qշ = {ЧRn. М<2*-''(АУ), /=Ь...,л}, гпо 
справедливо равенство (2);

2) если р£Ма, {аи}^1а. |л(Х)=О в некоторой окрестности мно
жества С?1\С22, то справедливо равенство (2).

Замечание. Если г(Д7)^>2п п), то в предложениях
теоремы 3 равенство (2) принимает вид 7'(/)}л*х = 0.

Пусть теперь Л(/)£Л'* (/£/?")— линейный непрерывный функцио
нал, удовлетворяющий условию Л(0)( 7'(^)х) = Л(/)(Т(0)х). Применяя 
функционал к равенству (1), учитывая его непрерывность, получим, 
что

/\(/)х = Л(0)Т(/)х = Л(0)(2 сь(() Цк)х) --=2 сДГ)Л(^)х.
ьегп

Аналогично, можно применять Л(0) и к равенству (2).
Таким образом, справедливо следующее
Следствие. В предположениях теорем 1 —3 выполняются 

равенства:
Л(/)х --2 скП)Х(й)х\ (Г)

А(/) ь*х = 2 аь(1)А(к)х. 
к^гп

(2')
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Ниже рассматривается вопрос о справедливости неравенств: 

т(в») < (3)
(4) 

где ч(()—непрерывная положительная в /?" функция,
Р(^) = ({?*}к€г", Р*>0).

Если /С = 1п{||С||(„-£.<оо, где С-оператор, определенный равен- 
т,ес5<<?)₽ '
т] —1 на фг

ством С({£*})(0 = 2 —коэффициенты Фурье функции
кегл Р»«

(2к)?е'х'т;(Х),

1Գ^ = տսթ

<ն,Օհ(Օ
ь^а")

то справедлива
Теорема 4. Пусть г(А)Х* (/—1,..., п). Тогда

Следствие. Пусть г(А))<у՝ (/=1,..., п)- Тогда 
/ п г( 4 Л\ х / \ 18ир|Л(ф:|<(П ^^)2( 2 |Л(£)х|2 Г .

/е/?л \/-1 к / \кегп /
/ п г(А )\1

причем константа ( П ---- — ) —точная.
\у-1 /

Теорема 5. В предположениях пункта 3 теоремы 1, теоре
мы 2 и пунктов 1, 2 теоремы 3 имеем

Следствие.

տսթ |Л(/)|1*х| /е/?п
Воронежский государственный университет

Տ. Վ. ՏԱՐԱՐԻԿՈՎԱ
Աբստրակտ ինտերֆեгЬնցիոն թեորեմներ

Ստացված են Մ. Կարտրայտի և Ս. Ն. Բերնջտեյնի վերջավոր աստիճանի 
ամբողջ ֆունկցիաների մասին թեորեմների աբստրակտ անալոգները և ընդ
հանրացումները։

Թող տՀ~ր ւէ*Ւ բանաիւ ի տարած ութլոլն և ձյ * X ֊*֊ ճ (/ = 1, . . .. Ո) 
ղուլգ աո ղուլդ տևղաւիոի/ելի սահմանափակ օպերատորներ։ Նշանակենք

= Т($)=П Л(5/)
/-1
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ո
= T(~s)x^ds)y a,(s)= sup ||7\(/շ)||, *($) = П «/(M, J 1ЛКМ1 /.1

Rn

որտեղ |JL*if քՀո~ում այնպիսի բորելլան չափ է> որ'

Ы»= J «(տ)|յւ(ժտ)|<օօ: 

Rn

Ս tn ա г] վ ած են

= շ ch(t)T(k)x, 
k£Zn

համաաաա աи քս ան

T(t)x= V Ck(t)T(k)X, երբ 
b£Zn

ն երկալացումները, ինչպես նաև tl-Д 1[ГШ

են իէ ադրութլոլննե րի դե պքոլ մ ներկա լաց ու մներ , երբ 7!<Հ^ 
/п// ալդ ներկալացա մներից ստացված են հետևլալ տիպի

ղԱահէս տ ականն ե ր 
\(t)x\Lq^Rn) с ^,44^).^; ||A(/)u*X|^ ՀBp>q\\(k)x՝\ip^

\
1երր \{է)-ն S{t)x^..\(Q)T(t)x=T(t)\(Q)x պայմա-

նին բավւսրարող ֆ ունկցիոնալ t‘ p-ի և q-ի արժե Հէնե ր ի հաԱ ար ^p.q

հաստատուսր ճշգրիտ
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