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Следуя работе (’) М. М. Джрбашяна, обозначим через 2 класс 
функций ю(х), которые удовлетворяют следующим условиям:

1) ш(х) неотрицательна и непрерывна на интервале [0,1), при
чем ш(0)=-= 1

1
I ш(х)//х<+ео; (1)

О

2) для любого г(0^г<Д)
1

С ю(х)б/х>0. (2)

Г

Далее, полагая и>(х)£й, обозначим:
1 *

До=1, Ал = /г Г х*-։ш(л) (6=1,2,...), С(г, со)= V —. (3)
№ > * С-о

о

Функция С(д, ш) голоморфна в круге |д|<1, и в специальном случае, 
когда ш(х) —(1— х)“ ( — 1<я<+оо), то

(4)

В работе (2) определена функция П1Ь(г, г^) следующим образом:

(|г|<1. Խ1<1).

где и

<о(х)
1 х*“։ш(х)</л.

• / о

(5)

(6)

Далее в работе (2) доказаны следующие теоремы:
Теорема А. Пусть последовательность комплексных чисел 

(0<|г*|<|г*+!|<Ч) удовлетворяет условию
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V 1 ш(х)г/х<+оо, (7)
Л - I 3 /

1^1*

где ^(х) —некоторая функция из класса □. Тогда бесконечное про
изведение Пш(г, г*) абсолютно и равномерно сходится в каждой 
замкнутой части единичного круга, представляя аналитическую 
функцию, обращающуюся в нуль лишь на последовательности

Теорема Б. Пусть П(1)(г, гь) —некоторое сходящее произве
дение. Если не возрастает на [0, 1), а последовательность
{гл}7 удовлетворяет условию

2 (1-Ы)<+«>. <8)

то имеет место представление

П..(г, гц)ехр (9)

где Сх=/Пв(0, г*), 5(г, ш)А2С(г» ш)—1,

Д(г, г*)—функция Бляшке, а неубывающая ограниченная 
функция на |0, 2к].

Следуя идее и методу М. М. Джрбашяна, развитому в работах 
(}) и (3), в настоящей работе получено представление мероморфных 
функций в единичном круге, характеристические функции Т?(г) ко- 

1

торых подчиняются условию ы(г2)Т/ (г)дг<-]-ъо, которое в специ-

։՛
альном случае, когда <«(х) = (1 — х)\ — 1<Х совпадает с соответствую
щим представлением работы (3) (с. 28) М. М. Джрбашяна.

Лемма 1. Пусть функция

/(г) «2 аи2* (10)
л-о

голоморфна в круге |г|<^1 и ш(л)£й. Тогда для каждого г, |г|<1 
справедливы интегральные формулы:

։ 2г.
/(£)=—( 1/(ре,։)«>(р’)С'(гре-'*, «)р(/р4/в, (11)

77 
о о 

1 2к 
___  2 С Р

/(г) = —/(0)Н------ I I ш(рг)С'(гр£՜'8, ®)Це/(ре1*)рс1рс1й, (12)
7Т I

Пусть функция <р(г) голоморфна в |?|<г. Тогда, если запишем 
формулу (12) для функции ?1('^) = 4?(ги») = <р(г) и перейдем к перемен
ной г, получим
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г 2я

О О

и» )/?е$(ре'в)р^р^9.

Пусть Л(г) — мероморфная функция в |г|<4 и Р(г) — скг1
(сх=^0) —ее разложение в ряд Порана вокруг 2^=0; [«„), {£я}, 
ветственно, последовательность нулей и полюсов /*'(֊)» причем: 

о<1а11< • • • <1°«1 < • • •» о<1М< • • • 1|т 1ал1=Ит Р«1 в1 •
П-*<Х Л—*‘Х

(13)

* • • • 
соот-

Пусть г<4. Рассмотрим следующую функцию:

?т. (НО). (14)

Записав для 1о2<рг(г) формулу (13), получаем

102Г(2)=Х10£2:—1о££х4- 2
°<РЯ1

/ г \ _//г) 1ощ I-------V
\ Ял/

I

*Р , )|о^|Г(ре/в)|р*/р^9— 2По£г — (15)

п
0<|*л1<г

0 о

дч
*»(р)1оер<о,

где мы обозначали

/о
֊/о р</р^9. (16)

о и

Если положить
■

С ш(р2)С'(гре-/9, ш)102 1 —

•/ ’ о

рб/рб/О, (17)

то будем иметь ^>(гг, г;) = ^,„(г, Заметим далее, что

р^гх/б-}-

о

«>)1О8 I —

о о

-/в

К1 о

, «>)1о£ 1----------
ре'9

р^/рб/9 }-

| 1) 1О£ — рб/р^/О.
л и Р
III о
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Заменяя функции С'(г, <«), 1о£ 1 —
ре։0

ре /О
при П<р и 10£ 1------ - при

р<|’,| соответствующими рядами, после интегрирования получаем

& < 
и

1 } ш(р)^Р

1Т

Р (17')

Обозначив 5(р) ю(г)б/г, из (17՜) получаем

$(р) р'։-15(р)<о, (18)
• 1
о

откуда следует, что

(19)

, . 5(х) 
где со։(л)=-------- о)(х)^л', а и,„,(г, О определяется рорму-ЭЕ

и

лой (6). ՛ г ?
Из формулы (19) по теореме А получаем:
Теорема 1. Пусть последовательность комплексных чисел 

{*/։}? (0<С1^л|<С1г* ||<1) удовлетворяет условию
1

. V ( 5(л)б/х<4-оо, (20)

Л
кц1‘

1

где 5(х) = I о(г)с/г, ш(л)(ф. Тогда бесконечное произведение

.Г

(21)

где функция г*) определяется формулой (17), абсолютно и 
равномерно сходится в каждой замкнутой части единичного кру
га, представляя аналитическую функцию, обращающуюся в нуль 
лить на последовательности

Лемма 2. Пусть последовательность {г/,}* удовлетворяет 
условию (20). Тогда

. /. г \ л> <* / г \Пт П (1 — — в[] ( \ — — }е-и.^ап)
г-1 |гя|<г<|\ гп} п_\ 2я)

равномерно внутри единичного круга.

(22)

156



Пусть Т(г) — мероморфная функция в |г|<1. Обозначим

(23)։-------- )ехр|-4/<')(г, г*)|.

К<;>=֊-ехр ш).-<1о8֊-Лг/^.

о о

(24)

(25)

11>:>(г, 2։)= П

Тогда формула (15') принимает вид

/7(г) =
П<г>(г, ап) (г) 

_Д!_ 2> . ____ п_!_ ’(г)
Щ'Ц*. ьп) (26)

Теорема 2. Пусть 
]г|<3 и <о(л)^2 такая, что

мероморфная функция вЛ(г) —любая

о

(27)

где Тр(г)—характеристическая функция Неванлинны функции Л(2)
(С), с. 19)).

Тогда Л(г) представима в виде

ш)|о£|^(ре1в)[рсМ9 , (28)

где положено: К„ = К('\ П«(г, гя) = 1П։)(г, гл).

Доказательство. Из (33) следует 2| Л'(0 ш (/*) I

следовательно и М(г)^। Л'(/)ш(/2) 6У/ <

отсюда получаем: Пт I л(/)2/5(/2)^/<+оо, 
% г-‘ Л о

Нт п(г) | 5(р)^р<+ оо. и

окончательно V
л-1

I 5(։о)</р=11т п(г)
3 г՜** I

1»л1։

$(р)ф4-

J «(/)2/5((’)Л 

и

Аналогично получаем: у \ 5(р)<7р<4֊оо. Следовательно, соглас- 
л-1 и

Ил!’
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но теореме А бесконечные произведения Пш(г» ап) и П...(г, Ьп) будут 
сходиться. Переходя к пределу при г—1, по лемме 2 получаем 
утверждение теоремы. М

Из теорем Б и 2, так как 5(р) монотонно убывающая функция, 
получаем следующую теорему.

Теорема 3. Пусть Б (г)—любая мероморфная функция в
-г|<1 и и)(х)^О, |г*|7, удовлетворяет условию (8). Тогда Б(г) пред
ставима в виде

1 2п
-- ~аехр< — ( I ш(р,)сх^“,в»
В(г,Ьп) 1’3 3 )

о о

(,,1М[ ?։(&)-Фг(°) 1 р (29)

где Л'и) = Х^, В(г, ?*)— произведение Бляшке, 0։(6), 'Ы$)~неубываю

щие ограниченные на (0, 2՜] функции, С2 =
Пусть з(р)£й. Следуя работе (4), обозначим:

1 . ՝ ‘
։„ = Г о(р)р2Мр, «=0,1,2, £(г)=2 —. (30)
. 3 л-0

0

Лемма 1'. Пусть функция /(г) голоморфна в круге |г|<4 11 
а(р)^2. Тогда для каждого г, [г|<4 справедливы интегральные 
формулы:

1 2г.

| /(Г'«,'1>)£֊(‘.<>е-’)а(^)Йр^О,
• / 
о о

/(*) = -/(0)+— £(2'ре-/0)/?е/(ре։0)з(р)ф^.

о

(31)

(32)

Пусть о(г)££2 и

а(р)Цгр^-/0)1о^ 1 —
ре‘6

б/р(/О,

о о

а(г)(1г. (33)

По аналогии (4) получаем:
Теорема 2\ Пусть Б (г)—любая

Н<1 и °(р)€2 такая, что
мероморфная функция в

°(^)7>(г)^г<-Тоо.

о
Тогда Б(г) представима в виде 
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I 2е
֊ ք I՜ 1ов|Л(ое'‘)|£(гре-"-)5(Р)<оЛ[, (35)
2- յ յ )

о о

где положено:

Пл(г, £Л) = 6~1 յ(*« էԱ) է а(р)10£----մ',

Замечание. В специальном случае, когда о(р)—непрерывная» 
монотонно убывающая функция на отрезке [О, 1] и положительная в 
интервале (0, 1), результаты (31), (32) и (35) совпадают с результа
тами К. М. Фишмана ((*), с. 366—369)).

В заключение автор благодарит профессора В. ։С. Захаряна за
руководство.

Ереванский политехнический институт нм. К. Маркса

Դ. Թ. ՐԱՂԴԱՍԱՐՅԱև
Միավոր շրդանում մերոմորֆ ֆունկցիաների մի ֆակտորիցացիայի 

մասին
Հետևելով Մ. Մ. Ջրբաշյանի (’) և (3) աշխատանքներում զարգացված 

գաղափարներին և մեթոգին, ներկա հողվածում ստացված են միավոր շրր~ 
ջանում մերոմորֆ այնպիսի ֆունկցիաների ներկայացումներ, որոնց Ն և ան լի
նի 7քՀք՜) — խարակտերիստիկ ֆունկցիան բավարարում է հետևյալ պայմանին,

I ։•
^(ր2)7"/-(ր)Ժր<Հ+օօ

մ

որտեղ ա(*)-ր 
ш(х) = (1-х)«, 
է անրն գհա տ

է որոշակի պայմանների։ Այն գեպքոլմ, երբ
— 1<^Я կամ □ (ք) = Ա>(/՜*) — որտեղ 0)(х) ֆունկցիան գրական
և մոնոտոն նվազող (0,1 )-ում, ստացված ներկայացումնե

րը համընկնում են (յ) կամ (') աշխատանքներում ստացված ներկայացում
ների հետւ
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