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В данной работе для общей кооперативной игры (/, Л, да, 
{Р,},е/) предлагается новое отношение группового предпочтения. Для 
него изучаются условия непустоты С-ядра и существования внешне 
устойчивого С-ядра. В случае классической кооперативной игры вво
дится соответствующее новое отношение предпочтения на множестве 
дележей, называемое (9-доминированием. Для классической коопера
тивной игры 3 лиц построены все НМ-решения (։) для (9-доминиро- 
вания и показано, что НМ-решение всегда существует. Игра 10 лиц 
Лукаса, не имеющая НМ-решения для классического доминирования 
(2), имеет единственное НМ-решение для (9-доминирования.

Общей кооперативной игрой называется набор (/, Д, м, {Р։}/е/) 
где /—множество игроков, А — множество альтернатив, |Д|>1, да —ха
рактеристическая функция, т. е. отображение, ставящее в соответ
ствие каждому 5с/ множество да(5)С2Д, причем да(0)=0, да(/) = Д, 
Р,— антирефлексивное отношение предпочтения игрока / на множест
ве альтернатив А. Обычно да(5) трактуется как множество альтерна
тив. достижимых коалицией 5, и рассматривается следующее отно
шение группового предпочтения Р=Р(да, |Р/|,С/) на множестве А: 
: хРу, если существует такое 5С2/, что х£ю(8) и хР^у для всех

Здесь будем трактовать да($) как множество альтернатив, не
удовлетворенность которыми коалиция 5 имеет право высказывать, и 
рассматривать следующее отношение группового предпочтения Н — 
= \Pi\iu) на множестве А : хНу, если существует такое 5с/, 
что у£да(5) и хР,у для всех

С֊ядром антирефлексивного отношения Р на множестве А на
зывается С(Д, Р) = |х£Д: не уРх для всех у£Д|.

Множество 1/сД называется внешне устойчивым для отноше
ния Р на Д, если для любого у^Д^И существует х£ I/, для которо
го хру.

Множество УсД называется внутренне устойчивым для отно
шения Р, если не существуют х, у£ V, для которых хру.

НМ-решением отношения Р на А называется такое УС2Д, 
которое внешне и внутренне устойчиво для Р на Д.

В работе (3) для конечного Д получено необходимое и доста

198



точное условие непустоты С(Д, Р(п, [Р,М) при любых ац11кличес. 
ких и фиксированных /, А, та.

Теорема 1. Если множество альтернатив А конечно, то 
С(А |Р/|/е/))^0 при любых ациклических Р, тогда и только 
тогда, когда С(А, Р(и\ (Р<Ье/)) А0 при любых ациклических Р{.

Теорема 2. Пусть множества А, / конечны, тогда равно
сильны следующие утверждения:

1) С(Д, P(w, {Р,}/е/)) внешне устойчиво на А для P(w, 
при любых антирефлексивных транзитивных Pt\

2) С(А Н(чи, |Р/|/£/)) внешне устойчиво на А 
при любых антирефлексивных транзитивных Pt\

Оля H(w, \Pi\ikl)

3) при |Д|.>3 существует такое что ю(()) = А и если
*М«$)¥։0» то При Д={х, у), если у£то(52), то
5.05^0.

Классической кооперативной игрой называется пара (/, v), где 
/ — множество игроков, v—функция, ставящая в соответствие каждо
му 5с/ число г»(5) —максимальную сумму выигрышей, которую S 
может себе обеспечить, действуя самостоятельно. В качестве мно
жества альтернатив берется А = : x,^t'({ZJ), /£/, V х/ = тф/)},

называемое множеством дележей. Отношения Р, фиксированы, л'Р.у 
тогда и только тогда, когда х,>у,. Обычно берут да(5)=={х£Д : 

tes
и тогда отношение Р является отношением доминирования, 

введенным в (’). Однако для произвольной v трудно трактовать эле
менты w(S) как дележи, достижимые коалицией S.

Здесь для классической кооперативной игры рассмотрим преж
ние Р/, ДС(хСР|/։: X л*,= ^(/)| и возьмем следующую w: w(S) = 

/е/
= [д-£Д : v X/<jy(S)}, т. е. w(S) —множество векторов выигрышей, 

its
при которых коалиция S обижена. Тогда получаем следующее от
ношение Н на множестве А : хНу, если существует такое что 
v yi<y(S) и Х/>у/ при всех i^S. (Для обиженной коалиции пред
ал՝
почтительнее любой вектор выигрышей, более выгодный всем ее 
членам). Такое отношение Н будем называть О-доминированием.

Теорема 3. Если (/, г»)—классическая кооперативная игра 
֊ / 3

3 лиц, то V-HM-решение О-доминирования на А= х£Р:

= тогда и только тогда, когда выполняется одно из условий:

1) У—НМ-решение О-доминирования на Д = {х£Д : х,^г({Д), 

I = 1, 2, 3};
2) 1/={х}, х^А, 2.3};

3) у-{х£А: х/=а, х>>г>({/}), х»>^({*})}, где *}Х
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Замечание. Теорема 3 верна и при замене Д на симплекс, 
содержащийся в Л. .

В дальнейшем будем искать 11М-решение на множестве деле-

жей А = I х£/?3: и для

обычного доминирования можно считать, что V (0 — 1) редуцирована, 
т. е. !’([«))= 0, 1 = 1, 2, 3, г>(/) = 1, 0<^(5)<т>(/) для всех 5с/

Обозначим С = {х£Д : Х/4-х*^=-и(/, /г) для всех к£/}.
Теорема 4. Если (Ц V) —классическая кооперативная игра

3 лиц с (0-\)-редуцированнои V, то V—Н М-решение О-доминиро- 
( 3 )вания на А = ( х£/?3: х,^0, ^.^=1 тогда и только тогда, когда
I /-1 \

меет место один из случаев;

1) 1/=Си'*€4 :0^х*^т»(/, /г)4֊г(/, £)-!, Х/=/(хл), ху=/;(хО}, 
где /ь /}—непрерывные невозрастающие функции хлТ/»(хл)4-//(х*) = 
= 1, 6)> ^(Лу)4~^(Л^1;

2) У = Си1*С4 :х/4-Лл = ^(/, £)} и т(1>
Ь) 4-^(7, для некоторых /, у, /г;

3) У=Си{*€Л :х/+х, = ‘и(/, ;)}и{^С4 : 0<х*< 1-2^(/. у), 
где ф/—непрерывные невозрастающие функ

ции, Хл4-/(хА)4-//(хл) = 1, /(1-2г|(/, у))-т?(/, у) и у)4֊^(у, А?)>1,
А)>1; . ' -

4) 1/=-Си{х£Д : Ь^х^а, х1+хк = ъ(Ц Л)}и{х^Д : Ь^х^а, ху4- 
х*=г/(у, 6)|и{х£Л :хл = д, х/4֊хл^г»(/, £)}и{*€Л : хА = а, Х/4֊х^

<.т>(у, £)}» 6 = тах{1— -и(/, у), т»(/,/?)-Ьг»(у, Л) —1}, £<уг<т1п '—,
* 4 ■■»*<։»•’ . . ’ ՛'•. , Г ч * .՛՝«֊ ֊.\«՜

г)(։, й), v(j, Л)!.

5) 1/=СиМ€Д : Л), х,+х* = ’и(7, Л)}и{х^Л : й <
*). х(+х»=г»(/, Л)}и 1л֊€Л :0<х(<г»(/, /г)—г>(/, Л), х,г=/,(х(), 

х*=/*(х/)|, где /> = тах {1 — г»(/, /), г>(«, Л)+г'(у, Л) —1}, fi.fi,—невоз
растающие непрерывные функции, Xi■\■fi(xl)-^rf|,(xt) = 1, Мо(1, к) — 
-Уи,к)) = у(у, к) и ю(1,1г)>ъ(/, к), г>(/, Л)-И>(/,/г)<1-

и ®(/. /)>

— для всех I

7) 1Л={х£Л : х» = а}, где а<^—, 1—<г)+'п(7, к) — 1.

Следствие. Любая кооперативная игра 3 лиц имеет НМ-ре- 
шение для О-доминирования на множестве дележей, так как любая 
V удовлетворяет хотя бы одному из условий, описанных в случаях 
2). з).



Игра Лукаса 10 лиц, не имеющая НМ-решения в случае обыч
ного доминирования (2), имеет для О-доминирования единственное 
НМ֊решение, не совпадающее с С֊ядром.
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с Ն. Ь. ՆԱՈՒՄՈՎԱհոօպե րւստիվ խաղերի О- ղոմինանտութinUip

'Ւիտարկվում է ընդհանուր աւոիվ խաղ և աւղադուդվա մ Լ
եթե րա չ/ւ/ու I յյնե pji րա զմութ [ունր վերջավոր էւ ղևր աղա и ելիтթքան Ւ1 
րարերաթ քունը ծնված է աղիկքիկ թլ հա ր ա րե րա թ րոննե ր ի դ , 
(2~կորիդր ըստ // հարաբերության դաւոա ըկ չէ աքն Լ մ իա у

1դ /սաղի

եք4՛ C-կորիղր դաաա մինանտութ յան Կարարեր ու թլան t
Օրինակ դիտարկվում են նաև կլաս իվ խաղեր,

որոնց համար սահմանվում է (յ~ դո մ ին անւոու թ քան հարաբերու թ քունը և խա~ 
ղերի մի դասի համար նկարագրվում են ՆՄ • լուծ ումնե րըէ
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