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Г. Рассматривается вопрос о вычислении интегралов

/?) =
Rdz

где R—многочлен от переменных гр ..гп\ дг=дгх/\ .../\с!гп\ 
/Г=(Л. •••» /л)—полиномиальное отображение Сл(/г-мерное комплекс­
ное афинное пространство) в Сл, имеющее только конечные нули в 
СРп («-мерное комплексное проективное пространство); Г = {г==(гр 
.гп): ?еСл, |//(*)| = е/, е/>0, /=1,..., «}.

Вычисление интегралов типа (1) позволяет, в частности, найти 
сумму значений произвольного многочлена в корнях системы

/“О, п, (2)

Соответствующие формулы для разных классов систем были 
получены в работах (1՜4). Эти формулы позволяют исключать неиз­
вестные из системы (2) по схеме, изложенной в (*), а также (5), 
(§21) (о первом применении этого метода в математической химии 
см. в (®)).

Другие результаты для вычисления интегралов типа (1) недав­
но получил А. П. Южаков.

2°. Обозначим через М множество отображений Р= (Рр ..., Рл), 
где все Р,—однородные многочлены, для которых Р~։(0)= (О|ССЛ не- 
зависимо от величин ненулевых коэффициентов многочленов Р/.

Предложение. Пусть Р=(РП ..., Рп) отображает Сл в Сп 
и Р1—однородные многочлены, / = «. Для того чтобы Р^М,
•необходимо и достаточно, чтобы (с точностью до перенумерации) 

а) Рх было мономом,
б) для любого набора (/р..., /*), 1< к<^п՝ существовало на­

туральное число /(/1։ ../д) такое, чтобы сужение многочлена 
Рщ,...на плоскости = ... = г/л = 0 состояло только из одного
монома, т. е.

PjUi......ZfcJ+Z/jPyC/,.................................................iA)(G)“’r ... .....

где .... ...» /л)— моном, а множители при г/,,..., или
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однородные многочлены степени йееР/(1.....„,-1. или же тож.
дественно равны нулю.

Для произвольного монома й запись означает, что пере- 
менное г/ присутствует в мономе А с ненулевым показателем.

Определим множества г0(Р) и о(Р) следующим образом: 
^0(^)1 если г1^Р1 И ....е~2.....................................  п.

Множество а(Р) получается из множества о0(Р) отождествлением 
элементов (/р ...» /л) и (еъ ..еп), для которых равны подстановки 
/>(Ч) • • • 7(Л» ..1п-\) ’ 7(^11 •••» ^л-1) \
\?Л6)(Ч) • • <Р/0‘ь...,/л_|)(Ч, ...» /л-1)/ \?/(г,)(£1) • • • ?Л<։,...ел_|)(£։,...,ея_|)/

Теорема 1. Пусть в (2) /z = P,4-Q/t Z=l, Л, где Pt-одно­
родные многочлены старшей степени (deg Qz<deg Р։) и Р=(Р., 
Рл)€М. Тогда

а) /(Р, P) = £(F, Р)

п
(-l)’SKX

Рх։. .. ^nQjl(^r/(/։)(^i))e*...(^r/(/|.... in |)(^р . • .Ля-։))

jUe։‘+l(?;«i)(zi))a‘t’... .... /Л_1»(Ч........ /л-.1))в« ’

где ... /Л)(Ч. •••. ... ................м(Ч. ...»**), « ^.-линейный
функционал на многочленах Лорана, сопоставляющий кажоому 
такому многочлену его свободный член;

б) число ненулевых слагаемых в правой части а) конечно.
3°. Рассмотрим полиномиальное отображение 7/=(7/Р..., НП) = 

(014-Р1, ...» С7я4-£М, где все ОД/ —1, ...» п)—однородные многочле­
ны и deg(л>degD/. Пусть О = (С1,..., 0л) и £^(£\, ..., Оп). Пред­
полагается, что <?-'(0) — |0|£Сл. Это равносильно требованию об от­
сутствии бесконечно удаленных нулей у отображения Н в СРп. 
Пусть матрица из однородных многочленов = такая» что
отображение 6 • т. с. отображение НА такое, как в теореме
1. Предложение в пункте 2° и теорема Гильберта гарантируют су­
ществование матрицы А.

Теорема 2. /(//, Р) = Е(НА, R • беМ).
Для вычисления суммы значений произвольного многочлена в 

корнях системы (2) аналогичная формула получена в (’).
Заметим, что теорема 2 дает серию формул в зависимости от 

вида отображения ОА. При практических вычислениях в разных си­
туациях удобно применять ту или иную формулу.

В заключение автор выражает благодарность Л. А. Айзенбергу 
за постоянное внимание к работе, а также А. К. Пиху за полезные 
обсуждения.
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Մ. Ա. ՄԿՐ823ԱՆ
Որոշ ոացիոնւսլ

Տրվում է բնաձև հետևյալ

ձևերի 

տիպի

ինտ եգրա|ևե րի 

ինտեգրալների հաշվման համար

որն ունի

*1» . . . 2ո կոմպլեքս փոփոխականներից կախված բազմանդամ 
1 •* քո)*Ը բազմանդա մալին արտապատկերում է ՇՈ~Ը ՇՈ֊ի մեշ 
միայն վերջավոր քանակութլամբ զրոներ Շխո-ում\

• • • /\dZni

Г=|г=(а։.........г„); а^С"; |/4 = ։л ։/>0(։
Ա1Դ տեսակի 

կան բազմանդամի 
կարգի զրոներում.

ինտեգրալների հա շվու մր խույլ է 
արժեքների գումարը

ЛИТЕРАТУРА — ԴՐԱԿԱՆՈՒԹՅՈՒՆ
1 Л. А. Айзенберг, ДАН СССР, т. 234, № 3 (1977). 2 Л. А. Айзенберг, А, К. 

Них. Сиб. мат. жури., т. 20, № 4 (1979). 3 А. К. Них, в кн.; Некоторые вопроси 
многомерного комплексного анализа, Красноярск, 1980. 4 д. П. Южаков, в кн.: Не­
которые вопросы многомерного комплексного анализа. Красноярск, 1960. 5 Л. А 
Айзенберг, А. П. Южаков, Интегральные представления и вычеты в многомерном 
комплексном анализе, Наука. Новосибирск, 1979. е Л. А. Айзенберг, В. И Выше 
и др., ДАН СССР, 257, № 4 (1981).


