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1. Пусть Л"С> Ч —замкнутое подмножество компактного комп
лексного многообразия IV', — IV' —положительное линейное рас
слоение. Каждый дивизор определяется некоторым голоморф
ным сечением расслоения /., и в этом смысле говорят о линейной 
независимости таких дивизоров. Пусть /С№(Л. IV') —линейное под
пространство размерности /г. Будем говорить, что дивизоры |0/}}_։£ 
<|/| независимы на А', если любые к дивизоров этой системы лннен- 
но-незанизины на А՜. Условимся считать, что система |Л(|* ։ имеет 
не более, чем /п-кратное самопересечение на .V, если для любого 

С Л' существует самое большее т различных О, (!</<?) таких, 
то р£1)>.

Дефект Неван.тинны может быть определен для любого ди- 
изора 2>€|£| (*). При этом О $(О)^ 1 и о(Д)=1, если /(С”) не пе-
1РГ|>Ь‘ПРТ / )

Тео ре м а 1. 1. Пусть ХС?> Л—такие, как прежде, 
/:С* *Л голоморфное отображение. /сА/°(£. И ) — векторное 

одпростринство размерности и пусть {^/|* ։£|/| — независи
мые дивизоры на Л. имеющие не более чем Л —1 кратное самом- 
есечение на Д'. Тогда либо

либо / вырождено относительно I, т. е. существует дивизор 
£>€|/|, для которого

Соответствующие теоремы Пикара можно доказывать и другим 
способом (без использования леммы о логарифмической производной) 
На этом пути мы приходим к так называемому дифференциал ьно-гео- 
мегричсско'му методу в теории гиперболических многообразий.
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2 О д и ф ф е р е и ц н а л ь и о-г е о м е т р и ч ес ко м метод г ։ 
теории гиперболических многообразии.

2.1. Пусть /J' ={(г,........ г*)£С*: На этом полидиске опре-

делена рма объема Пуанкаре н* *’ П dZj!(] -|гЯ«Д
Если Л—комплексное многообразие, то ннутренння Л форма /» 
(I < k < dim Л) на Л определяется равенством (см. (։))

>) = inf/|M. >'€Л‘ПО‘) и /.(!/) -к|,

где означает множество разложимых векторов простран
ства А‘А(А'), /' длина вектора '»■' по норме р*. а инфимум береж
ен по всем /£Но1(0*, Л') н таким, что /*(#/)-'•.

Если р. q£X, я 7 : |0, !]—•■-¥ соединяющая их кусочно-гладкая 
I

кривая, то интеграл /(,)=■= 1 i'(tV,0,)dt существует и опреде

ляет псевдорасстояние Кобаяси ?(р, <?) как инфимум /(,) по всем та
ким кривым. Многообразие .V называется гиперболическим, если 
МР, <Н есть расстояние (см. (*•♦)). ,

Интерес к таким многообразиям в большой степени мотивирован 
теоремами пикаровского тнпа\ . . i

Теорема Пикара, Пусть Л’—комплексное многообра те.
Л'{>0 и f՝.C.m-*X голоморфное отображение. Тогда ранг (/) k 

Если эта теорема доказывается просто, то выяснить в каждом 
конкретной сипании, является ли данное многообразие гиперболиче
ским. как правило, весьма затруднительно. Так. например, даже в слу 
чае проективного пространства СР„ без 2л 4֊ 1 гиперплоскости обще
го положения (г. о. п.) этот вопрос некоторое время оставался от
крытым (ср. (Д, стр. 396). Эта ситуация типична. и она естественно
приводит к одному из основных вопросов теории гиперболически 
многообразий: ' uf

Пусть IV՜ -компактное комплексное многообразие, П— дивизор 
на IV' с нормальным пересечением. Каким должен быть дивизор I) 
чтобы IV’ I) было гиперболичным?

2.2. Оказывается, что этот вопрос можно 
опальной геометрии некоторых расслоений, а 
7՝*(1о£/Э), ассоциированных с пучком ростков 
мероморфных форм (см. (*)).

снести к днфферен-
именно; расслоений
D логарифмически

Для голоморфного векторного расслоения Е—У> ранга г =1 за
пись Е<Д) означает, что это расслоение отрицательно в смысле Ни
ренберга и Спенсера (см. например (*)).

Теорема 2.1. Пусть № компактное комплексное иногообра-
<ие, D—дивизор с простым нормальным пересечением. Если 
A^dog^XO. то ЛиХО>0.

При Л — dim W'' эго совпадает с результатом Карлсона и Гриф 
фитса (•).
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И I е о рем а. Пусть Ц" и Г) такие, кик л теореме 2 1. п 
■|гп и\ Если г,(|0|) ; с։(Л'в)>(), то Л^ч<7>0.

Соответствующая теорема Пикара формулируется следующим 
г Образом.
К Теорема 2.2. Пусть Ш, О—такие, как в теореме 2.1. Если

С"՛ •* Ц-’ О — голоморфное отображение и /\* Г(1ок Л>)<7), то ранг 
։ I/) 'Л.
К 2.3. Общая схема, развитая в п. п. 2.2. позволяет доказать сле- 
■уюшни результат.

Теорема 2.3. На проективном пространстве СР, бе < 2л 1 
гиперплоскости общего положения существует псевдофориа с от
рицательной кривизной вдоль одномерных голоморфных на прав- 

^шцний.

Замечание. В такой постановке задачу можно найти \ Коба
яси <(*), стр. 403). На СР, (2*4֊ I г. о. п.| псевдоформа с отрица
тььиой кривизной построена Кавэном (•).

Опишем это подробнее. Пусть I) круг единичного радиуса и 
комплексной плоскости, /:/}-֊СР,,—голоморфное отображение, 
1///}^!*—Гиперплоскости общего положения ни СР . 1огарифмнчв1 - 
кую производную кривой / обозначим через А։: I)

я--ТП։»К 4 Н \ (см. (*)). Ковариантную производную кривой \։ в

\
рвсслоении Т1 1ор V НД относительно V //. логарифмически ме-

рЬморфной связности обозначим через /9А։.
Положим />А, О(/>*-’А։);

■ Ла вЛ1Л...АЛ*

■ л»:/> -Л^боя V ՝ н\.

\ /-• /
Пссндофорый, о которой говорится в теореме 2.3. имеет следующий 
вил (л=3):

|Т‘(1оф/|’) 

/-։

ГД(' <С« >/—некоторые эрмнтовые метрики, |’ф норма сечения а; 
расслоения гинерплоского сечения Н ֊СР„ (з,( /?) 0< р^Н.) .\Ч.ю-
ви<՝ на кривизну означает, что для всех /^Но[(П. СР„)

I </</' 1ок Л/()5»сЛ4՜.)

нстаита с>0 не зависит от /.
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R качестве первого следствии получается аналог теоремы 
Шоттки — Ландау (*) (ср. (**“)).

Следствие I Пусть /Л = (г£С : |г|</|,/:/Л—СР„ (2л 1 , 
о. п.)—голоморфное отображение. Тогда г оценивается сверху Й 
терминах /(0) и /'(°)

Следствие 2. Проективное пространство СРЯ бел 2л 1 ги
перплоскости общего положения — гиперболическое многообразие.
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Նև ш Г. । ի ն այ |» inbuilt րյունր փակ բազմա թյուն ևերու J li n । n մ и г ֆ
կորերի ճամար

Ա:Ւ ատանյւսւմ ստա^ա«) է (•եանչինաւՒ դեֆեւէԱ9ների ս»ոն ւոէ քմրււն ա* 
ո։

Նա/ողր փակ րա^մու^ունա արժեքներ ունհէյոէյ ք 0, * \ հո(ոմորէյ> արտս/- 
է^ւստ^երու մնեքքի Տամար/

Թեորեմ. Դիցուք ,\ 22 Ա կոմպակտ կոմպլեբս բազմաձևության փակ
Ոէ 

ենթաբազմություն I., Լ — Ա ղրական զծային շերտավորում է, Հ:Շ-*/¥ Տււ- 
լււմորֆ արտապատկերում I». / №’), ե (>1) չափանի վեկտորական
ենթատարած ություն I. և եթե \Dj\y , £|/| A-ի վրա ոշ ավե| րան /ք - 1 պա- 
սփկ ինրնաճատում ունեցող անկախ ղի վիզորներ են, ապա կամ

£«(/>/) 
/-։

կամ Հր /-ի նկատմամբ վերասերված ե, այսինքն զույոլթյոլն ունի զիվի- 
զոր £)£|/|, որի Տամար /(0®') Օ:
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