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0°. Пусть Г—подгруппа аддитивной группы вещественных чи
сел, снабженная дискретной топологией, Г4=|х£Г:д- О}—подпо
лугруппа группы Г, а О— группа характеров группы Г. По теореме 
двойственности Понтрягина б является компактной абелевой группой.

Рассмотрим на локально компактном пространстве Уг, получен
ном из декаргова произведения СХ|0,«>) путем отождествления н точ
ку слоя С7 < |0', систему |«.,|,ег+ непрерывных функций на заданных 
следующим образом: ®д|’(аХг)=։(х)лг.

Комплекснозначную функцию /, определенную на открытом мно
жестве Л>С2| , называют обобщенно-аналитической, или просто ана
литической, если для каждой точки множества О существует такая 
окрестность что функция /аппроксимируется на V линейными
комбинациями над С1 функций из («■г|*ег+.

Линейные комбинации функций из {ш'}л.г> будем называть по
линомами.

В случае, когда Г изоморфна группе целых чисел, пространство 
2| изоморфно комплексной плоскости, и обобщенная аналитичность 
н этом случае совпадает с классической аналитичностью.

Множество ОсУг назовем ограниченным, если I) компакт.
В теории аналитических функции одной комплексной переменной 

хорошо известны теорема Римана о продолжении и теорема Пикара о 
поведении функции вблизи существенной особой точки.

В данной заметке формулируются результаты, являющиеся ана
логами вышеуказанных теорем.

1 . Каждая аналитическая функция, заданная на связном откры
том множестве I) комплексной плоскости С. удовлетворяет условию 
единственности, т. е. если / равно нулю на некотором открытом 
подмножестве множества /9, то / 0 на И.



Естественно поставить вопрос: верно ли аналогичное утвержде
ние в пространстве 2г в случае, когда Г не изоморфна группе целых 
чисел. На этот вопрос отвечает.

Теорема 1. Пусть И —ограниченное открытое в 2( мно
жество. Для того чтобы каждая аналитическая на I) функции 
удовлетворяла условию единственности, необходимо, чтобы точка 
а—О\ ՝0|(2г принадлежала множеству 

Л
/) = |м£2г. |р(и)|^аир |^| для любого полинома р\. 

о
Существуют примеры, показывающие, что приведенное в теореме 

I условие не является достаточным.
2 . Пространство’-’г можно представить в виде 2Г = (^2,)0 

I, । э| (см. лемму 1 из (’)), где я. бх{0|. а множества 2/, /£/. по
парно не пересекаются, связны, всюду плотны в 2г и удовлетворяют 
следующим условиям:

а) для любых /,/Э/ Существует такое, что

2,=а2/ (։ . (рХг))=(а?)Х г;

6) для любого /£/ существует такое взаимно-однозначное 
непрерывное отображение Ч / из комплексной плоскости С* на 2,, что 
для каждого ю-*|ш-»|г выполняется равенство

1<Ч\(2) = ехр (-х • г).
Из условий а) и б) следует утверждение, аналогичное теореме 

Лиувнля (см (’)): если обобщенная аналитическая функция, опреде
ленная на всем пространстве 2г. ограничена, то она постоянна.

Определение. Пусть I) —открытое множество в 2г- Под
множество Е~И назовем тонким, если для каждой точки из 1У 
существует такая окрестность и ՜ I) и такая аналитическая 
функции ) на и, что:

а) функция / обращается в нуль на множестве ЕС\П-,
б) для каждого 1(1 множество *2/Г\Е не более чем счетно.
Примером тонкого множества является множество нулей анали

тической функции, определенной на всем пространстве 2г. С другой 
стороны, из теоремы 1 следует, что нули не каждой аналитической 
функции образуют тонкое множество. Вообще говоря, тонкое мно
жеств) не является одноточечным. Единственный пример одноточеч
ного тонкого множества —|з|, где о = Ох{0|(2г.

Пусть 1)—открытое множество н 2Г и Е—подмножество в П. 
Функцию /, определенную на множестве И Е, назовем локально 
ограниченной, если для каждой точки из ^существует такая окрест
ность И: И, что функция / ограничена на ПСЦП Е).

Теорема 2. Пусть Е— тонкое подмножество открытого мно
жества Ь в 2г и /—аналитическая функция на П Е, локально 
ограниченная на И. Тогда существует единственная функция ц, 
аналитическая на I) и совпадающая с / на I)՝> Е.



Следствие. Пусть Е- тонкое подмножество связного от
крытого множества [) в Уг. Тогда 1)\Е связно.

Пусть Е—тонкое множество в I). а К—такое подмножество в/:, 
что каково бы пн было открытое множество 4/сО, множество К // 
не является топких։ в И.

Теорема 3. Пусть /—аналитическая функция на /) Г Тог
да существует единственная аналитическая функция к на И |э՛, 
совпадающая с / на О\Е.

Следствие. Пусть /—аналитическая функция, запанная на 
всем пространстве П, кроме, быть может, некоторого конечного 
числа точек. Тогда функция / однозначно продолжается до ана
литической функции, определенной на всем О (о|.

I 3 . Пусть I)—открытое множество в Уг и Е— тонкое подмно- 
[ жество в О.
5 Лемма 4. Пусть /—аналитическая функция на П'-Е. Тогда 
\ по ведение функции / в окрестности каждой точки е£Е может 

быть только следующим:
I а| / (е.) стремится к конечному пределу для любого е, -е. 
е^ИЕ,

' б) \/(е.)| стремится к во для любого е^ — е. е ^О' Е,
в) в каждой окрестности точки е^Е функция / принимает 

все значения, сколь угодно близкие каждому комплексному числу^ 
Точку множества Е. в окрестности которой функция / удовлет

воряет условию б), будем называть полюсом, а условию в)—сущест
венно особой точкой.

Теорема 5. Пусть з £ О н /—аналитическая функция на 
£)х|с). Если /почка а является полюсом для /. то существует 
единственная функция а>£|к՛'].»։г» такая, что /1&—аналитическая 
функция на П.

Теорема 6. В каждой окрестности существенно особой точки 
аналитическая функция принимает все значения за исключением, 
быть может, одного.

Вычислительны!՝ центр
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Ս. Ա. ԴՐԻԴՈՐՏԱՆ
1'Г<(|ГниГ1Ги11|!|1иЛ անա||ււոիկ ֆունկցիան!,րի Լզսւկիութ|ունև!>ր|։ մասիս

Դիցուք 1"—յ» իրական թվերի ի,մ րի որոշ ևնթախո,մր է, Լ
ի,մթի համար,, 3 ի,Ո,մր Լ. իոկ Զր=0.«[0. 4֊Օ0)/(7 |0}' Կամարսկան 
,Հ է- /. |յր£Լ : <Օ()1 ա,ա,Րր№ համապաո, ասի, անում է սր*(տ .Հր) = 2 (X ) ՚ 
անրնցհատ ֆունկցիան — (՜ աարածաթլան վրա. !2| - ի !)րաց ենթարացմ- 
թ(ան վրա սահմանված / ֆունկցիան կո,վո,մ է րնղհանրացված անա/իաիկ 
ֆունկցիա, եթե ք-ր [) ի ամեն մի կես,ի շրշակա^ամ մոաարկվամ Լ 
ֆունկցիանհրի ցծա/ին 1ր մ ք, ին աց ի ս,նե ր ով I
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Հողվածում ուսումնասիրվում են րնղՀանրացված ան աչի տիկ ֆէ 
նհր/> հատկոէթ յուններր ։ Մ ասևավ որապես է ստացված են ՈիմւսՆի ե 
թ եորէ, մՆերի աՆաքողներրէ

"ւնկղիա- 
Պի կարի
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