
ՀԱՅԿԱԿԱՆ ՍՍՀ ԴԻՏՈհԹՏՈ1*ՆՆ1ւՐ1* ԱԿ ԱԴ1ւ 1Г |>ԱՅ I* ՏԼն Կ Л Խ 3 5 ЪЬ Ր 
ДОКЛАДЫ А К А Д I М И И Н \ У к АРМЯНСКОЙ ССР

ЬХХ 1У80 5

Տ 1К 51755

«шмчни

А И Петросян

Равномерное приближение полиномами на специальных полиэдрах 
Вейля с вещественно невырожденным остовом в пространстве С:

(Представлено академиком АН Армянской ССР М М . (жрблшяцом 15 11 19В0»

В работе (') доказано, что в вещественно не зарожденном полн- 
ыре Вейля О и пространстве С* (/-уравнение имеет ре пенне, до
пускающее равномерную оценку. Из этого фа\т.1, п также нз воз
можности локального голоморфного приближении на вещественно 
невырожденных полиэдрах с помощью более пли менее стандартных 
рассуждений (см., например, (’)) следует, что пространство Л(/Л 
функций, голоморфных в области П и непрерывных на I). совпадает 
С равномерных) замыканиех) па /) полиномов Р{П).

В настоящей статье доказывается, что Р(1)} при менее
обременительных в отношении невырожденности условиях на Г). а 
именно: I) имеет вещественно невырожденный остов; однако от по
лиэдра требуется, чтобы он был специальный, т. е. число определяю
щих его функций было равно двум (размерности пространства С*). 
Отметим, что класс специальных полиэдров в пространстве С’ дос
таточно широк в том смысле, что любой полиэдр по теореме Бишо
па (см. (’)) можно аппроксимировать специальными.

Тео ре м а. Пусть I) |г(С*: |л(г)|<4, / 1,2! ло.тмиомм«л*-
ный полиэдр Нгй.1н с естественно невыронсденны и остовом Тогда 
Р\1Р А(1)}

Доказательство. Напомним, что остов I) эго его двумер
ная грань Г \:С.П: 1//-Н1 |/»(’)| I , а его вещественная вены
рожденпость означает, что (/|/||*Д</|/։|։ (I на Г. Из этого условия 
теоремы следует, что можно подобрать столь малое число 4>0, 
чтобы полиэдр

И - |^О: 1֊ '<|/.Дт)|<1, / - 1, 2}.

который как бы .пристроен' к Г. являлся вещественно невырож
денным (в дальнейших рассуждениях число •• фиксировано). Как 
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было отмечено выше, любая функции нз Л(О՜) равномерно на О’ 
приближается функциями, голоморфными н окрестности (7. Поэтому 
для любой /, /£Л(/Э)С_Л(О), н ։>0 найдется функция А,, голоморф
ная в некоторой окрестности (г и такая, что

шах |/(г) —А'(с)|<։. (I)

Далее, возьмем ▼, т,(։)?>0 таким, чтобы замыкание полиэдра

6, |г€С*: 1-«<|7^)|<Нч(»), 1 1, 2}

принадлежало упомянутой окрестности. Тогда А. будет голоморфной 
на б,. Обозначим

71 {*€&'<: l/,(«)| ֊ |/л(г)| 1 т((е)|:

I» 1г€й:|/։(г)| |/,(г)| 1—4|;

7։ : |/։(г)| 1-% |/։Р)| 1 ф)|;

-,4 - : |/։(z)| - Ы-ч(.), |Z4(z)| 1-4J.

Остов полиэдра О՜, является объединением соответствующим образом 
ориентированных ՝,,. Согласно интегральной формуле Вейля, для 

имеем

/-• ।г। v I I А' (' I Л-. (2)

где А('., z) Ри
Ри

; Р*1 и Pi.: коэффициенты Ге։|>ера полинома /л,

определяемые нз разложения

/»(•)-/*(’) (՛.,-z,)/V(՜., г). Ь 1,2.

Функция /,(z) нз правой части (2) голоморфна и окрестности А), так
как при и знаменатель /։(г)||/։(.)-/»(՝)| под знаком
интеграла /,(г) в нуль не обращается. Как это следует из доказы
ваемой ниже леммы, имеет место неравенство та х |А,(£)—/,(г)!</“,։, 

•41
где число с, от « не зависит. Вместе с (I) это дает max |/(г)—/։(г)| 

/t-75
(по принципу максимума) max|/(z) /։(г)|<31 т. е. / равно- 

«•«
мерно на I) приближается функциями, голоморфными в окрестности 
I), а в силу того, что /9 полиномиальный полиэдр, то н полиномами. 
Итак. а поскольку / - произвольная функция из Л(/9), то
Р(О) - А(й).

Лемма. Для интегралов /։(г) /,(г) « (2) имеет иес то оценка

max |/»(‘)Кс։, * - 2, 3, 4,
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где константа с от > не зависит.
До к а за тел ьст но. Рассматривая ։1 как истов полиэдра 

|г(С*: |/,|:)|<1 5. I I, 2 , на замыкании которого функции /. но 
условию, голоморфна, по формуле Вейля при имеем

1*

Ji:,d\,______
Iz.G) /։(г)||/։(Л /։(г)|

0.

11оэтому

I i р (• ) ____ ■/(’» _____
4-։ J Iz.G) z։(?)|l/»('.)֊z.(2>l

֊֊(V-G) /G)l
Tt

___ A »» * •! 
Iz.G) /iG)H/։G) /»(՝>!

Так как 1։С<Л то из (I) дли получаем 

______ »• ^)^ч/ \<1• >______ 
1/дС)֊/4(г)|1/Л’-)-7л(г)| ՛ 

1»
Далее. - |/Цс)|! -(Л 1.2) при г£Г
Отсюда и из (3) следует

тах|/։(г)|<с • а. 
/Я

II

(3)

(4)

Интеграл /, (и аналогичный ему /.) оценивается несколько сложнее. 
Рассмотрим вещественно трехмерную грань полиэдра О,

° - Г.€б.։|/1С)1 1-Л ։-<|7^)|<1 гт,и)|.

Эта грань ограничена циклами и и. При фиксированном г0£Г форма

Л- , • \ г0^’»04 - Г . ( . I----------------------------- ------ --
|7.։(:)֊х,(^11/л('.)-7.։(г)|

имеет особенностями на з кривую

/' G€«։|x։G)l- >֊ч. ZsG’ Z»( ?0) ։

а на з -֊Р-, эта форма замкнута. По формуле Стокса

или /,(с0)—/։и0) j геаш. Отсюда и из (4) следует, чго для оценки

Г...

/։ достаточно оценить | гез». Здесь

Ftp
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res- -Г.С) -----J(" - — F.fJ —/G.мЧз.,
1/.|(3 /1(‘<.Н ~ !/։<•»— ZiUJI ~^֊

d՝i Л,

/так как на /<•„ имеем /,(L) т<> <//,. - О, т. е, — —г V
՝ О/л d/t '

л*ч " ։
Если и выражении для res- функцию /'. заменить in /, то получен* 
пая форма

на аналитической поверхности

Г.. 1-.:|/|(Л<1֊ч /.G) Zt(’.)

голоморфна, за исключением особенностей -Vf (| 7’,... где Л1 |*.€С։: 
: grad /д(՜.) 0}. Но каждая связная компонента множества Л1 -либо
точка, либо уровень функции /л (очевидно, отличный от уровня 
/л(’) Таким образом, на Т.■ „ могут быть только одноточеч
ные компоненты Л1, поэтому для всех z из некоторой выколотой 
окрестности точки ги на поверхности Т։ форма 2 особенностей не 
имеет Заметив, что дТ: Р., по формуле Стокса

? р-о.

р1 г г , "Г Л;

Интеграл |*J. очевидно, от z зависит непрерывно (по крайней мере.

*•
в окрестности гв). Поэтому | L’=0. Отсюда, с \ четом того, что

/»<՝> —/|(’0>1^э*г- при имеем

/ О /
^еелн —— обращается в нуль н некоторых точках на Рг„. то в этих

точках ֊— f0 и мы заменяем -3- ил 
Л։
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(Ненка HiiTt rpa iu /4(г) проводится аналогично.
В заключение автор выряжает бляготрлость Г. М. Хеикнну заW

интерес к работе н полезные обсуждения.

ереванский государственный 
университет

(• ւոււ»րսւծւււթ |Ա1ք| մԼք <|սւնւ|(1!| իրական իմաստով ոչ էափոխվող հենքով ։1,Լ ւ| ի 

հսւտուկ բազմանիստԼրի վրա հավասարաչափ մոտարկում pազմահղամներսվ/?-Ն երկչափ կոմււ/յԼրւ ւոարաժո<թյան մ եք դտնմոդ ՎԼաՒ Հատուկ
ա/jj տնիւ՚ւո (, որի Հենրր իրական իմաստով ոչ Լաւիոքսվոդ Լւ

Հատուկ, եթե նրան որոչոդ րա դմ անդամների

Гաւյմ անիստր
րանակր »ամ րնկնում

ա К чьмптмю.

Լ տարս ծութ յան չաւիոդականութ  յան Հետ ։ Նչենր, որ հատուկ րա դմ ան ի и տն ե րի 
րնտանիրր թավ ականին յ ա յն ( այն իմ աստո) է որ րստ (''իք*պի թեորեմի, կա
մայական րադմանիստ կարեյի ( մոտարկեք Հատակներով/

Հոդվածում ա սյ ա էք ո ւ քքվ ում Լ. որ կամայական ֆունկցիա , որր հոլոմորֆ /

1)^ում և անրնդհատ Լյ)-ում, մոտարկվում Լ րադմ ան դամներով Հավաոարա- 
չափ Ո-ի Հրաւ ԱպացուցւքաՆ եղանակր «ցտացորէոէմ / սաացվաէՕ
հ ավասարմ ս։Ն հավասարաչափ հ>.ււ։ հ ատ ա կանսվ /iriiniJ/n
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