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Об одном классе целых кривых 
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В 1970 г. В. Фукс (*)  установил следующий результат.
Теорема Л. Если /(г) мероморфная при г функция ко­

нечного порядка у, все а-точки которой являются простыми а- 
точками, то \

I. Сумма всех дефектов /(г) равна 2;
2. Порядок р функции /(г) удовлетворяет такому соотноше­

нию = 0,.5/и, где т = 2, 3. 4, ... ;
3. Функция /(г) имеет регулярный рост. т. е. ее порядок р 

совпадает с ее нижним порядком
4. Число дефектных значений у /(г) не превышает 2о;
5. Каждый дефект является кратным р՜1 ;
6. Каждое дефектное значение а является асимптотическим 

точением для функции /(г).
В данной работе мы интересуемся асимптотическими свойствами 

одного класса целых кривых, являющегося аналогом класса мероморф­
ных функций, все а-точкм которых простые.

Напомним, что л-мерной целой кривой (7(г) = называ­
ется переменный и-мерный вектор, компоненты которого, функции 
£»(*)<  являются линейно независимыми целыми функциями (см. (։՜*)).

Определение. Будем говорить, что п- мерная целая кривая 
О(х) = (£*р)/2_|  принадлежит классу Рю если она имеет конечный 

порядок к и для любого п-мерного комплексного вектора а (н?=0) 
все корни скалярного прои введения (О(г).и) имеют кратности не 
выше п — I. .

По аналогии со случаем мероморфных функций в теории целых 
кривых используются такие характеристики их роста и распределения 
значений (см.(’-*)).  Функция

7(г. О) ֊— 11л[О(ге,։ )|4® 
2՜ .) 

и
называется характеристикой роста целой кривой (1(2).
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Как и в случае мероморфных функций, с помощью Т(г.сГ) определя­
ется порядок роста О'(г) о и ее нижний порядок роста /. Характерис­
тики среднего и максимального приближения Щг) к вектору а 
определяются так:

/И (г, а, С)= -
2

I" |„ ^2." Л

Цг. и,О) = тах 1п Н..
1*1-г  |(Сг(2).<«)| ’

Величним

^(а,П) = 11т-/?< и Д(а, О) = Нт 
г • * Т(г9 а)

т(г,а,О)
Г(г,О)

называются соответственно дефектами целой кривой б(г) относительно 
сектора о в смысле Р. Неванлинны и Ж. Вал ирока. Л величина

₽(о.С)« Нт (/>
— Т(г, О)

называется величиной отклонения 0(г) относительно вектора о (см.(*)).
Для двумерной целой кривой = [£|(г), £а(г)} данные харак­

теристики совпадают с классическими характеристиками роста и рас­

пределения значений мероморфной функции /(г) По этой

причине для двумерных целых кривых, принадлежащих класс) Р,. 
сохраняет силу теорема А.

Основной результат данной работы можно рассматривать как 
некоторый аналог теоремы В. Фукса для произвольных л-мерных 
целых кривых. Имеет место следующее утверждение.

Теорема. 1)ля произвольной целой кривой О(:). принад­
лежащей классу Р„. справедливы такие утверждения:

1. Порядок ’> кривой (/(?) не меньше единицы и является 
числом рациональным.

2. Кривая С(г) имеет регулярный рост, т. е. ее нижний 
порядок X совпадает с ее порядком р,- _

3. [)ля каждого п-мерного вектора а, для которого (С(г).а) О, 

выполняется равенство Ца, 0)®Л(а. С);
4. Пая каждого п-мерного вектора а. для которого ((>(’).и) О, 

имеет место оценка ?(«,
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5. Г)ля произвольной фиксированней допустимой системы  А 
п-мерных комплексных векторов множ сетей

*

• Т. е. каждые ո оекгорои из этой системы А нкляюгся линейно не мине иным и.

!.)<((})= \о£А : ('»<)!.

1'л(0)-(а€Д: *(«.</)  ֊0|,

•2л(0) = {<Д: ч«1.С7»О)

содержат не более чем п(п— 1)р векторов.
Доказательство этой теоремы использует ряд вспомогательных 

утверждений об асимптотических свойствах решений линейных 
Д||4>фере11цналы1ых уравнений (д у.) с полиномиальными коэффициен­
тами. Это объясняется следующими обстоятельствами. Целая кривая 

О(г) =|^*(г)};_ ։ принадлежит классу Рп тогда и только тогда, когда 
определитель Вр шского системы функций {£»(3))2не имеет корней. 
Это угверж теине в свою очередь эквнлалечтнэ тому факту, что сис­
тема । является фундаментальной системой решений линейного
д. у. м-го порядка ви.-.а (см.(’).стр. 95)

»<">4-О|(г) ... 4֊ ая(с)их 0. (1)

где а*(г),  й= 1, 2, 3, ... ,п целые функции.
Е ли дополнительно известно, что целая кривая (}(с) имеет

конечный порядок р, то R этом случае в д. у. (I) все коэффициенты 
являются полиномами (см. (:), стр. 120). Таким образом, изучение 
роста и распределения значений целых кривых класса Р„ сво­
дится к изучению роста и распределения значений фундамен­
тальной системы решений линейного д. у. (I) с полиномиаль­
ными коэффициентами. Линейное д. у. (1) с полиномиальными
коэ՛<»:<» ицнентами сводится стандартным образом к системе п линейных 
д. у. первого порядка. Асимптотические свойства подобных систем 
изучены в книге (*).  В связи с тем, что в рассматриваемом случае 
система линейных д. у. первого порядка носит специальный характер.
удается несколько уточнить асимптотики решений, полученные для 
общих систем д. у. (см. (*)).  Эти уточненные асимптотики для 
фундаментальной системы решений д. у. (1) н приводят к теореме.

Харьковский государственный университет 
им. А. М. Горького

Վ. Ч ՊհՏՐեՆԿՈ, Կ Г.11ГГ.ИԱմթււղ^ կորԼրի մի ւյասի մասին
ներկա աշխատանքում ուսումնասիրվում է վերրավոր (յս/р։//»

ամրոՂք կորերի աեր Л սւր(1ե(>ներ1ւ րաշ/սումր, որոՆքք քէՈ1ոՐ կետերի կարզր
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iff qLpujqwUyfiuf П — / *”/"/&{• np wjq qmu/t l^npLpp цшЬ^шди^

^lipui/шд P л< цшлпрЬ^ 1/L l^mnpLLpf, .’ Ш1/ ш ifutpqft ЦшиЛшЛр rull.}, nbqntjjutp 
Mb Zi ijLp^utflnp Р»/п»1 qh^LI/Uiuj j/iU u/pdltpULpi

Uju pUq '.мЪршуЪпЛ ( •/. Ъп։ри1' npn2 MpqjntUpLLpp, npnbp
t/Ьрш pbp>/ ntd LU JJimjL tqutpq 'd^liinL/i niULrjnq JLpffJnp^ !finiU^qfiujL hp/t ш~ 
uhif tq tnn in fi ш uj\j ',ш1л l^niPjnibblip/ibi
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