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В настоящей работе рассматривается сходимость по мере инте­
гральных сферических средних Рисса при критическом показателе 

о=—-—после изменения значения разлагаемой функции вне задан­

ного совершенного нигде не плотного множества. Интегральными 
сферическими средними Рнсса порядка ь называются интегралы
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где /(/) = (2к)—у ((х)е~‘<'л}д х — преобразование Фурье функции

ел’
/(л) £ £1(£'л'); ЕУ—.У - мерное евклидово пространство л = (х։ л։ ... 
...лл)£Е\|л| =(х’-р...л3)|'3;(/,л) = /1 • л։4-...֊НдХ.у ֊скалярное произ­
ведение /ил.

Стейном (см. (։), стр. 192) было доказано, что для любой функ­
ции /(л) £ Iх (Еу) интегральные сферические средние порядка 8> 

> ——-сходятся к ней почти всюду и в метрике £1(£Л).
2
Справедлива следующая
Теорема 1. Пусть и (}СЕУ-любое совершенное

нигде не плотное множество. Тогда можно определить функцию 
Е{х)^х(Ек) такую, что Е(х)=*/(х)на Ц и ее интегральные сфера- 

ческие средние Рисса порядка о =—-—сходятся к ней по мере. 

Основным средством для доказательства теоремы 1 является следу­
ющая
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Лемма 1. Пусть даны квадрат Ас;£л\ совершенное нигде не 
плотное множество С}сЬ, действительные числа Ро^>1, 7=#0 и ։>0.

Тогда существуют ограниченная функция <р (х) и измеримое 
множество Е, те$ £'<^[4՜ (։Н֊|Л||/Л')]Л' такие, что

7 при х £ <2

О при л £ Л

б) р? (*) 2 1т1 • Iд I ;
Л

В) |?(У) 1=1 | ? С*) е * ‘^>(1х | < е при | у |^/?0; 

£•*

г) | -R 1 (л, ?) I < В ь~՝’| 7 11 Л| при х^Е, для всех R,

где В—абсолютная постоянная.
Лемму 1 можно доказать путем применения некоторых элемен­

тов конструкции Меньшова, предложенной им в работе (’).
Этот же метод можно применить для доказательства следующей 

теоремы. 1? < 3
Теорема 2. Пусть {®я(х)|* , —полная в Л։|0,1], ортонорми­

ровании* система ограниченных функций и ։>0 любое положи­
тельное число. ТогОа существуют измеримое множество Е, гпе5/:<^ 
<Л и возрастающая подпоследовательность натуральных чисел 
1'^*1"-։ со следующими свойств ’.ми: для любой функции / (х) £ 
С Е |0,1| можно найти такую функцию Е(х) £ Е1 [0,1], что

= /(х) при [0,1 ]\£
и подпоследовательность $у*(Е, х) частичных сумм Зп (Е, х) ряда 
Фурье функции Е (х) сходится к ней почти всюду и в метрике 

|о,1Ь ՛ 1 * I
В связи с этим отметим, что Марцинкевич (см. (։), стр. 358 — 

362) токазал, что существуют /0(х) £ к [0,тг) и полная ортонор- 
мированная система |«0(х) |®-։ ограниченных функций такие, что 
любая подпоследовательность частичных сумм ряда Фурье функции 
/0(х) по системе (?л(х)}® । расходится почти всюду на [0, к).

Теорема 2 показывает, что любую функцию / (х) £ Е1 можно из­
менить на множествах, зависящих только от системы |'р„(х)| и имею­
щих сколь угодно малую меру, таким образом чтобы некоторая под­
последовательность частичных сумм ряда Фурье вновь полученной 
функции сходилась бы к ней почти всюду.

Доказательство теоремы 2 основано на следующей лемме.
Лемма 2. Пусть (?я(х)}*։ —полная в Р[0,1| ортонорми - 

рованная система ограниченных функций и е>0.
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Тогда существует измеримое множество Е, тез Е со сле­
дующими свойствами-, для любых /(х) £/? |0,11, Д' > 1 и 5 > 0, су- 
ществует £(х) £/? [0,11 такая, что

I) £(х)=/(л)
1

2) Г I R (х) I d х
</ 
и

при X £
1

2 Г|/(Х)|</х;

I
I

3) f R (х) J (х) dx | <Հ, IsS* < ,V. 
J

В работе автора (4) было установлено, что если ПОНС {?я(х)}лж_։ 
состоит из непрерывных функций, то в формулировке теоремы 2 в 
качестве .множества Ес можно взять любое нигде не плотное замкну­
тое множество.

В заключение выражаю благодарность А. Л. Талаляну за поста­
новку задач и внимание к работе.
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1Г. ժ. ԳՐԻԴՈՐ9ԱՆ
Ֆուրյեի բազմաս|աւո|ւկ ի G in L q ր ւս । G ե ր ի ս ֆ 1> ր |ւ կ միջինների զուզամիտութ puG 

մասին

Ա.պացnt րյվու մ են հետելալ jd եորեմնև րր։
Թեորեմ 1. ЪрЬ Q ամևնուրեք Gnup կատարյալ բազմություն 

I., ւսպա ցանկացած f ( (E*) կարելի k փոիւնյ Q — ից զուրս այնպես,
np նոր սւոացված ֆունկցիայի կրիտիկական ցուցիչով Ռիսի ինտեգրալ 
սֆերիկ միջինները ըստ չափի զուզամիտեն իրեն:

Թեորեմ 2. Եթե |<?л (է) }*_։֊Ը Z? |0,1|-ում 1ՈԻՎ օրթոնորմալ սիս­
տեմ k, ապա զոյություն ունեն չւսփե|ի բազմություն E և բնական թվերի 
ենթսւճաշորզականոլթյուն Д/|<^ЛГ։<^...<^Д ♦<••• այնպիսի)». որ ցանկացած
ք(է) £ Լ' [0,1]— ի համար կարեյի k զանել F{t) € ճ1 |0,1 ] F (t)=f(t),t£E, 
այնպես, up F (է)—ի Յաւրյեի շարքի (ըստ (/)}-սիստեմի) մասնակի 
<յումարների { V* համաթներով ևնթահաջորզականու թյու նը համարյա

ամենուրեք և Լ1 |о, I I մետրիկայով զուզամիտի իրեն:
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