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Пусть Г—подгруппа аддитивной группы вещественных чисел, 
снабженная дискретной топологией, Г+ = {х£Г; х 0| —подполугруппа 
группы Г, а О—группа характеров к группе Г. По теореме двой
ственности Понтрягина О является компактной абелевой группой, и 
группа характеров к О есть группа Г.

Рассмотрим на локально компактном пространстве Со—получен
ном из декартова произведения ОХ|0, <х>) путем отождествления в 
точку слоя а X |0) —систему |ьу-г}хег+ непрерывных функций, задан
ных следующим образом: и՝х(*Хг)=з(х)  • гя, *Хг£Св,  х(Т+. Оче
видно, а^'а»-г»=1»,»+-г«, ю* '■»’■€{ да*  )Х€г+

* *
Пространство Со и соответствующие определения были независимо от авто

ра введены Т. В. Тоневым.

Определение. Комплекснозначную функцию, определенную 
на открытом множестве /)ССо, будем называть аналитической по 
Аренсу—Зингеру или просто аналитической, если для каждой точки 
множества существует такая окрестность что функция / ап
проксимируется на (У линейными комбинациями над С функций из 
{^1' г •

Линейные комбинации над С функций из {дах)хег+ будем назы
вать полиномами, а отношение двух полиномов—рациональной 
функцией.

В зависимости от выбора Г получаем различные пространства;
в частности, когда Г изоморфна группе целых чисел, пространство 
Са изоморфно комплексной плоскости и аналитичность по Аренсу — 
Бингеру в этом случае совпадает с обычной аналитичностью.

В дальнейшем для компакта через Р(К) будем обозначать 
равномерную алгебру на К, порожденную полиномами, а через 

— равномерную алгебру на К, порожденную такими рациональ-
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ними функциями что множество нулей полинома <; лежит
вне компакта Л’.

В данной заметке формулируются результаты, характеризующие 
свойства алгебр Р(А') и А(А) в случае, когда группа Г есть груп
па рациональных чисел.

1 , Пусть «ССо, м-яХг. Для любого определим произве
дение ? • где • «)Хг.

Лемма 1. Пространство Со можно представить в виде

со=(ис,)и{0}. 
/

где 0»0՝ < [0}, а множества С,, 1^1 попарно не пересекаются, 
связны, всюду плотны в Со и удовлетворяют следующая условия я: 

а) для любых I, р/ существует такое, что С( яС/; 
б) для любого существует такой гомеоморфизм Ч\ прост

ранства С, на комплексную плоскость С, что для каждого 
К'го^|тох|։ег . выполняется равенство: для и^о։Г;1(г)=ехр(—

Пусть 1Г(0£ М/) —полиномиально выпуклый компакт в С. Для 
некоторого фиксированного х0£Г, рассмотрим компакты: Л'0=|«^Со; 
Ю*о( иМД и С(1 = {я£(7, а(л0)=1|.

Лемма 2. Алгебра Р(Кп) изометрически изоморфна равно
мерной алгебре на декартовом произведении 1Г <О0, порожденной 
функциями вида где а в£С(С0)—алгебре всех не
прерывных комплекснозначных функций на О0.

Для компакта К^-Со пусть
л

К==\и£Со\ |р(ы)|*̂зир|р|  для любого полинома р\

К°=\и^Са\ |/(н)|<8ир| /Д для любой рациональной функ- 
*

ции из Р(А)}.
А

Множество К будем называть полиномиально выпуклой оболочкой 
множества А, а А0 будем называть рационально выпуклой оболочкой. 
Отметим, что каждый компакт А' в Со является рационально выпук
лым, хотя и не всегда полиномиально выпуклым.

Следующая лемма устанавливает критерий полиномиальной 
выпуклости компакта К.

Лемма 3. Для того, чтобы компакт К^Со был полиномиаль
но выпуклым, необходимо и достаточно, чтобы длч любого 1^1 
множество К{=К[\С1 (см. лемму 1) имело бы связное в С1 допол
нение.

Из определения полиномиальной выпуклости следует, что
л 

пространство максимальных идеалов алгебры Р(А) есть в точности А.
Воспользовавшись леммами I -3, можно доказать следующие 

теоремы,

147



Теорема 1. Пусть К—компакт в Со. Граница Шилова ал- 
л

гебры Р(К) совпадает с множеством \JdfC, где д/С —топологическая

Л Л- , ■■£֊’.
в С1 граница множества К 1=К[}С<.

Теорема 2. Для алгебры ЩК) справедливы следую щи 
условия: \ ЯЯ

а) пространство максимальных идеалов алгебры /?(Л) есть К\
б) граница Шилова алгебры /?(Л) совпадает с \JdKi, где

дК!—топологическая граница множества
Отметим, что из теорем 1 и 2 и леммы 2 следует, что граница 

Шилова как для алгебры /?(ЛЛ, так и для алгебры Р(К) не обязана 
совпасть с топологической границей множества Л'.

Пусть //(К)—алгебра всех функций, аналитических в окрест
ности К.

Теорема 3. Любую функцию /£Н(К) равномерно на К 
можно приблизить функциями из /?(/().

2 , Пусть Л —равномерная алгебра на некотором компакте X. 
Говорят, что Д является локально-аппроксимативной алгеброй, если 
любая непрерывная на X функция, локально аппроксимируемая 
функциями из Д, принадлежит алгебре Д(։).

Лемма 4. Для любого компакта К^Со алгебра Р(К) явля
ется локально аппроксимативной. Алгебр։ Р(К) локально аппрок
симативна тогда и только тогда, когда компакт К полиномиаль
но выпукл.

Теорема 4. Пусть К—компакт в Со. Для того, чтобы Р(К) 
совпало бы с С(К), необходимо и достаточно, чтобы для любого 
1^1, 1п1Х\ = 0 в С1 и дополнение к К{=КГ\С1 было бы связно в С/.

Теорема 5. Пусть К— такой компакт в Со, что каждая 
точка из К является точкой пика для алгебры Р(К). Тогда 
Я(/О=С(К).

Доказательство теорем 4 и 5 проводится с помощью лемм 2 и 
3 и аналогичных результатов для равномерных алгебр Р(К) и Р(К) 
в случае, когда К —плоский компакт.
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անրնդհասւ ֆունկցիոնալ Լ,(յ լոկալ կոմպակտ տա ըած ավժ լան վըտւ ԱԼ 
ֆունկցիաների ք/ծալին կոմբինացիաները կոչվում են ր ա պմ անց ա մն ե ր, իսկ 
բ ադմ անդամների հարարե րա թ լտննհ րր' ռացիոնալ ֆանկցիանևրէ եթե 1\* ն

տաըտծա թ լան կոմպակտ ենД/ տ ըա րլմ տ ի) լունն է, ապա /յ( К )-"վ 
տասխանաբար' քՀ(1\)* ով) նշանակվում է րա դմ անդամնե րով |'ւաւ ատաս~
խանարարի 1\ կոմպակտի ւիւա տնրնդհատ ոացիոնալ ֆունկցիաներով) ծնված 
հավասարաչափ հանրահաշիվը! Ստացված են արդւտնրներ, որոնր նկաըա֊ 
ցրտմ են А ) և /^( Л ) հանրահաշիվնեըի մաքսիմալ իդեալների տարածոլ^
թ լուննե րը և Շիլովի ^դրերըւ

‘հտնվ ած են ան >րաժեշտ վարար սյա(մաններ Р(К )=С(Л ) հավա֊
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