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В настоящей работе рассматриваются вопроси, связанные с раз
биением произвольных остепенен на степени неразрешимости. Пос- 
кольку о сводимость является самой общей из сводимостей по раз
решимости, то вводится понятие еТ~ сводимости — конъюнкции этих 
сводимостей, которое будет самым общим для сводимостей, являю
щихся одновременно и сводимостями по перечислимости и сводимос
тями по разрешимости. Поэтому изучается структура произвольных 
е-степеней относительно еТ- сводимости. Рассматриваются также 
попроси разбиения е- степеней относительно более сильной своди
мости по перечислимости — рс -сводимости. Все эти сводимости, за 
исключением еТ- сводимости, изучаются в (։) и (’). В дальнейшем 
мы будем пользоваться обозначениями, принятыми в (*).

Пусть <р и - стандартные нумерации частичнорекурсивных 
функций и рекурсивно перечислимых множеств, «'-стандартная ну
мерация частичнорекурсивных функция с оракулом X, а Р—кано
ническая нумерация конечных множеств (’).

Рассмотрим следующие отношения на множествах: 
Д^ДнУ/—общерекурсивная функция \х(х^А^О^л^В).

= <р®), где £> характеристическая функция множества 
А.

А^ргВ *'Аг\'х(х€А<^'. ч^х) & (х)сВ).

A^gB&rdzVx(x£A Яи(<х,й> £ £ ОиСВ)).

A^fiB ՝А^еВ & А^г В.

Все эти отношения мы будем называть сводимостями. Пусть и не 
которая сводимость. Тогда

А==аВг>А^аВ &В^аА.

и множество ^(Л)=|Я|Я=вД| называется «-степенью множества Д. 
Пусть а н Ъ произвольные «-степени. Тогда
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а^Ь< ЯАЪВ(А£а & В£Ь & А^В)

Через 0 мы будем обозначать е-степень множества 0. Очевидно, 
что 0 совпадает с множеством всех рекурсивно перечислимых мно
жеств. Заметим, что для произвольных множеств Л и В

А^В^з А^хтВ 

А-^СВ_) А^ргВ 

А^ре В— А^еВ.

Определение 1. е-стелень называется тотальной, если она содер
жит график некоторой всюду определенной функции.
Определение 2. е-степень а называется квазимннимальной, если 
а 0 & \:Ь(Ь — тотальная е-степень &Ь^еа^)Ь=О). Очевидно, что 
любая квазиминнмальная е-степень не является тотальной. Отметим, 
что произвольная степень а содержит наибольшую еТ— и рс - сте
пень. Таковыми являются еТ — и рс-степени множества

|<х, У>|3«(<У. «>€ & ОиСА)\, где А£а,
Предложение 1. а) а — тотальная с-степень Ф$ЭД(Л£ 

(ой А^еА). б). Пусть а — тотальная е- степень, А£а и Д^еЛ. 
Тогда \ В(В£а А^СВ& В рекурсивно перечислимо относительно 
А).

Предложение 2. Любая тотальная е - степень содержит 
наименьшую еТ- степень.

Предложение 3. Любая тотальная е- степень содержит 
бесконечную антицепь еТ - степеней.

Доказательство проводится с помощью небольшого изменения в 
доказательстве теоремы Мучника—Фридберга (см., например, (*)) и 
предложения 1. . , ։ •

Предложение 4. Множество всех еТ - степеней, содержа
щихся в произвольной тотальной е - степени, является плотным.

Это утверждение доказывается с помощью небольшого измене
ния в доказательстве теоремы Сакса о плотности множества рекур
сивно перечислимых Г-степеней (см., например, (3)) и предложения 1.

Теорема 1. Существует квазиминнмальная е-степень, со
держащая наименьшую с - степень.

Следствие 1. Существует квазиминимильная е-степень, 
содержащая наименьшую еТ- степень.

Следствие 2. Существует квазиминимильная е-степень, 
содержащая наименьшую рс—степень.

Теорема 2. Существует квазиманимальная е-степень, не 
содержащая наименьшей еТ—степени.

Теперь перейдем к рассмотрению структур произвольных ^-сте
пеней относительно рс-сводимости. Мы уже показали (следствие 2), 
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чго существует квазим инимальная е-степень, содержащая наимень
шую рс-степень. Следующая теорема аналогична теореме 2.

Гео рем а 3. Существует квазиминималъная е-степень, не 
содержащая наименьшей рс-степени.

Пусть а некоторая ^-степень. Введем следующее обозначе
ние:

В^Т а^г>\ А(А^а^ В-^г а).

Тогда из предложения 2 следует, что, если а-тотальная е- сте
пень и множество А а таково, что Л^еЛ, то

\ В(В^ га^>В^ г А}.

Теорема 4. Для произвольного множества С существуют 
множества А и В, удовлетворяющие следующим условиям:

1. С^еА и С^еВ
2. У/?(/?-СрСЛ & рекурсивно перечислимо).
3. 0"<гСэЛ и В рекурсивно перечислимы относительно С.
Следствие 3. Если а-тотальная е-степень такая, что 

0"<7 а, то а не содержит наименьший рс-степени.
Теорема 5. Пусть множество Л таково, что Д^е-1 и 

0'^ГЛ. Тогда существует множество В, обладающее следующими 
свойствами:

1. А^рсВ.

2. В^рсА.

3. В^тА.

Следствие 4. Если а—тотальная е-степень такая, что 
^'^та, то а содержит бесконечную цепь рс—степеней, упорядо
ченную по типу натуральных чисел.

Теорема 6. Если а—тотальная е-степень такая, что 
0'^та, то а содержит бесконечную антицепь рс-степеней.
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ր-սւսւււ|ւնսւննԼր|ւ կւսւ։ււ։<յ4Ա1^ П’ ։^и1иЬ^։

Հողվածում հետազոտված են «-աստիճանների տրոհումներն րստ այ( ւպ- 
գորիթմիկ հանգեցումների, Ապացուցված < այնպիսի իբր-մինիմաչ ր-աստի- 
ճանի գոյոլթյոլնր, որր պարունակում է նվազագույն ^աստիճան, Ցույց է 
տրված այնպիսի «-աստիճանների գոյությունր, որոնք չեն պարունակում նվա- 
գագույն ֊աստիճան, ինչպես նաև նվազագույն թՇ-աստիճան, Յուրաքանչ
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յուր բավականաչափ բարձր g-աստիճան, որր պարունակոււէ Լ ամենոլրեր 
որոշված ֆունկցիայր գրաֆիկ, պարունակում կ նաև ղոպգ աո գոլյգ անհամե- 
մատեչի рс- ա иտիճանն երի անվհրշ րնտանիրւ ,
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