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Пусть £)—ограниченная область голоморфности в пространстве 
С”. задаваемая следующим образом:

Л=(г:^)<0, |х(г)|<1!. (1)

Здесь /(г)—функция, голоморфная в некоторой окрестности - за­
мыкания области ?(?)—вещественнозначная, дважды непрерывно 
дифференцируемая функция, строго плюрисубгармоническая в т. е. 
квадратичная форма

л —
V ----- ։-=- ТИ. Шь
Я- 1 ^к

положительно определена при всех г 12. Область I) предполагается 
невырожденной. Это означает, что

"гас1р(г) 0 на грани т։=1г£/9: р(г)=О;,

йгж1 /(г) 0 на грани ն |շ^Ո:|/.(2)|=1),

гап#
дгас1р(г), £гаЦ р(г> 

/(*). £габ /(г) =2 на остове

Область I) является, так сказать, областью .типа полушара'.
Через СА (/2) обозначается банахово пространство функций /, 

голоморфных в И и непрерывных на /), с равномерной нормой
11/11’ |1/11»=5иу|/(2)|.

Настоящая работа посвящена доказательству следующего резуль­
тата

I со рем а. Для всякой функции /£Сд(/)) и числа е сущест­
вует функция /, голоморфная я некоторой окрестности /), такая, 
что

II/֊ /41 •-
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Доказательство основано на известной схеме сведения задачи 
равномерного приближении к решению ^-уравнения с равномерной 
оценкой (см., например, (’)). Формулы для решения {/-уравнения с 
оценкой в случае областей рассматриваемого типа даны в работе (*).

Следующая лемма утверждает возможность локального прибли­
жения функций из Сд(£>).

Лемма. Существует конечная система шаров Вк (4 = 1,2,...
р

...,р), покрывающая границу дО области О (дО^УВ/.). таких,
*-1

что сужение всякой функции /^Сд(О) на множество В^й 
равномерно приближается функциями, голоморфными в окрест­
ности Вь{\Ь.

Доказательство. Пусть /^Сл(О). В силу вещественной невы­
рожденности области I) для каждой точки ’,£дО существуют шар В, 

с центром в ч и единичный вектор такие, что при всех достаточно 
малых '<>0 функция /(?-} '>-.) голоморфна в окрестности множества 
В-.С\О. Поскольку / равномерно непрерывна на I), для произвольного 
е>0 существует о0>0 такое, что

1(/(г+^:)֊/(г)|<г

при всех о<% и г£В-,(]й. Зятем из покрытия |5;| компакта дИ выби­
раем конечное семейство В։........Вр.

Доказательство теоремы. Построим систему бесконечно 
дифференцируемых, неотрицательных, финитных функций й*(г). 
(4=0, 1,..., р), удовлетворяющих условиям

а) . Бирр ^оС^, 5нрр gtc.Sk, (4=1....Р):
р -

б) . 2 кг*(֊)=1 о некоторой окрестности множества /).
4-0

Для I >0 построим области

О’=|?:р(2)<8, |х(г)1<1+։1-
I Согласно лемме, существуют окрестности Г‘ множеств и 
(функции Д, голоморфные в VI такие, что

II/;-Ж* п^<։< *=։.2.....р- (2)
[Обозначим, далее. = /•=/. Неравенство (2) справедливо тогда
и при А О. Число ։^>0 будем предполагать настолько хилым, чтобы

I р _
/> г: и V* и чтобы условие б), выполнялось на /Р .

4-.fi
Рассмотрим следующие функции

Л?»(г)
!/!(*)—/;(*)!
О.
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А;(^=1Л;дг). (3)
1 Г-о

Из того, что носитель функции £*(г) принатлежит множеству ВьГ\Г1։ 
(условие а), причем Д*л£> е^пЬ* .следует, что функции Л(\ и й; 

бесконечно дифференцируемы на Цл^)' н, с учетом (2), для всех 

удовлетворяют следующим опенкам
|Л;>(г)|^|Г'(г)-/Дг)|^|/;(л) -/(*)|+|/(г)-/;(г)<2։, (4)

|Л;(г)|С±|А;й(г)|<2ре. (5)
Л-0

Далее, при г^Нл^л^՛

Г Р
Л;(г)—А‘(г) V |/;(г)֊/;(г)|?*(г)֊2|/)(г)֊/;(2)1г*(г)= 

А-0 Л-0

=£ И‘(И֊/;(г)кА(2)=/;(г)֊/}(/). 

Л-0
т. е- * I

ед-/;(г)=л;(?)—/;(г). (/=о, 1.....р).

Это означает, что на Д' глобально определена функция

Л՛ (г) =Л;(г)-/;(?), У;д7> , (6)

причем 11՝ ՛-'С (й‘ ). Используя неравенства (2) и (5), для д£) 
имеем

|А' (г)֊/(г)|^|Л;(г)14-|/;(г)֊/(г)|<(2^ 4֊ 1)е.
Следовательно

||А’ -/|Ь<(2р+1)’- (7)■
Далее, используя (6) и (3), с учетом, что функция /• голоморфна в 
V՜;, имеем при Р^дЛ)'

РЛ* (г)|=И:(г)1 I S’ Si l/U2)-/;(2W<2)l֊ («)
*֊ и л-и

Здесь

dh (г) = oh՝ (z)

\oh՛ (.-)| у d/,,Sz}

Обозначив ','0=7o(/J) max ||^*||, из (8) и (4) имеем 0<Л<^

|| ()h՝ ||р. 2-(u s. (9)
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Равенство (7) означает, что бесконечно дифференцируемая на О' 
функция Л* приближает / с точностью (2р-|- 1)-. Теорема будет дока­
зана, если нам удастся подобрать малую по модули, функции, 
и так, чтобы разность Л1—и была бы голоморфной в О', т. е. чтобы 
^(А։—и)=0. Неравенство (9) означает, что /7й' мало. Таким образом, 
задача сводится к решению с оценкой ^-уравнения

<7«֊оЛ' (Ю)

в области О'. Правая часть в (10) — это гладкая О— замкнутая форма 
типа (0, 1); // - искомая функция. В работе (։) дана формула реше­
ния уравнения (10), удовлетворяющая равномерной оценке

||//||о։ 7(О’)|Й-||о՛. (И)
Анализ доказательства оценки (II) показывает, что константы ;(/?) 

ограничены, т.е. •է(Թ) Г .(О).

Из (II). (9) и (12) получаем

1|м||о‘ ^2ые-

Из (10) следует, что функция

(12)

(13)

Г(г) А' (г)—//(г)

голоморфна в области Թ . Наконец, из (7) и (13) получается оценка

||/-/Ъ ЦЛ։ -/|1о+11«Ц/><(2/,л 1)Н 2тоТ -

где постоянная -,։ зависит только от области />. 
Теорема доказана.

Ереванский государственный университет

И Ի. ՊԵՏՐաԱՆ(^տարածության մեք որոշ տիրույթներում հոլոմորֆ ֆոմ։կւ||ս11^*՛րի մււսււււր 1|մա!• մաււին
օ ն // չափանի կոմսքչեքո տարածռի/յան մեջ հո/ոմորֆո, - 

թքան աիրա քքէ Լէ էէրր որոշվսէմ է հետևքաք ււքար! Օքււք£»=խ:?(2)<0, |/.(2)|<1|.
որտեղ /(2)-ր հպոմորֆ ֆռնկցիա ( Օ տիրաժի փակման որեէ ^ջակռչ-
քում, ի“կ Շ(») ր իքիստ սքչջո։րիսարհարմոնիկ 4< Շձ(Օ) "‘I նտւնսւկենք
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[)-ում հոլոմորֆ ե [)-ի *[(էա անրնդհաւո ֆունէ!9Ւ աների տարածրո խ յանր։ 
Հոդվածում ապացուցվում էէ որ կամայական 1 ֆունկցիա, որր պատկանում Լ 
С \(Լ))*ին, 1)՝ի '/ք'« հավասարաչափ մոտարկվում Լ ֆունկցիաներով, Որոնք

հոլոմորֆ են Օ֊ի շրջակայքում։ րա համար նախ լեմաքէււմ ասյաէյո։ у-
ք է ք'ի 1ո'1ա1 մոտարկման հնւո ր սւվո րա խ րոնր, իոկ հետո աքււէարյործ վա մ 
քն փասսւր, որ ք)-ոէմ () հավաս արտ մ ր ունի լուծումէ որր րավարարտ մ 
սվասա րա չ ափ ւլն ա հ ա տ ա կ ան ին ։
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