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Устойчивость характеризаций распределений и некоторые 

характеристические, в широком смысле, свойства нормального 
распределения(Представлено чл корр ЛИ Армянской ССР Л А. Тал-Мяноч 28/\1 1978)

1 . Пусть х։, ... повторная выборка из совокупности с функ
цией распределения (ф. р.) Р(х). Известно много результатов о ха
рактеризации нормального распределения тем или иным свойством 
этой выборки (*). В заметке (*) обращалось внимание на то. что 
некоторые свойства Р, характеризующие нормальное распределение 

могут быть ослаблены до свойств /< представляющих собой аналоги 

свойств Р в широком смысле (см. (3), гл. 2), что новое свойство Р 
также является характеристическим, но уже для ф. р. / (д). соот
ветствующее число первых моментов которой совпадает с моментами 
некоторого нормального закона.

В настоящей заметке мы покажем, что исследование таких ‘рас-
•>

ширений" Р, часто, по существу является исследованием устойчивости 
в некоторых специальных метриках свойств Р (в смысле работы (4)).

2°. Пусть X и К два метрических пространства с метриками 
<7։ и </։ соответственно, а У— отображение из X в У. Если В неко
торое подмножество У, а С У '(В), то мы говорим о чистой задаче 
характеризации множества С свойством }(г)ьВ, г£Х. В этой работе 
рассматривается частный случай задачи характеризации в смысле (*).

Скажем, что задача характеризации множества С устойчива в 
пределах множества Х'сХ. если для любой последовательности 
г։, точек множества X' из условия

</,(/(*«). В)---> О•п >Х 
вытекает, что

г/, {г„, С)----- > о
/Я >во

(Это также частный случай определения устойчивости в смысле (4).
Скажем, что множество ДСХ8—компактно, если в нем сущес

твует конечная о-сеть.
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Обозначим через В, , г —окрестность множества В.
Теорема I. Пусть X полное метрическое пространство, У—не

прерывное отображение из X в У,В—замкнутое подмножество У,Х'— 
замкнутое подмножество X и для любого е>0 множество /_|(Яе)П 
]Х։'ч—компактно, причем С —О- При этик условиях задача характе- 

• »0
ризации множества С—Т~՝(В) устойчива в пределах множества X՛.

3 . Пусть X совокупность одномерных ф. р. Г(л), а У совокуп
ность пар ф. р. (6|“\ Оу1’). Рассмотрим две линейные формы

п п
Д1=2^х/, 

/— I /•1
построенные по повторной выборке л,,....,лл из совокупности с ф. р. 
В(х) и определим отображение У из X в К, сопоставив ф. р. Л (л) 
пару маргинальных ф. р. (0։<“< (//">) линейных форм А, и £,.

Метрику дх в X определим соотношением

а, <г„ --г ■
«4-1

если в точности первые моменты до порядка целое) рас
пределений существуют и равны, т. е. если

, /=0,1 • •

причем указанные интегралы существуют, а моменты порядка А 4-1 
либо не существуют, либо не равны друг другу. При этом мы отож
дествляем распределения, имеющие одинаковые (и конечные) момен
ты всех порядков.

Метрику дх в У введем, положив
д։((С,х, Ог), (б'„ О'։))=тах(^1(б1, О',). <7,(О։, О',)).

Ясно, что отображение / непрерывно и
^(У(Г,). У(Г։)) <</,(/=•„ Г։).

Теорема 2. Пусть В=\(СХ, О։)£У: в, (ы) = О,(а) 
коэффициенты, форм Л, и А, удовлетворяют условиям

п п
е=3. 4,..., (1)

/-։ /-1
« X'— множество ф. р. с конечными и заданными первым и вто
рым моментами. Тогда множество

У-'(Д։ )1Х — компактно.

Следствие 1. При условиях (1) задача характеризации нормаль
ного распределения свойством одинаковой распределенности линейных 
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форм и /։ устойчива в прп телах множества Л”. т. с. из совпяде- 
иия первых А моментов форм Л, и /., следует совпадение первых 

моментов ф. р. В(х) с соответствующими моментами некоторого 
нормального закона, причем

4 . Пусть множества X. X' и метрика «/, те же. что и в пункте 
3°, а У совокупность двумерных ф. р. 0(и,ъ). Метрику </. введем, 
положив

4(0։, о։) = ֊1—.
А-}-1

если

и1՝ и՛՝մ V) и1‘ մ Сг։ (к.г՛)/,-( /։։£А//։==0. /=1, 2,

где указанные интегралы сходятся. Моменты порядка А- 1 либо не 
существуют, либо не равны друг другу. Пусть В—множество ф. р. 
О(и.тг), представляемых в виде (](и,ъ)= </,(«), О'։(г).

Из теоремы 2 вытекает.
Следствие 2. При выполнении условии

п V/->ьир
հ՚Դ

1Դ’/ + М71'- !(/,«/ +(ճծ/-)/| >0, /=3, 4....

задача характеризации нормального закона свойством независимости 
форм ճյ и Լ2 устойчива.Вычислительный центрГосплана Армянской ССР II. Р. ՄԿՐՏՉձԱՆI |и п I մ Г։ Լ г |ւ բնութագրման կայունու]» |ունբ և նորմալ բաշխման որոյ

լայն |ւմաиաու| բնութագրական հսւտկությու(ւքւ1յրբ

Հայտնի են շատ արդ յունքներ նորմալ բաշխումը վերցվածքի այս կամ 
այն հատկությամբ բն т թա րրեքու մասին։ Աշ խտտանքում նկատված է. որ նոր
մալ բաշխ ու մ ր բն ու թ ա դր ո ղ մի որևէ Р հատկություն կար ել ի է փոխարինեյ մի

ավելի թույլ Р հատկությամբ, որն բնութագրում է արդեն բաշխում, որի Հա- 
մ ապա տա սխան հարդի մոմ ենտներր Համրնկնում են որևէ նորմայ րաշխման 
մ ոմ ենտների հետւ Այս աշխա տտնրում ցույց է տրված, որ այդպիսի ^թո։յա֊ 
ցումրյ» կարևյի է դիտել որպես Р Հատկության կայունության էետադոտում 
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