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О решении с оценкой д- уравнения в некоторых областях

(Представлено академиком АП Армянской ССР М М. Джрбашяном 24/11 1978)

Пусть О — область голоморфности в л-мерном комплексном 
Л

пространстве Сл;/(') — бесконечно дифференцируемая

в й, д — замкнутая форма типа (0,1). В случае, если О—строго псев- 
довыпуклая область, в (') и (3) найдены формулы решения уравнения 

4и=/. (1)
допускающего равномерную оценку

||«Цс(О) л- ПЛкда. (2)
л

где ||«||с(О) = ^£Нг)1- ИЛ1'(/>)=

и постоянная т от / не зависит. Для невырожденного полиэдра £) 
задача решена Г. М. Хенкиным (4).

В настоящей работе дана формула решения уравнения (I) с 
оценкой (2) для областей £>, ограниченных с одной стороны анали
тической гиперповерхностью, а с другой —строго псевдовыпуклой 
гиперповерхностью:

£>=Ь:р(г)<0, |х(2)|<1|. (3)

Здесь /(г) — функция, голоморфная в некоторой окрестности - за

мыкания области 1)\ р(г) — вещественнозначная, дважды непрерывно 
дифференцируемая функция, строго плюрисубгармоническая в т.е. 
квадратичная форма

*
/Г-1 дг/дгц

положительно определена при всех Граница дО области состоит 
из двух граней

а1=(г^/9:р(г)=0| и а։=|х£0: |Х(’)|==1|-
Область !) будем предполагать невырожденной в смысле R՜՜' т. е



£radp(z) О, г£з։; grad у.(г)=#=0,

II rang grad p, gradp 
grad grad /

po, построенное no

=2 на .остове" ’։Г15։- Пусть, далее, Ф(’,г)—яд- 

функции р(г) в (’); Р(;,г) = (Р,(;,г).......
—соответствующая вектор- функция

Л
ФС.г)-Ё(’*-г*)Рл(С,г);

*- I

пусть ..... ОлС,г)), где <?*(’,,г) - коэффициенты Гофера
функции у*/см., например, (*)/, т. е.

Z(0-/.(֊) = ~•-1
При фиксированном построим поверхность /?г в простран

стве переменных (^)£С2'1 следующим образом:

г,=(1-Х) -2=£г+к-^Ь֊-. если
Г,-2|» Ф(„г)

т*=(1 -И) -г если ^о։; О <и < 1;
Ь-гр /.(-)-Х(г),

т։=(1֊а֊р) +' ֊֊֊ +р-^֊-если 4-^1.
Ь-г\։ Ф(-,г)

Пусть н(г) — гладкая на О функция. Применяя формулу Стокса к 
форме м(;)ш։(т()ди։(;), где

Л л
io,(T.)= Ё(—1)*՜՛^ wG)= л 

А«1 /** /-1
будем иметь

н(*,)ш1(т^)дшС>)=у д^(:)Лш1(т1)Лш(;),

иди
у „(;)-• (^)л<.)+р(О.' (т^^)л”<-) +

<€’1 '£’■

Отсюда, с учетом формулы Мартинелли —Бохнера для гладких 
функций
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следует
Георема 1. Для всякой гладкой в И функции и(г) имеет 

место представление
(2-дл р /Р \ Г / Р

“,г)= ] ( ф)л“<'-»+ ] (<'-1> ф+‘
^€’1 (<А)б(*1 П’2 )х|0.1|

/(И (у՜ ?|г ( 0-М
«€" ։и>е«| xjo.ii

т^г+>^)л«с.)-р»(;)л«'(<1֊ч +)—^_)л„р. (4)

Формула (4) является многомерным аналогом формулы Коши- 
Грина для областей рассматриваемого типа (3).
Как и в одномерном случае, она позволяет выписать в явном виде 
решение д— уравнения.

Теорема 2. Функция и(г), определяемая в И формулой

( |^г) ' услх.' ((1-М^-+ 

«е^ (<.Ме»| х|о.1|

+ >4)лм:)+ (7с)л«»։ <5)
<*>/ 3 \ -֊г* /.(•)—/.(’) /

(։»6’2 XJO.1I

является решением уравнения (1), причем оно допускает оценку 
(2).

Первые два слагаемых в правой части (5) оцениваются тем же 
способом, что и в (*). Третье слагаемое У(з) имеет ядро с неинте- 
грируемой особенностью при Поэтому необходимо привести его 
к форме, более удобной для оценок. Проделаем это, для простоты, 
в случае, когда О—полушар в С։-

Г,|։<1, 1ш'п>0|.
Имеем

рС)-Р|։-1; Х(С)=^, р=(7։Л7); Р=(0,1).

С учетом, что на з։Х[0.1)



будем иметь

к:)л ш(;)-

Пусть $>0 и

Применяя формулу Стокса к форме

л:)л?=&-"(։)
в области /9ЧГ], получаем

Устремляя £ к нулю, отсюда получаем

ЛМ՜՝)

“•» У »-1^ р
Ч-г1

(6)

Все три интеграла в (6) допускают равномерную оценку (2) в силу 
их равномерной сходимости при г££).
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Пгп? 1л|эгп1 |рБЬгпи( О -Г։ш։[шишг1/шЬ

\ ЧЛ^ н/Ъ

ирмрг шЪги[1

I дн=/ Ьим^шиш (н( иАл риЛш&1лр I)

тшрил)тр

(^/*=0» ш[1ри1

^=|2: р(г)<о, |/.(г)<1|.
р(л)*С Ьр1ри Ш^цл/ шЪиЛи/куЬ!• 1и^1ип1 и/ЦП1 •
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մոնիկ է D տիրա/թի փակման որևէ շրջակա[րո, մ, իսկ /(z)-p հպոմորֆ է 
նուլն շրջակա լքում *

Կիրառումների համար կարևոր է ունենա/ <3֊հտ վ ա ս ա ր ման այնպիսի 
Ա(հ) լուծում, որր (ժուլլ է տալիս հավասարաչափ ղնտհատական, այսինքն, 
բավարարում է |խ||^թ ||/|| անհավասարս, թ րսնր, որտեղ Հ մեծաիէ րսնր 
կախված է միալն տիրույթ իցւ Ասլացու ցվու մ է, որ բանաձև ով բերված մեր 
լոէծէոմը բավարարս, մ է հավասարաչաէի ղնահատականին I
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