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В настоящей работе продолжается изучение граничных свойств 
мероморфных функций вдоль касательных путей, начатом в (') и ис
пользуются нее содержащиеся там обозначения и определения.

1. Пусть 0:|г|<1 —единичный круг, Г:|г|=1 единичная ок
ружность и 2 — сфера Римана. Пусть /(г) — произвольная мероморф- 
иая функция определенная в круге И. Следуя (*), последователь
ность точек |гя), гл££>, 11т|гл|=1, называют Р — последователь- 

л -♦ —
ностью для /(г), если для любого и любой бесконечной подпос
ледовательности \гп.41 функция /(г) принимает в объединении неэв-
клндовых кругов'и|?££); з(г, гя, )<Հ։| бесконечно часто каждое значе-

ине И'£2, кроме, быть может, двух значений. Пусть Д —произволь-
ное конечное множество неотрицательных чисел. Точку ; = е(н£Г от
несем к множеству Рл(/) (соотв. Р(/՜) или ОР{/)). если каж-
дый </ путь £,Д;,

А<՞” ՜7<’?<7

я), 0<։<оо, д£А (соотв. каждая хорда

или каждый орицикл А(;)) содержит Р- после-

довательность функции /(д). Точку ; = е'н£Г отнесем к множеству 
Рл(/) (соотв. /*(/) или □/*(/)), если для любого ч - пути /.,,(., ։,

0<^а <е^, А (соотв. для любой хорды й (,, <р), — — <?< —

или для любого орицикла Л(՜.)) в точке ‘.£Г имеем: С(/, /■<?(•. ։,)>=- 
(соотв. С(/, й('„ ?)) = 2 или С(/, Л('.)) = 2) и ни один </ путь

®), (соотв. ни одна хорда й(», <?)) или ни один орицикл \(.) не 
содержит /-’-последовательность для функции/(г). МножестваРл(/) 
и /д(/) являются непересекающимнся подмножествами множества 
/д(_Л (оно"телепне см. в (’)).
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Для произвольной мероморфной функции /(с) имеют мести сле
дующие равенства: * 1 ' Я

Р10;(/) = Р(Л. РЛ|(Г) = ОР(/),

(Л = /*(/) и /;։1(л=о/»(/)

2. Уточнением теоремы 3 работы (։) является следующая 
теорема.

Теорема I. Для произвольной, мероморфной в круге П функ
ции у(г) и для произвольного конечного множества .4 неотрица
тельных чисел, справедливо разложение:

Г = ЛЫ/)и/*։(П иРд(/)и£, 

гос I: множество первой категории и типа /-, на Г.
Замечание 1. В случае .4 = 10) и Я |0,1| эта теорема была дока

зана в работах (։) и (4), соответственно.
В процессе доказательства теоремы I устанавливается также 

следующий результат.
Теорема 2. Для произвольной мероморфной в круге I) функ

ции /(г) и для произвольного конечного множества Я неотрица
тельных чисел, справедливо разложение:

где Е множество первой категории и типа И3 на Г.
3. Пусть произвольная точка па Г, '.£Г. Точку ". отнесем к 

множеству РЛ(/) (Р(/)) и назовем обобщенной Я — точкой Фату 
(точкой Фату), если множество и С(/, *, ?, о))(иС(/Д, &*('•)))
вырождено, где объединение берется по всем ц — углам Д(?(’, я, 6), 
0<я<;1<ао, 0<^о^1, д£А (по всем углам Штольца Д*('.)). Ясно что, 
для произвольной мероморфной функции /(г), справедливо равенство 
/ ;<»,(/! = /?(/). Точку '.£Г отнесем к множеству Ул(/) (-/(/)), если в 
каждом </ угле Д^(^, а, ?, 5), 0<^б<1, д^А (н каждом
угле Штольца 4*(Д) с вершиной в точке 1 функция ./(г) принимает 
бесконечно часто каждое значение й'£2, кроме, быть может, двух зна
чений из 2. Ясно, что множество Лт(/) является подмножеством мно
жества /д(/), а также нетрудно проверить справедливость равенства 

(/) = /(/), для произвольной мероморфной в круге И функции 
?(г). Из леммы I и 2 работы (*) следует справедливость вложения 
/'ч1/) для произвольной мероморфной в О функции /(г) и
произвольного конечного множества Я неотрицательных чисел. Об
ратное вложение, вообще говоря, не имеет места, это доказывается 
аналогично, как и в случае углов Штольца в работах (’) (см. теоре
ма 3. стр. 23) и (’). В работах (•>, (’) и (•) получены полные харак
теристики множеств / о,(/). /,о,(/1 и Р|0}(/). * ледующие две теоре
мы обобщают эти результаты на общий случай.
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Теорема 3. Пусть А конечное множество неотрицательных 
чисел. Тогда Оля произвольной мероморфной в !) функции /(г) 
множества. /л(/), Л(/) « Ят(/) являются множествами типи и 
на Г.

I сорема I. Пусть Д —произвольное конечное множество 
неотрицательных чисел и Е множество типа (] на Г. Тогда су
ществует такая мероморфная функция /(г) в круге [). для кото
рой.

М/) - /<,(/) = /,(/) = £ = Г

4. Укажем теперь полную характеристику множества
Теорема 5. Для произвольной мероморфной в I) функции 

/(г) и произвольного конечного множества Д неотрицательных 
чисел, множество .И ։(/) имеет структуру Мл(() а Е. где (} 
открытое множество, а Е множество первой категории и 
типа Е, на Г.

Теорема 6. Для произвольного конечного множества А не 
отрицательных чисел и для произвольного множества / — I вида 
Е — (} Е, где а — открытое множество, а Е множеств՛ пер
вой категории и типа Е, на Г, существует такая меролгарфная 
в I) функция /(г), для которой Е— М^(/Т

В случае Д — |0| теоремы 5 и 6 установлены в работ»՛ (’).
5. Следующая теорема является обращением теоремы 3 работы 

(’).
Теорема 7. Пусть Д — конечное множество неотрицате ль 

них чисел и пусть Г = Е1 15 2?։и^։. в котором множества Еу. Еъ Ел 
попарно не пересекаются и выполняются условия: 1) Е3 мно
жество типи С/. , 2) А՜, множество типи Е, и первой категории 
на Г, 3) Л’։п^։ = 0. Тогда существует мероморфная в I) функции 
/(г), для которой М.у(Г) = Еу, /,»(/) = Ел.

6. Пусть Г,ДГ։ обозначает симметричную разность произвольных 
множеств Г, и Г։ ня Г. В работе (10) показано, что для произволь
ной мероморфпой в круге О функции У(-) множества А1 о;(/^-В I,(/). 
Ло;( <)Л/ I;(/) являются множествами первой категории относительно 
I . Следующая теорема уточняет этот результат и переносит их на 
случай произвольных множеств.

Теорема 8. Пусть А — произвольное конечное множество 
неотрицательных чисел и <?£Д- I огда, для произвольной иеро- 
морфной в круге В функции /(г) имеем:

(/') Множество </ — точек Плеснера не являющимися обобщен
ными Д точками Плеснера является множеством первой кате
гории и типа Е, на Г.

(г՜/) Множество точек Мейера не являющимися обобщен
ными ( точками Мейера является множеством первой катего
рии и типа Е, на Г.

265



Следствие I. Пусть р и д произвольные не отрицательные 
числа, р О, </ 0, р у. Тогда, для произвольной мероморфной в 
круге О функции /(г), множества (Л!(/)) 
являются множествами первой категории н типа /՝, на 1՝.

Автор выражает искреннюю благодарность В. II. Гаврилову за 
постоянное внимание к работе и за ценные указания.

I pcu.nn кип педагогический институт 
нм. X. Абовяна

IT. Ս. 1Ո’Ր!ԷՈՅԱՆ

IT Լ г и U11 г ֆ ֆունկցիաների եզրային եզակխււ|» յունների plim piugrni ifp, որոնք 
ծնւ|ում են ուշափուլ ուզզու|»յունների սահմանային pui(|dnip |ուններու|

մողվ ածում դիտարկվում են միավոր շրդանում մ երոմ որֆ ֆունկցիաների 
եդրային վարրր շրջանա դծի Հետ կամայական շոշափման կարդ ունեցող ուղի֊ 

ների երկայերովէ Այդպիսի շոշափող ուղիների Համար տրվու •ր է *ր,(/). 
/^(Հ), /?,(/) րէսդմ ու [4 (ունների //»/»»/ րնաիէտդիրր, ինչպես նաե Մա

հերի թեորեմի շրջեքիու թրսնրէ
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